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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII
Tema mésimore: Argumentimi dhe vértetimi (Shkathtési dhe Situata e té nxénit: Pér ¢far€ na shérben
aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore) matematika

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: fjali; vértetim; argumentim;
temés mésimore kundérshembull; raste t&¢ mundshme; aksioma;
Nxénési/ja: argumente.

- njeh aksiomat né matematiké;

- pérdor vértetimin e drejtpérdrejté;

- pérdor vértetimin me shqyrtim té t€ gjitha rasteve;

- pérdor kundérshembujt pér t€ treguar qé fjalia nuk &shté
e vérteté;

- argumenton veprimet qé kryen.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja shkruan né tabelé fjalét:

Aksiomé Teoremé

dhe fton nxénésit t& shkruajné ¢faré diné rreth tyre dhe té sjellin shembuj pér secilén.

Nxénésit shprehin mendimet e tyre. Pas gjithé diskutimeve duhet té theksohet se:
- njé fjali qé Eshté gjithmoné e vérteté quhet teoremé;
- aksiomat jané fjali matematike q€ pranohen pa vértetim. Vértetésia e tyre Eshté e qarté;
- aksiomat pérdoren pér t€ vértetuar fjali matematike t€ tjera;

teoremat jané fjali matematike q€ duhen vértetuar.

Jepen shembuj aksiomash dhe teoremash.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja shtron pyetjen:

- C’kuptoni me vértetim?

- Cdo té thoté té vértetosh njé fjali matematike?
Pasi dégjon mendimet e nxénésve, mésuesi/ja jep pérkufizimin e vértetimit dhe metodat qé pérdoren pér njé vértetim.
ME pas, ato shqyrtohen veg e veg. Fillohet me vértetimin e drejtpérdrejté. Punohet shembulli 1 né fagen 4. Diskutohet
dhe argumentohet ményra e vértetimit € do té pérdoret.
Nxénésit né grupe me nga 4-5 veta, zhvillojné ushtrimet 2, 4, 5, 7, 10 né fagen 4. Grupe t€ ndryshme kané ushtrime té
ndryshme. Pasi mbarojné, vértetimet prezantohen né tabel€. Nxénésit e grupeve t€ tjera vlerésojné shokét pér
argumentimin e zgjidhjes s€ ushtrimit.
Pas késaj kalohet né vértetimin me shqyrtim té t& gjitha rasteve t€ mundshme dhe punohet shembulli 2 né fagen 5.
Diskutohet dhe argumentohet ményra e vértetimit qé do té pérdoret.
ME pas, mésuesi/ja pyet:

- C’kuptoni me kundérshembull?
Pasi dégjon mendimet e nxénésve jep sqarimet pér kundérshembullin duke prezantuar dhe shembullin 3.
Grupet e nxénésve zhvillojné ushtrimet 11, 12, 15, 16 né fagen 6 diskutohen zgjidhjet e tyre né tabelé.
Pasi prezantohen zgjidhjet, mésuesi/ja fton nxénésit q€ t€ diskutojné rreth pyetjes:

- Cfaré hapash ndogét pér zgjidhjen e ushtrimeve né grupet tuaja?
Nxjerrin hapat qé duhet t€ ndjekim pér vértetimin e njé fjalie matematike.
Me¢ésuesi/ja shtron situatén e shembullit 4 né fagen 6 dhe nxit nxénésit t€ tregojné fillimisht hapat dhe mé pas zgjidhjen.
Ajo i udhézon nxénésit qé t€ tregojné kujdes né pércaktimin e metodés sé vértetimit.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja udhézon nxénésit t&€ béjné hartén grafike té koncepteve qé ata mésuan sot. Njé
pamje e saj do té ishte:




Kundérshembu

Vértetim Pérdoret pér té
treguar gé fjalia nuk
Me shqgyrtim té 8shté e vértetd * Eshté njé shembull
| drejtpérdrejté té gjitha rasteve pér té cilin fjalia
té mundshme matematike nuk

éshté e vérteté.

* Nisemi nga njé fjali
matematike e vérteté P.

* Pérdorim P pér té treguar
gé fjalia tjetér Q éshté e

* Renditim bashkésiné té
gjitha rasteve té
mundshme .

* Tregoimé aé fialia éshté e

ME pas, grupet e nxénésve punojné ushtrimet 1, 3, 5, 9 né fagen 7 (dy grupe me té njéjtin ushtrim). Kontrolloj punén e
grupeve dhe udhézoj atje ku shoh gabime ose véshtirési.

Pasi pérfundojné kérkon qé grupet q€ kané t&é njéjtén detyré t&€ kémbejné zgjidhjet dhe t& kontrollojné dhe vlerésojné
njéri-tjetrin. Mé& pas, pérfagésues té dy grupeve prezantojné zgjidhjen dhe veté nxénésit b&jné pyetje dhe komente rreth
zgjidhjes.

Né pérfundim thekson faktin se ményra me shqyrtim t€ t€ gjitha rasteve t&€ mundshme pérdoret vetém kur ke njé numér
té kufizuar rastesh.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke
pasur parasysh aftésiné g€ ata kané né evidentimin e metodé€s sé nevojshme pér vértetim, né pércaktimin e hapave qé
do t€ ndjekin si dhe né argumentimin e zgjidhjes. Vlerésimin e mbéshtet né punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre,
pjesémarrjen né grupe si dhe né argumentimin e pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimet 4, 8, 10 fage 7. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 11 né fagen 7.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematikeé Shkalla: VI Klasa: XII
Tema mésimore: Vetité e fuqive (Shkathtési dhe aftési & Situata e té nxénit:
Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e Gjetja e syprinés sé€ parcelés me lule.

e  Masa e trurit t€ njé kafshe.
e Shpejtésia e ciklistit.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: fuqi; veti; bazé; eksponent.
temés mésimore
Nxénési/ja:
- njehson fuqiné me eksponent negativ ose zero t&é njé
numri;
- njehson fuqiné me eksponent racional té njé numri;
- kryen veprime me fuqité;
- zbaton vetité e fuqive né situata té jetés reale.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé, Biologji, Fiziké,
Gjeografi.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

_ 4 5
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t& njehsojné 5°;7 1;(—3) ;(—2) ;
ME pas, nxit nxénésit té shkruajné si prodhim 3x> dhe (3x)°. Nga ndryshojné ato nga njéra-tjetra?

Theksohet se te kufiza algjebrike 3x°, 3 éshté koeficient dhe x baza e fuqisé, kurse te (3x)’, 3x éshté baza e fuqisé.
Meésuesi/ja kérkon qé nxénésit t& gjejné 3x” dhe (3x)". Cfaré vini re? Pse?




Njehsoni 5°, 1°, ... Po 0°? Pasi dégjon mendimet e nxénésve, mésuesi/ja sqaron se rregulli x° = 1 vlen vetém pér x # 0
sepse 0° éshté e papércaktuar.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja shtron pyetjen:
1 1 1
- Sido tagjenit 8 ? Po 2522 Po 5°?
1 1
Pra x" = Q/; dhe né veganti x2 = \/;

ME pas, mésuesi/ja kérkon q€ nxénésit t&€ shkruajné vetité e fuqive. Pasi i komentojné ato, thekson se

[ =r =(95)" e Y125° = (UT5)' =5* =625

Nxé&nésit punojné né dyshe ushtrimet 12, 16, 21, 22, 23, 24, 27, 36 dhe 38 faqe 8-9. Zgjidhjet e tyre paraqiten né tabelg,
ku nxénésit argumentojné veprimet qé kryejné.
Me¢suesi/ja shtron pyetjen:

- Sido ta gjenit eksponentin n né ekuacionin 3" = 243?

- Pracilat jan€ hapat pér té zgjidhur kété lloj ekuacioni?

- Tregoni hapat dhe veprimet q& do t& kryeni pér té zgjidhur ekuacionin 7°** =343 . Sa del x?
Me¢ésuesi/ja sqaron se fuqité pérdoren pér modelime té situatave reale n€ fusha té ndryshme. Cilat do t€ ishin hapat qé do
té ndiqnit pér t€ zgjidhur njé€ situaté problemore me fuqit€? Nxénésit shprehin mendimet e tyre dhe mé pas pércaktohen
hapat pér zgjidhjen e problemave.
Me¢suesi/ja shtron para klasés situatén e shembullit 2 né fagen 9. Si do t€ arsyetoni pér zgjidhjen e saj?
Cili éshté ekuacioni g€ do té duhet t€ zgjidhni? Cilat veti té fuqive do t&é zbatoni? Zgjidhet problema né tabelé duke
treguar hapat e zgjidhjes.
ME pas, mésuesi/ja shtron situatén e shembullit 3 pér gjetjen e syprinés sé 6 parcelave me lule. Si do ta pércaktonit S e
parcelés mé t€ madhe? Po S e njé prej 6 parcelave té tjera? Sa éshté S e tyre? Nxénés t€ ndryshém e paragesin zgjidhjen
né tabel€.
NEé té njéjtén ményré veprohet dhe me shembullin 4 né fagen 10.
Me¢suesi/ja fton nxénésit t€ zgjidhin ushtrimin 2 né fagen 10. Njé nxénés e paraqet zgjidhjen né tabelg.
Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja udhézon nxénésit t& ndahen né grupe katérshe dhe secilit grup i jep pér té zgjidhur
njérén nga problemat 5, 6, 10 dhe 13 né fagen 10 (dy grupe me t& nj&jtin ushtrim).
Pasi pérfundojné kérkon qé grupet q€ kané t&é njéjtén detyré t&€ kémbejné zgjidhjet dhe t& kontrollojné dhe vlerésojné
njéri-tjetrin.
Mg pas, pérfagésues té dy grupeve prezantojné zgjidhjen dhe nxénésit e grupeve té tjera béjné pyetje dhe komente rreth
zgjidhjes.
Ng]é péﬂfundim theksohet fakti se ushtrimet e zgjidhura kané té€ b&jn€ me zbatimet e shumta t€ fuqive né fusha té
ndryshme t€ shkencés. Nxénésit plotésojné hartén e konceptit pér fuqité.

Vetité

Rregulla

xm _xn =xm+n
1 x°=l xm :xn :xm—n
- 1
2.x"=? ()CmY'=X'mn
1
3.x"=%x

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke
pasur parasysh aftésiné qé ata kané n€ njehsimin e fuqive, n€ zbatimin e vetive té fuqive si dhe arsyetimin dhe
argumentimin e zgjidhjes sé situatave problemore qé pé€rmbajné fuqité. Vlerésimin e mbéshtet gjithashtu né punén qé




nxénésit béné€ né fletoret e tyre, aktivizimin gjaté mésimit ose né€ punén né grup si dhe né argumentimin e pérgjigjeve

qé japin.

Detyra: Ushtrimet 7, 9, 12 fage 10. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.

Detyré hulumtuese: Ushtrimi 14 né fagen 10.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké

Shkalla: VI Klasa: XII

Tema mésimore: Rrénjét (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim
dhe zgjidhje problemore)

Situata e té nxénit:

e gjatésia e urés;

e gjetja gjatésisé s¢ dhomés me dysheme katrore;
e largesa e kémbésorit nga kampi.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas
temés mésimore
Nxénési/ja:

- dallon numrat racionalé dhe irracionalg;

- kryen veprime me rrénjét;

- kryen racionalizimin e eméruesit

- zbaton vetité e rrénjéve né situata té jetés reale.

Fjalét kyce: rrénjé; veti; tregues; racionalizim i
eméruesit; numér irracional; veprime.

Burimet: libri i nxénésit; libri i m&suesit; makina llogaritése.

Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé, Biologji, Fiziké.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit té€ njehsojné:

G 16 =60 S =5 V12 3= = 3 5= 34 e =

7

Nxénésit veprojné né ményré t& pavarur pér gjetjen e tyre dhe mé pas tregojné pérfundimet e gjetura, duke treguar

veprimin qé kryejné, duke rikujtuar vetité e rrénjéve: Ja~lb =~Jab dhe % = \/%

ME pas. Mésuesi/ja nxit nxénésit t€ plotésojné hartén e konceptit pér numrat:

Numra Realé

Shkruhen né trajtén

m
W ku m dhe n el Numra Racionalé

dhe n#0

&N

Nuk shkruhen né

Numra Irracionalé trajtén —

n

Nxéngésit pas plotésimit t& hartés sjellin dhe shembuj t€ numrave racionalé dhe irracionalé. Theksohet fakti se numrat
irracional€ jané zakonisht né trajt€ rrénje dhe jané numra dhjetoré té€ pafundmé joperiodiké.
Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja thekson se kéto veti té rrénj€s vlejné dhe pérdoren edhe pér numrat irracionalé.

Mésuesi/ja kérkon qé nxénésit t& tregojné llojin e numrave: x/77; \/6; \/121;\/§; \/E; . /%, \/g .

Theksohet fakti se numrat irracionalé shkruhen né trajté té thjeshtuar duke i zbérthyer né faktoré dhe duke nxjerré
jashté rrénjés ata faktoré q€ jan€ numra katroré. Pas késaj, mésuesi/ja udhézon nxénésit t€ thjeshtojné numrat

irracionalé t€¢ dhéné mé sipér. Nxénés t&€ ndryshém veprojné dhe né tabelé.
ME pas komentojné sé bashku shembullin e zgjidhur né fagen 12 ku zbatohen vetité e mésipérme té rrénjéve

Meésuesi/ja shtron pyetjen:
- Sido té vepronit pér té thjeshtuar shprehjet: \/i ;

2 .
37 V2+3°

4

—?
\V7+3

Pas marrjes sé pérgjigjeve nga nxénésit, t€ cilét rikujtojné eliminimin e rrénjés nga eméruesi, mésuesi/ja pérmbledh
edhe njéheré kuptimin pér t€ konjuguarén e njé shprehjeje dhe racionalizimin e eméruesit. Theksohen faktet:
Shprehjet a — b dhe a + b quhen shprehje t€ konjugurara t& njéra-tjetrés.




Nése thyesa ka trajtén: 7 shumézohet numéruesi dhe eméruesi i thyesés me vVa

k . . . N . —
e shumézohet eméruesi dhe numéruesi me a¥vbh

k
Ja b
Nxé&nésit punojné né dyshe ushtrimet 1, 3, 4, 5/c,n, 7/c, f, i, j. dhe 8/c faqe 13-14. Pasi pérfundojné disa nga zgjidhjet e
tyre paraqiten né tabelé ku nxénésit argumentojné veprimet g€ kryejné.
Meésuesi/ja sqaron se rrénjét pérdoren pér modelime té situatave reale né fusha t€ ndryshme. Ajo pyet:

shumézohet eméruesi dhe numéruesi me vVa F Vb

- Cilat do té ishin hapat gé do té ndignit pér té zgjidhur njé situaté problemore me rrénjét?
Nxé&nésit shprehin mendimet e tyre dhe mé pas pércaktohen hapat pér zgjidhjen e problemave.
Meésuesi/ja shtron para klasés situatén e shembullit 3 né fagen 14.
- Sido té arsyetoni pér zgjidhjen e saj?
- Cilat jané veprimet g€ do té kryeni?
- Cilat veti t€ rrénjéve do té zbatoni?
Zgjidhet problema né tabelé duke treguar hapat e zgjidhjes.
ME pas, mésuesi/ja shtron njé tjetér situaté. Ajo paraget njé dhomé né formé katroré me sypriné 24 m?. Gjeni pérmasat
e dhomés. Pérgjigjen jepeni né trajté rrénje.
Meésuesi/ja fton nxénésit té zgjidhin situatén e paraqitur. Njé nxénés e paraqet zgjidhjen né tabelé.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja fton nxénésit t&€ ndahen né grupe katérshe dhe secilit grup i jep pér t& zgjidhur
njérén nga problemat 3/a, 5, 7, 8, 11, 12, dhe 13 né fagen 15. Ai/ajo udhézon nxénésit qé pasi té pérfundojné do té
shkémbejné fletoret mes grupeve. P.sh: dy grupet ¢ para qé pérfundojné, kontrollojné€ dhe vlerésojné ushtrimet e njéri —
tjetrit. Njésoj veprohet dhe me grupet e tjera.

ME pas pérfagésues t€ dy grupeve prezantojné zgjidhjen dhe nxénésit e grupeve té tjera béjné pyetje dhe komente rreth
zgjidhjes.

Ng;]c' péﬁfundim theksohet fakti se ushtrimet e zgjidhura kané t€ b&jné me zbatimet ¢ shumta té rrénjéve né fusha té
ndryshme t€ shkencés.

Mésuesja paraqget situatén:

- Akam t& drejté t& shkruaj: /x(2+x) = Jxf2+4x 7 Pse?

Me ané té njé kundérshembulli tregohet se kjo nuk éshté e vérteté. P.sh. pér x =-5.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke
pasur parasysh aftésiné qé ata kané né njehsimin e rrénjéve, né zbatimin e vetive t€ tyre si dhe arsyetimin dhe
argumentimin e zgjidhjes sé situatave problemore qé pérmbajné rrénjét. Vler€simin e mbéshtet gjithashtu né punén qé
nxénésit béné né fletoret e tyre, aktivizimin gjaté mésimit ose n€ punén né grup si dhe né€ argumentimin e pérgjigjeve
qé japin.

Detyra: Ushtrimet 6 faqe 9 dhe 14 fage 15. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 15 né fagen 15.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII
Tema mésimore: Funksioni i fuqisé s€ dyt€ (Shkathtési dhe aftési Situata e té nxénit:
& Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e Lartésia maksimale qé arrin guri kur
hidhet lart.
e [évizja e njé trupi me shpejtési dhe
nxitim.
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: funksion; fuqi e dyté; parabolé;
temés mésimore faktorizim; katror binomi; dallor; rrénjé;
ekuacion; plotésim katrori.
Nxénési/ja:
- dallon funksionin e fuqis¢ s¢ dytg;
- gjen kur funksioni ka vleré€ minimale ose maksimale;
- zgjidh me ményra té ndryshme ekuacionin e fuqis€ sé dyté;




- ndérton grafikun e funksionit t& fuqisé sé dyt¢;
- zbaton njohurité e funksionit t€ fuqisé s€ dyté pér té
zgjidhur situata problemore té jetés reale.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit; makiné llogaritése. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé; Fiziké.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ pércaktojné llojin e funksioneve:

1
y=2x+3; y=3x +2; y=2x"+7x-3; y=-3x" -i—2;yz(2x—4)2 ~Ly=x"-8y=9.

Nxénésit japin pérgjigjet e tyre duke e argumentuar até.
ME pas, mésuesi/ja nxit nxénésit té rikujtojné trajtén e funksionit té fuqisé sé dyté: y = ax’+ bx + c. Mésuesi/ja drejton
pyetjet:

- Cfaré paraqget grafikisht funksioni i fuqis€ sé dyt&?

- Si éshtg drejtuar ajo (parabola)?

- Cfaré themi pér piképrerjet e grafikut me boshtin Ox?

- Si e ndértojmé grafikun e funksionit t€ fuqisé s€ dyt&?

- Kush éshté bashkésia e vlerave té kétij funksioni? Pse?
Pritshméria &shté qé nxénésit t& pérgjigjen sakté dhe mé pas mésuesi/ja skicon né tabel€ dy parabola, njé prej té cilave
arrin maksimumin dhe tjetra minimumin. Ajo ju kérkon nxénésve qé t€ gjejné dallimin midis tyre, grafikisht dhe
algjebrikisht.
Pritshmérité jané qé nxénésit t& pérgjigjen sakté edhe pér kété pyetje, késhtu qé mésuesi/ja pérmbledh: pér a > 0, kulmi
1 vijés s€ funksionit té fuqis€ sé dyté éshté gjithmoné piké minimumi dhe pér a <0 ai éshté piké maksimumi.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja shtron para nxénésve situatén e shembullit 1 fage 16. Ajo ju kérkon nxénésve té
skicojné grafikun me ané t€ piképrerjeve me boshtet dhe t&€ ndértojn€ boshtin e simetrisé s¢€ tij. Pér kété drejton pyetjen:
- Cili ésht€ ekuacioni i boshtit té simetrisé sé njé parabole? Ku kalon ai?

Diskutohet rreth zgjidhjes dhe boshtit t€ simetrisé. Theksohet fakti se boshti i simetris€ Eshté x = ;—b .
a

- Sido ti gjenit piképrerjet e grafikut me boshtin Ox?

- Cfar€ paragesin ato?

- Siveprojmé pér t’i gjetur?
Népérmjet kétyre pyetjeve, mésuesi/ja, nxit nxénésit t& kujtojné ményrat e zgjidhjes sé ekuacionit t& fuqisé s¢ dyté. Mé
pas, ajo i fton ata té plotésojné tabelén si mé poshté:

Funksioni i fuqisé Ekuacioni i fuqisé \1/
sé dvté sé dvté

2
+bx+c=
y=ax+bx+c ax“+bx+c=0

Grafiku: parabolé Mc’e.nyr‘at ¢
zoiidhies: Me vegim
katrori
_ l/ a < 0=» parabolaika Grafikieh
a>0 g parabola i degét poshté dhe rafiisht
ka 'deget.la'wt dhe arrin maksimumin né
arrin. minimumin kulmin e sai Me faktorizim
né kulmin e saj; | \L Me formulé
Boshti i simetrisé: R

2a

2a

2

Kulmi: _ (mx + p)(nx + q) =
rEl_b f(_bn x=2_: 0 e




Pasi plotésohet tabela dhe diskutohet rreth saj, mésuesja nxit nxénésit té zgjidhin ekuacionin 6x> + 17x + 7 = 0 me té
katér ményrat. Katér nxénés t&€ ndryshém veprojné né tabelé pér zgjidhjen, secili njé nga katér ményrat. Komentohet
secila prej tyre dhe tregohet kulmi i parabolés.

Me¢suesi/ja fton nxénésit té punojné né dyshe ushtrimet: 1/d,f— 2/b, — 3/c, f, — 4/b,h,i dhe 7/a né faqet 19, 20. Pasi
pérfundojné, lexohen pérfundimet dhe disa nga zgjidhjet paraqgiten né tabelg.

Meésuesi/ja nxit nxénésit t€ diskutojné rreth hapave té zgjidhjes s€ problemave me vija té fuqisé sé dytg. I zbatojné kéto
né zgjidhjen e situatés s€ shembullit 6 né fagen 20 ku studiohet 1&vizja e nj€ guri qé€ hidhet vertikalisht lart.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja udhézon nxénésit t&€ ndahen né grupe katérshe dhe secilit grup i jep pér t€ zgjidhur
njérén nga problemat 2, 4, 6, dhe 7 né€ fagen 21. Cdo dy grupe kané t€ nj&jtén detyré. Né momentin qé grupet qé€ kané té
njéjtén detyré pérfundojné zgjidhjen, shkémbejné fletoret me njéri-tjetrin dhe kontrollojné dhe vlerésojné punén e
grupit tjetér.
ME pas, pérfaqésues té dy grupeve prezantojné zgjidhjen dhe nxénésit e grupeve té tjera béjné pyetje dhe komente rreth
zgjidhjes.
Né pérfundim t€ veprimtarive, mésuesi/ja pyet:

- Sa zgjidhje ka ekuacioni i fuqisé sé dyt&?

- Kur ai ka njé zgjidhje dyfishe?

- C’themi pér grafikun e tij né kété rast?

- Po kur s’ka asnjé zgjidhje?

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke
pasur parasysh aftésiné qé ata kané n€ ndértimin e grafikut t€ funksionit t€ fuqisé sé dyté, né zgjidhjen me metoda t&
ndryshme t€ ekuacionit t€ fuqis€ s¢ dyté dhe argumentimin e zgjidhjes s€ situatave problemore qé pérmbajné vijat e
fuqisé€ s€ dyté. Vlerésimin e mbéshtet gjithashtu n€ punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre, aktivizimin gjaté mésimit
ose né punén né grup si dhe né argumentimin e pérgjigjeve q¢ japin.

Detyra: Ushtrimet 5/a, b, h, j; 7/b, ¢ né faget 19-20 dhe 5 faqe 21. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 8 né fagen 21.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematikeé Shkalla: VI Klasa: XII
Tema mésimore: Sistemet e ekuacioneve (Shkathtési dhe aftési Situata e té nxénit:
dhe Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e Kandidati fitues né zgjedhje lokale
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: sistem ekuacionesh; zgjidhje grafike;
temés mésimore eliminim; zévendésim; ekuacion.
Nxénési/ja:

- identifikon numrin e zgjidhjeve t&€ njé€ sistemi ekuacionesh;

- zgjidh me ményra t€ ndryshme njé€ sistem ekuacionesh;

- gjen piképrerjet e njé drejtéze me njé vijé té fuqisé sé dyté;

- zbaton njohurité e sistemeve pér t¢ zgjidhur situata
problemore té jetés s€ pérditshme.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé; Fizikeé.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ ndértojné grafikét e ekuacioneve: 3x — y =7 dhe
5x + y =9 né té njéjtin sistem boshtesh koordinatave.
- Cfar€ vini re?
- Sajané koordinatat e pikés s€ prerjes s€ kétyre dy drejtézave?
- Cfaré pérfagéson pika e prerjes pér dy ekuacionet e mésipérme?
- Cfar€ kemi gjetur né kété rast?
Pasi dégjon pérgjigjet e nxénésve, mésuesi/ja pyet:
- Cdo té thoté t€ zgjidhésh nj€ sistem ekuacionesh?




- Sa zgjidhje ka ai?

- Cilat jan€ ményrat q€ ju njihni pér té zgjidhur sistemet e ekuacioneve?
NEé vijim, mésuesi/ja nxit nxénésit té rikujtojné ményrat e zgjidhjes sé ekuacioneve.
Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja dégjon pérgjigjet e nxénésve, ku diskutohet rreth ményrave té zgjidhjes sé sistemit té
ekuacioneve. Mé pas shtron situatén ¢ shembullit 1 dhe 2 fage 22 dhe nxit nxénésit té zgjidhin sistemin e ekuacioneve
pérmes metodés s¢ eliminimit dhe z&vendésimit.
Ai/ajo udhézon nxénésit rreth ményrés qé do t€ pérdorin pér zgjidhjen.
Mésuesi/ja fton nxénésit t€ zgjidhin ushtrimet 1, 4, 7, 10 fage 23, me njérén nga tri ményrat q€ ata pérmendén mé lart.
Fton nxénés t€ ndryshém t€ paraqesin zgjidhjet né tabel€ dhe argumentojé zgjidhjet. Mésuesi/ja kujdeset q€ nxénésit qé
ngre t& kené pérdorur metoda t€ ndryshme.
Ai/ajo shtron pyetjen:

- Simund té gjejmé piképrerjen e dy vijave pa i vizatuar ato?

- Simund té gjejmé piképrerjen e njé vije t& fuqisé sé dyté me njé drejtéz?

- Sapika té pérbashkéta mund té keté njé vijé e fuqis€ s¢ dyté dhe njé drejtéz? Pse?

- Kur ato kané dy pika té pérbashkéta?

- Ponjé? Po asnjé?
Mésuesi/ja dégjon pérgjigjet e dhéna nga nxénésit ju kérkon t€ komentojné rastet duke i shogéruar dhe me figuré pér
¢do rast.

T {y=x2 +3x
ME pas jep pér té zgjidhur sistemin: ;
y+3x-7=0

- Me ¢faré metode do ta zgjidhni? Pse?

- Cilat hapa do té ndiqni?

- Sido ti argumentoni ato?
Ushtrimi zgjidhet paralelisht me nxénésit né ményré qé t€ kuptojné veprimet. Diskutohet ¢do veprim qé ndérmerret.
ME pas fton nxénésit t€ zgjidhin ushtrimin 21 fage 24. Njé nxénés e paraqet zgjidhjen né tabelé. Mésuesi/ja paraqet né
tabelé situatén e shembullit 4 né fagen 24. Ajo udhézon nxénésit q¢€ fillimisht t& diskutojné rreth hapave té zgjidhjes
dhe mé pas t€ zbatojné ato pér zgjidhjen.

- Sido t’i interpretonit dy zgjidhjet e gjetura?
Theksohet fakti se ka dy drejtkéndésha té ndryshém qé kénaqin kushtet e problemés soné. Pranohen té dyja zgjidhjet.
Diskutohet me gjithé klasén ushtrimi 1 né fagen 25.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja udhézon nxénésit té ndahen né grupe katérshe dhe secilit grup 1 jep pér té zgjidhur
njérén nga problemat 2, 3, 5, 7/a, 9, 10 dhe 12 n€ fagen 25. Cdo grup sapo pérfundon ushtrimin shkémben fletoren me
njé grup tjetér. Nxénésit kontrollojné punén e njéri-tjetrit. Dhe, mé pas, secili grup zgjedh njé pérfagésues pér té
paragqitur zgjidhjen né tabelé.
Nxénésit diskutojné dhe b&jné pyetje pér secilén zgjidhje. Mésuesi/ja plotéson ¢do pérgjigje t& nxénésve dhe bén
sqarimet e duhura pér ¢do rast.
Né pérfundim t€ veprimtarive mésuesja shtron pyetjen:

- A mund té keté dy zgjidhje sistemi i ekuacioneve lineare? Pse?

- Po pafundési zgjidhjesh? Kur ndodh kjo?

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke
pasur parasysh aftésiné qé ata kané né zgjidhjen e sistemeve, né zbatimin e metodave té zgjidhjeve si dhe arsyetimin
dhe argumentimin e zgjidhjes sé situatave problemore qé pérmbajné sistemet. Vlerésimin e mbéshtet gjithashtu né
punén gé nxénésit béné né fletoret e tyre, aktivizimin gjat€ mésimit ose né punén né grup si dhe né argumentimin e

pérgjigjeve qé japin.

Detyra: Ushtrimet 19, 24 faqe 24 dhe ushtrimet 8-13 fage 25. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 14 né fagen 25.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI | Klasa: XII
Tema mésimore: Drejtéza dhe rrathét (Shkathtési dhe aftési & Situata e té nxénit:

Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e  Skicimi i balonés me ajér
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: drejtéza; koeficienti kéndor;
temés mésimore koordinata; mesi i segmentit; rrethi; gendér;
Nxénési/ja: rreze; largesé.

- gjen koeficientin kéndor t& njé drejtéze;

- gjen largesén ndérmjet dy pikave;

- dallon kur dy drejtéza jan€ pingule ose paralele;

- shkruan ekuacionin e njé rrethi kur njeh gendrén dhe
rrezen e tij;

- pérdor metodén e koordinatave n€ gjeometri.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit; vizore; kompas. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé, Biologji, Fiziké.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit té rikujtojné trajtén e ekuacionit t€ njé drejtéze dhe formulén pér té
gjetur koeficientin kéndor té saj. Pér kété, ajo paraqet né tabel€ drejtézén si né figuré:

Cili éshté ekuacioni i
késaj drejtéze?

Si do ta gjeni m?
Sa éshté ajo?

ME pas, fton nxénésit t&€ marrin dy pika né sistemin koordinativ dhe t€ gjejné:
- koordinatat e mesit t¢ segmentit qé formojné ato pika;
- largesén ndérmjet tyre duke pérdorur formulén e largesés ndérmjet dy pikave.
Nxénésit veprojné fillimisht né fletoret e tyre dhe mé pas, disa prej tyre demonstrojné zgjidhjen e kérkesave mé lart né

1
tabelé. Mésuesi/ja paraget ekuacionet e drejtézave: y =2x+3, y =35 > x dhey=2x-17.

Ajo drejton pyetjen:
- Cfaré vini re tek kéto tri drejtéza?
- Sijang ato né€ raport me njéra-tjetrén? Pse?
Népérmjet késaj veprimtarie kujtohet kushti i pingultésis€ dhe paralelizmit t& dy drejtézave.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja nxit nxénésit qé t€ ndértojné hartén e konceptit pér t€ gjitha sa rikujtuan mé lart. Njé
amje e saj mund té jeté:

Koncepti Ekuacioni/Formula
Drejtéza y=mx+c; y—y =m(x-x)

by Meésuesi/ja sqaron se
Koeficienti kéndor m=—2—=t

X, - x, ekuacioni i drejtézés gjendet

edhe me formulén:
Y=n :m(xfxl) 5 ku (xl; yl)
Mesi i segmentit (%%} jané koordinatat e njé pike
té drejtézés.

Largesa midis dy pikave | d=1/(x,~x) +(» -»)

Drejtéza pingule mym, = -1

Drejtéza paralele m, =m,

M¢suesi/ja shtron para nxénésve situatén e shembullit 1 fage 27 ku duhet té gjejné ekuacionin e pérmesores sé
segmentit. Ajo fton nxénésit t&€ punojné né€ dyshe pér ta zgjidhur até.

Fillimisht mésuesi/ja kujdeset qé nxénésit té tregojné hapat pér gjetjen e ekuacionit t€ pérmesores. M pas, njé nxénés
e paraget zgjidhjen né tabelé dhe nxénésit e tjeré drejtojné pyetje dhe argumentojné zgjidhjen.

Pas késaj, mésuesi/ja vizaton rrethin me qendér (1; 4) dhe rreze 5 cm. Merr né t€ njé piké ¢farédo (x; y) dhe nxit
nxénésit t€ gjejné largesén horizontale dhe vertikale t€ késaj pike nga qendra. Cfaré trekéndéshi formohet nga kéto
largesa? Pérdorni teoremén e Pitagorés né kété trekéndésh. Nxénésit pasi kryejné veprimet e kérkuara gjejné

ekuacionin (x—1)+(y—5)’ =5*. Mésuesi/ja pyet nxénésit:




- Cfaré paraget grafikisht ky ekuacion?
- Sa ésht€ gendra e tij? Po rrezja?

Meésuesi/ja mé pas paraget edhe trajtén e pérgjithshme té ekuacionit t& rrethit: (x—a)’ +(y—b) =, me qendér né (a,

b) dhe rreze r. Sqaron rastin e vecanté & rrethit me qendér né pikén (0; 0) dhe rreze r: x> + y? = 7.
Fton nxénésit t& diskutojné situatén e dhéné né shembullin 3 fage 28, dhe sqaron hapat q€ ndigen pér té gjetur gendrén
dhe rrezen e rrethit duke béré vegimin e katroréve té binomit.
Pér té rikujtuar disa fakte t€ mésuara mé paré pér rrethin, mésuesi/ja u drejton pyetjen nxénésve:

- Cila éshté marrédhénia e tangjenteve té njé rrethi dhe rrezes sé rrethit?

- ’ndodh me nj€ kordé nése heqim njé rreze pingule me t&?

- Kur trekéndéshi brendashkruar rrethit éshté kénddrejté?
Diskutohet rreth kétyre fakteve duke i shogéruar ato dhe me figuré. Mé pas, nxénésit vijojné me zgjidhjen e ushtrimeve
3,6, 7/a, 9/, 10/a, 11/a dhe 16 faqe 29.
Nxé&nésit punojné né dyshe dhe mé pas nxénés t€ ndryshém paraqesin zgjidhjet né tabelé duke dhéné argumentimet
pérkatése. Paraqiten t€ gjitha rastet duke treguar dhe hapat q€ ndjekin.
Mésuesi/ja paraget para nxénésve problemén e shembullit 4 né fagen 30. M€ pas, pyet nxénésit:

- Cilat jané hapat pér t€ zgjidhur njé problem me rrethin ose drejtézén?
Ajo udhézon nxénésit qé fillimisht t& pércaktojné hapat qé do té pérdorin dhe mé pas zgjidhjen. E kontrollojné
zgjidhjen me até né libér. Njésoj veprohet dhe me shembullin 5 fage 30.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja udhézon nxénésit t€ ndahen né grupe, duke bashkuar nxénésit e dy bankave fqinje,
dhe secilit grup i jep pér té zgjidhur njérén nga problemat 2; 4; 5 dhe 6 né fagen 31 (dy grupe me té njéjtin ushtrim).
Pasi grupet pérfundojné zgjidhjen, kémbejné zgjidhjet me grupet qé kané té njéjtén detyré dhe kontrollojné e
vlerésojné njéri-tjetrin.
ME pas, pérfaqésues té dy grupeve prezantojné zgjidhjen dhe nxénésit e grupeve té tjera béjné pyetje dhe komente rreth
zgjidhjes.
Grupeve q€ mbarojné mé shpejt ju jepet t€ zgjidhin ushtrimin 8 né fagen 31. Ndihmon me pyetjet:

- Cilat do t€ jené koordinatat e gendrés?

- Siigjejmé ato?

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke
pasur parasysh aftésiné qé ata kané né njehsimin e koeficientit kéndor t& njé drejtéze, apo ekuacionin e drejtézés, né
zbatimin e vetive t& rrethit si dhe arsyetimin dhe argumentimin e zgjidhjes sé€ situatave problemore qé pérmbajné
drejtézat dhe rrathét.

Vlerésimin e mbéshtet gjithashtu né punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre, aktivizimin gjaté mésimit ose né punén
né grup si dhe né argumentimin e pérgjigjeve qé japin.

Detyra: Ushtrimet 18 né fagen 29 dhe 1, 3 faqge 31. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 7 né€ fagen 31.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII
Tema mésimore: Inekuacionet (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim | Situata e té nxénit:
dhe zgjidhje problemore) e udhétimi me kufi shpejtésie t€ pércaktuar
né njé zong,;
e intervali i gjatésis€ sé njé libri.
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: inckuacion; bashkési zgjidhjesh;
temés mésimore interval numerik; mosbarazim; interval; segment;
Nxénési/ja: vlera; bosht numerik; grafik.

- dallon inekuacionet nga ekuacionet;

- paraget n€ ményra t€ ndryshme njé inekuacion;

- zgjidh algjebrikisht inekuacionet;

- gjen zgjidhjen grafike t€ inekuacioneve;

- zbaton njohurit€ mbi inekuacionet né situata té jetés reale.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit; vizore. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé; Fiziké.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ paragesin né boshtin numerik inekuacionet:
x<8;-8<y<1;2<z<8§;t< —4o0set > 11. Nxénésit veprojné fillimisht n€ fletore dhe pastaj disa prej tyre
paragesin zgjidhjet né€ tabelé. Theksohet fakti i paraqitjes sé skajeve té tyre (rrethi i ngjyrosur ose jo).
Pas késaj mésuesi/ja ju drejton nxénésve pyetjen:

- Cili éshté dallimi midis njé mosbarazimi dhe njé barazimi?

- Si mund t’i paragesim ndryshe inekuacionet mé lart, duke pérdorur bashkésing e tyre té zgjidhjeve?
Pasi dégjon mendimet e nxénésve, komentojné shénimet ndryshe té paraqitura né fagen 32, ku theksohet edhe paraqitja
me simbolet e intervalit apo segmentit.
Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja i fton nxénésit t€ kujtojné vetit€ e barazimeve dhe mosbarazimeve:

Vetité e mosbarazimeve:

Vetité e barazimeve: a<boatce<hte

a=boate=bte a < boac<be kurc>0

a=bsac=bc a < b< ac>be kurc<0
a b

a=bo—=— a1§b<:>££é kur c>0
C C C C

Sqaron se kéto veti do t’i pérdorim pér t€ zgjidhur inekuacionet lineare. Pér kété, nxénésit shqyrtojné situatén e
shembullit 1 fage 33. Njé nga nxénésit paraqet zgjidhjen né tabelé dhe argumenton veprimet.
Me¢ésuesi/ja nxit nxénésit t&€ mendojné njé tjetér ményré zgjidhjeje t€ nj€ inekuacioni. Pér kété, ai/ajo udhézon té
ndértojné grafikun e drejtézés qé paraqet ekuacioni linear dhe té gjejné zonén e zgjidhjeve té inekuacionit me ané té
pikés prové. Nxénés té ndryshém zgjidhin né tabelé 2-3 shembuj inekuacionesh linearé me t&€ dyja ményrat.
ME pas, mésuesi/ja fton ata t& shqyrtojné zgjidhjen e shembullit 2/b né fagen 33, ku ka mé tepér se njé inekuacion. Pra,
do t€ gjendet zona e pérbashkét e zgjidhjeve pér té tria inckuacionet sé bashku.
Pasi komentojné hapat qé jané ndjekur, mésuesi/ja thekson se duhet t€ ngjyroset zona qé éshté zgjidhje pér
inekuacionin. M& pas pyet:
- Sido t&€ veprojmé pér té zgjidhur grafikisht inekuacionin e fuqis€ sé dyté?
- Sazgjidhje do t€ keté ai?
Me¢suesi/ja sqaron se do té veprojné njésoj sikur zgjidhin ekuacionin e fuqis€ s¢ dyté dhe pérgjigja do t& jeté njé
bashkési vlerash dhe jo vetém dy vlera t€ dalluara.
Pér kété zgjidhin inekuacionin: x* +4x—5>0 ; fillimisht pércaktojné radhén e “punés”:
1. Gjejmé zgjidhjet e ekuacionit x> +4x-5=0.
2. Ndértojmé grafikun y=x>+4x-5.
3. Gjejmé zonén e zgjidhjeve me ané t& pikés prové.
Me¢ésuesi/ja pyet:
- Sido t& vepronit pér té zgjidhur algjebrikisht inekuacionin?
Theksohet se duhet té shqyrtohen rastet kur prodhimi i dy faktoréve &shté pozitiv.
Meésuesi/ja ndan klasén né grupe me nga katér nxénés dhe udhézon grupet té zgjidhin ushtrimet 1/a,b; 2/a,b; 3/a,b;
4/a,b; 5/a,b; 6/a,b. Dy grupe té€ ndryshme kané té njéjtén detyré. Pas pérfundimit té ushtrimeve, grupet q¢ kané té
njéjtén detyré kémbejné fletoret dhe vlerésojné njéri-tjetrin.
Mésuesi/ja shtron situatén e shembullit 4 fage 36. Duhet t€ gjejmé kohén g€ i duhet Andit pér t€ pérfunduar udhétimin
e tij, duke ditur g€ kufiri i shpejtésis€ éshté 70 km/h dhe rruga €shté 200 km.
- Si duhet t& veprojmé:
- Cili éshté inekuacioni q¢€ i pérgjigjet t& dhénave né problemé?
Nxénésit shtrojné inekuacionin dhe tregojné zgjidhjet e ushtrimet. Njé nga nxénésit, paraqet zgjidhjen né tabelé.
Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit vazhdojné té punojné né grupe katérshe. Mésuesi/ja i jep secilit grup pér té zgjidhur
njérén nga problemat 3, 5, 8 dhe 10 né fagen 37. Ai/ajo udhézon nxénésit t& pércaktojné fillimisht inekuacionin dhe mé
pas t€ zgjidhin até grafikisht. Pasi grupet kané pérfunduar zgjidhjet, pérfagésues té tyre prezantojné zgjidhjen dhe
nxénésit e grupeve t€ tjera b&jné pyetje dhe komente rreth zgjidhjes.




Né pérfundim t€ orés, mésuesi/ja, drejton pyetjet:
- Cili éshté dallimi midis ekuacionit dhe inekuacionit?
- Po midis zgjidhjeve té tyre?
- A mund té jené zgjidhjet e ekuacionit t& njéjta me ato t& inekuacionit?

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke
pasur parasysh aftésiné qé ata kané né zgjidhjen e inekuacioneve lineare dhe atyre t& fuqisé s€ dyté, né zgjidhjen
grafike t€ kétyre inekuacioneve si dhe arsyetimin dhe argumentimin e zgjidhjes sé situatave problemore qé pérmbajné
inekuacionet.

Vlerésimin e mbéshtet gjithashtu né punén g€ nxénésit béjné né fletoret e tyre, aktivizimin gjaté mésimit ose n€ punén
né grup si dhe né€ argumentimin e pérgjigjeve qé€ japin.

Detyra: Ushtrimet 2, 4, 9 fage 37. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 11 né fagen 37.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematikeé | Lénda: Matematikeé Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Pérmbledhje dhe pérséritje; Situata e té nxénit:
Eksplorim (pértej provimeve) o  Vlerésim i nxénésit nga nxénési
Vlerésim pér kreun 1 e Ushtrime dhe situata problemore
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: fuqi, rrénjé, pohim, sistem
mésimore ekuacionesh, drejtéz, rreth, inekuacion,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: grafik, vértetim, kundérshembull, sistem
- pérdor vértetimin e drejtpérdrejté, vértetimin me shqyrtim té koordinativ

rasteve t€ mundshme dhe kundérshembullin pér té vértetuar
ose hedhur poshté fjalité;

- kryen veprimet me fuqité dhe zbaton vetité e tyre;

- kryen veprimet me rrénjét dhe zbaton vetité e tyre;

- zgjidh n€ ményra t€ ndryshme ekuacione té fuqisé s¢ dyté dhe
sisteme ekuacionesh;

- pérdor ekuacionet e drejtézave dhe rrathéve né sistemin
koordinativ;

- zgjidh n€ ményra t€ ndryshme inekuacionet lineare dhe té
fuqisé€ s¢ dyté.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, vizore, kompas, makiné Lidhja me fushat e tjera ose me temat
llogaritése ndérkurrikulare: shkenca, fizika

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit té rikujtojné konceptet kryesore t€ kapitullit. Pér kété i udhézon
ata t€ punojné né grupe katérshe dhe pércakton detyrat pér secilin nga grupet.

Pérshkruani Pérshkruani . )
- o . Pérshkruani
vetité e vetité e rrethit -
: vetite e
fuqive s
rrénjéve

Tregoni ményrat e
ndryshme pér té
zgjidhur njé
inekuacion

Tregoni ményrat e
ndryshme pér té
zgjidhur njé ekuacion

té fuqisé sé dyté Tregoni ményrat e ndryshme

pér té zgjidhur njé sistem
Fakte rreth rrethit dhe ekuacionesh
drejtézés




Duke punuar né grup, nxénésit ploté€sojné ato qé€ diné pér secilin prej atyre koncepteve dhe i shogérojné€ me shembuj
pérkatés. Grupet prezantojné punén e tyre né tabelé. Nxénésit e tjeré mund té plotésojné punén e grupit qé prezanton.
Ndértimi i njohurive: Pas késaj veprimtarie, ku nxénésit rikujtuan dhe rifreskuan edhe njéheré njohurité e kapitullit,
mésuesi/ja i fton ata t& punojné né dyshe, me shokun e bankés ushtrime nga fagja 39.
Nxénésit né té njéjtén banké do t€ jené nxénési numér 1 dhe nxénési numér 2. Nxénésit me numér 1 punojné
ushtrimet: 1; 4/a,b; 5/a; 7/a; 9/a,i; 10/b; 11/a; 12; 13/a, i dhe bankat me numér 2 punojné ushtrimet: 2; 4/c,d; 5/b; 7/b;
9/ii; 10/c; 11/b; 13/a, ii; 14.
Mésuesi/ja i udhézon g€ pas 15-20 minutave, nxénésit me t€ njéjtin numér, t€ kémbejné fletoret dhe do t& vlerésojné
njéri-tjetrin. Mésuesi/ja kontrollon né rast se kané vepruar gabim.
Pasi pérfundojné dhe vlerésimet disa prej ushtrimeve zgjidhen edhe né tabelé si p.sh. ushtrimet 9, 11,12 dhe 14.
ME pas kalohet né rubrikén Eksplorim/pértej provimeve. Mésuesi/ja s€ pari paraqet para nxénésve ekuacionin e
Diofantit: x"+ )" =z" dhe i fton ata t& gjejné vlera té n, x, y dhe z pér t€ cilat vértetohet ekuacioni i mésipérm.
Ai/ajo i fton nxénésit t€ lexojné pjesén e historisé té paraqitur né fagen 40, dhe iu drejton pyetjet:

- A e kishit hasur mé paré kété problem?

- Pojuve si ju rezultoi? Arritét té gjenit zgjidhje pér n > 37
Pas késaj vijon diskutimi né lidhjet me pyetjet e shtruara nga mésuesi/ja dhe mé pas nxénésit paraqesin zgjidhjet e
gjetura. Mésuesi/ja shtron para nxénésve sprovén e paraqitur né tekst dhe kérkon t€ gjejné gabimin e kérkuar.
Pérfundimet e sprovés diskutohen sé bashku dhe zgjidhjet paraqiten né tabelé. Mésuesi/ja ju ka kérkuar nxénésve t&
hulumtojné rreth “Teoremés sé Vogél Ferma”. Ata diskutojné pér gjetjet e tyre lidhur me Teoremén e Vogél Ferma.
Meésuesi/ja shtron para nxénésve situatén e ushtrimit 4/b né€ fagen 41. Ai/ajo shtron pyetjet:

- Sido té veproni pér té gjetur gjerésiné e drejtkéndéshit?

- Cfaré duhet té gjeni né fillim?

- C’veprime duhet té kryeni qé té paraqisni rezultatin e thjeshtuar?
Pasi diskutojné rreth pyetjeve mé lart kalojné né zgjidhjen e ushtrimit, t€ cilin njé nxénés e paraget né tabelé dhe
nxénésit e tjeré komentojné zgjidhjen.
Po késhtu veprohet dhe pér ushtrimin 8/a fage 41. Nxé&nésit, zgjidhin algjebrikisht inekuacionin dhe dy nxénés
paragesin zgjidhjet pér secilin inekuacion né tabelé.
ME pas, mésuesi/ja fton nxénésit t&€ punojné ushtrimin 8/b faqe 41, né t€ cilin duhet t€ gjejné zgjidhjen e po t€ njéjtave
inekuacione, por kété heré grafikisht. Mésuesi/ja pyet sérish nxénésit pér hapat qé do t€ ndjekin. Dy nga nxénésit
paragesin zgjidhjet né tabelg.
Meésuesi/ja drejton pyetjen:

- Cila prej ményrave éshté mé e shpejté dhe mé e lehté?
ME pas, nxit nxénésit t& punojné né grupe dhe i fton té zgjidhin ushtrimet: 5, 9, 10 né fagen 41.
Grupet fqinjé kémbejné fletoret me njéri-tjetrin dhe korrigjojné zgjidhjet. ME pas, tre nxénés nga grupe té¢ ndryshém
paragesin zgjidhjet né tabelg.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja fton nxénésit t&€ vazhdojné t&€ punojné né té nj€jtat grupe ushtrimet: 13, 15, 16
faqge 42. Ai/ajo udhézon ata rreth zgjidhjeve si p.sh.: pér ushtrimin 13/b duhet t€ transformoni ekuacionin
eksponencial né trajtén e ekuacionit né pikén a dhe mé pas t&€ zgjidhin até. Pér ushtrimin 15 udhézon q¢ té zbatojné
vetité e barazimit t€ fuqive dhe prej tyre t€ formojné sistemin e ri té cilin e zgjidhin me njé nga ményrat qé kané mé t&é
lehté.

Nx&nésit sérish pasi mbarojné zgjidhjet, kémbejné fletoret me grupin fqinj dhe vlerésojné njéri-tjetrin.

Zgjidhjet e kétyre ushtrimeve paraqiten dhe komentohen né tabelé.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe i vleréson duke pasur
parasysh aftésiné qé ata kané pér té pérshkruar vetité e fuqive, rrénjéve, ekuacionit té fuqis€ sé¢ dyté, n€ zgjidhjen e
ekuacioneve dhe inekuacioneve, né pércaktimin sakté té hapave té zgjidhjes t€ situatave problemore si dhe né
njehsimin e zonave t€ zgjidhjes pér inekuacionet. Vlerésimin e mbéshtet gjithashtu n€ punén qé nxénésit béné né
fletoret e tyre, aktivizimin gjaté mésimit ose né€ punén né€ grup si dhe né vleré€simin qé ata i b&jné njéri-tjetrit.

Detyra: Ushtrimet 6 dhe 13/b fage 39 dhe 17, 18 né faqen 42. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré krijuese pér portofol: Lidhja ndérmjet Teoremés Ferma dhe teoremés sé Pitagorés.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII
Tema mésimore: Zbérthimi dhe faktorizimi Situata e té nxénit:
(Shkathtési dhe aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e  Pér ¢faré na shérben
matematika?
e  Trekéndéshi i Paskalit
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: monom; polinom;
mésimore faktorizim; thjeshtim; zbérthim;
Nxénési/ja: identitet; metoda e koeficienteve t&
- dallon monomin dhe polinomin nga shprehje t€ tjera; pacaktuara.
- shndérron shprehje té ndryshme duke pérdorur faktorizimin dhe
thjeshtimin;
- vérteton identitetet me ndihmén e faktorizimeve.
- pérdor metodén e koeficienteve t& pacaktuara pér té faktorizuar
njé polinom.
Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me
temat ndérkurrikulare: Teknologji.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit té lexojné hyrjen e kapitullit 2 “Polinomet dhe teorema
biniomale” dhe té diskutojné nén kontekstin: Pér ¢faré na shérben matematika. Diskutohet me nxénésit rreth
zbatimeve t€ shumta té tyre né jetén reale.

Meésuesi/ja shkruan né tabelé fjalét:

koeficient monom fuqi e monomit polinom faktorizim

faktor kufiza kufiza zbérthim identitet

dhe ju kérkon nxénésve té tregojné lidhjen midis tyre dhe kuptimin pér secilén prej tyre, duke pérdorur dhe shembuj
konkreté.

Nxénésit japin pérgjigjet e tyre dhe mésuesja kujdeset qé té rikujtohen té gjitha konceptet dhe lidhjet midis tyre.
Mésuesi/ja shénon né tabelé shprehje té ndryshme, qé pérmbajné mbledhje, zbritje, shumézime, rrénjé etj., dhe
kérkon g€ nxénésit t& dallojné ndér to: monomet, polinomet, gradén pér secilin prej monomeve dhe polinomeve t&
caktuara.

P.sh.: n€ shprehjen x - 4)9/2 +5x° -8 pércaktoni ndryshoret, eksponentét, monomet pérbérés.

Ndértimi i njohurive: Pasi jané evidentuar edhe njéheré kuptimet e: monomit, polinomit, gradés s€ polinomit,
mésuesi/ja fton nxénésit té shndérrojné shprehjen: (3x + 2y)? — (2x — 3y)>.

Nxénésit punojné né dyshe pér zbérthimin e shprehjes mé sipér. Fillimisht, secili nga nxénésit zbérthen né€ ményré té
pavarur kllapat. Mé pas, dyshet, bashkojné rezultatet me njéri-tjetrin, duke i vendosur monomet e ngjashme nén
njéra-tjetrén. Pas reduktimit, dyshet e aférta krahasojné rezultatet.

Dyshet mé t€ shpejta mund té sfidojné njéra-tjetrén me njé shembull t€ dyté. Rezultati prezantohet né tabelé dhe né
kété ményré nxénésit kontrollojn€ punén e tyre.

Meésuesi/ja fton nxénésit té diskutojné pér procesin e anasjellté té zbérthimit. N& funksion té késaj, n€ tabelé shénohet
barazimi: 15x° + 8x? — 26x + 8 = (3x> + 4x — 2)(5x — 4).

Nxéngésit fillimisht kryejné shumézimin e secilés kufizé t& kllapés sé€ paré, me secilén prej kufizave té kllapés s¢ dyté
dhe mé pas krahasojné rezultatin e tyre me polinomin né anén ¢ majté té barazimit.

Mésuesi/ja evidenton faktin se secila prej kllapave té anés sé djathté emértohet faktor, dhe procesi quhet faktorizim.
Pritshmérité jan€ q€ nxénésit t€ pyesin veté: A mund t&€ gjejmé veté faktorét e njé polinomi?

Né t€ kundért, mésuesi/ja ju drejton nxénésve kété pyetje. Fillimisht sillet né vémendje t€ nxénésve, faktorizimi i
polinomeve té fuqis€ s¢ dyté (té cilat jan€ zhvilluar n€ klas€ t€ 10 dhe 11).

Mg pas, mésuesi/ja orienton nxénésit t€ studiojné shembullin 2 dhe i kushton rénd€si emértimit té saj.

Dyshet e nxénésve diskutojné katér rastet e ushtrimit 8 né fagen 46, dhe disa prej tyre, prezantohen né tabelg.




- Cfar€ do t€ béni né fillim?
- Cilat hapa do té€ ndiqni?
Theksohet fakti se barazojmé koeficientet para fuqive té njéjta t& x-it.
Pasi pérmbledh edhe njéheré emértimet e ndeshura né fazén e paré, mésuesi/ja shtron pérpara nxénésve situatén e
shembullit 3 né fagen 46.
- Sido té veprojmé?
- Cilat jané hapat q€ do t&€ ndjekim?
Duke pérdorur metodén e koeficienteve t€ pacaktuara, nxénésit evidentojné lartésiné e cilindrit.

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit né dyshe punojné ushtrimet 2, 5, 7, 11 né fagen 47. Paraprakisht mésuesi/ja ju
kérkon nxénésve té rikujtojné formulat pér syprinat dhe véllimet e trupave. Ndarja e situatave béhet e till€, q€ té keté
té paktén dy grupe me té njéjtén situaté problemore. Mésuesi/ja gjaté késaj kohe vézhgon punén e secilés dyshe, duke
udhézuar ata qé jané né véshtirési. Dyshet qé€ kishin t& njéjtén situaté krahasojné rezultatet, dhe né kété ményré
vlerésojné punén e tyre. Pér ¢do situaté problemore, prezantohet njé zgjidhje né tabelé.
Né fund, mésuesi/ja shkruan barazimet:

(x+yy=

(x+y)=

(r+)'=
Nxénésit né grupe me nga 4 veta kryejn€ shndérrimet dhe plotésojné barazimet njéri pas tjetrit si prodhim dy
kllapash.
Pasi kané zhvilluar shprehjet € mésipérme, mésuesi/ja plotéson barazimin pér (x + y)° =..., dhe ju kérkon nxénésve té
verifikojné rezultatin duke kryer shndérrimet hap pas hapi (x +y)°> = (x +y)*x (x +y).
Pér té shuar kureshtjen e nxénésve, mésuesi/ja nxit ata té vegojné koeficientet né zbérthimet mé lart dhe té
hulumtojné rreth tyre pér t€ zbuluar até qé quhet “trekéndéshi i Paskalit’.
Me qéllim qé nxénésit t€ kuptojné lidhjen mes koeficienteve binomial€, mund t’u caktohet detyré t& plotésojné
trekéndéshin edhe pér fuqi t€ tjera mé té€ médha. Kjo me qéllim pér t’i parapriré orés pasardhése.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke
pasur parasysh saktésing e tyre né zbérthimin apo faktorizimin e polinomeve, né pérdorimin e koeficienteve t&
pacaktuar, si dhe né pérdorimin e formulave t€ syprinave dhe véllimeve t€ trupave. Vler€simin e mbé&shtet n€ punén
q¢€ nxénésit béné né fletoret e tyre, pjesémarrjen né grupe si dhe né argumentimin e pérgjigjeve. Né vlerésim,
mésuesi/ja merr parasysh edhe vlerésimin qé nxénésit i béné njéri-tjetrit.

Detyra: Ushtrimet 3, 6, 12 né fagen 47. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 13 né fagen 47. Mésuesi/ja ju kérkon nxénésve qé fillimisht té provojné se véllimi i
tubit rrethor njehsohet me formulén e mésipérme, dhe mé pas té zbatojné kété formulé pér 1, r dhe a e dhéné.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII
Tema mésimore: Teorema binomiale Situata e té nxénit: Kombinime t€ t& gjithé

(Shkathtési dhe aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore) lojtaréve t€ njé skuadre futbolli pér t& krijuar njé
ekip me 11 lojtaré.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas | Fjalét kyce: trekénd€shi i Paskalit; kombinacione;
temés mésimore faktorial; koeficientet binomiale; kombinime;
Nxénési/ja: teoreme.

- formulon sakté barazimet pér n!, Cn o

- njehson koeficientet binomiale n€ njé€ polinom,;

- pérdor koeficientet binomiale pér t&€ pércaktuar
numrin € mundésive;

- pérdor teoremén binomiale.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Kombinatoriké.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ shkruajné¢ dy monome, dy binome, dy trinome dhe dy
polinome. Nga dallojné ata nga njéri-tjetri? A jané ata té gjithé polinome?

ME pas, mésuesi/ja ju kérkon nxénésve qé té tregojné rreth asaj q€ kané “zbuluar” pér trekéndéshin e Paskalit dhe né
fletoret e tyre té shkruajné até pér binomin (1 + x)" duke filluar ngan = 0.

Meésuesi/ja orienton nxénésit qé fillimisht t€ zbérthejné fuqiné e n-té né polinom e mé pas, t&€ vendosin vetém
koeficientet n€ ményrén e duhur, pér ta béré mé té thjeshté hulumtimin.

Orientohen nxénésit né vézhgimin e situatés:

Cfar€ vini re né€ lidhje me fuqité e x nga njé term te tjetri? Po koeficientet pérpara x, si lidhen nga njéri rresht te
tjetri? Pasi kan€ hulumtuar rreth kétyre pyetjeve, mésuesi/ja formulon né ményré té€ pérmbledhur, lidhjen mes
koeficienteve binomiale.

Ndértimi i njohurive:

Pasi kané evidentuar koeficientet né trekéndéshin e Paskalit pér binomin (1 + x)", m&suesi/ja fton nxénésit té
studiojné njé zbatim praktik kur x zévendésohet me monomin 2y (shembulli 1 né fagen 48).

Pér kété nxénésit, né dyshe, renditin hap pas hapi, zbérthimin e polinomit kurn=1, 2, 3... deri né n = 6.
Provojné késhtu se koeficientet pérpara (2y) jané shumé e dy koeficienteve qé€ gjenden né rreshtin paraardhés.
Mésuesi/ja kérkon g€ nxénésit t€ formojné shprehi studimore dhe pér kété arsye u paraget atyre situatén e re:
Po né rastin kur @ = 1, dhe x = b, a mund t€ nxjerrim t€ nj&jtin pérfundim?

Po nése a dhe b jan€ monome t€ ndryshme, si duhet t€ veprojmé?

A mund té shkruajmé njé zbérthim polinomial té fuqis€ n, pa pasur nevojé té pérdorim trekéndéshin e Paskalit?
Né dyshe punohet shembulli 2 né fagen 49. Né pérfundim té punés, mésuesi/ja pasi ka orientuar nxénésit té

krahasojné pérfundimet e tyre me ato t& shembullit, kalon né pérkufizimin e n!, C, , si dhe né zbatime praktike. Pra:
nl= n(n—l)(n—2)(n—3)... -3-2-1

n!

=
"o (n=r)tr

Mésuesi/ja jep detyrén: gjeni: 7! dhe C; . Pasi veprojné né ményré té pavarur né fletore, gjetjet prezantohen dhe né

tabelé.

Kalohet né diskutimin e shembujve 3 dhe 4 né fagen 50, fillimisht né dyshe dhe mé pas né tabelé. Mésuesi/ja vé
theksin né: koeficientin pérpara ¢cdo monomi dhe lidhjen midis fuqive té a dhe b.

NEé dyshe, nxénésit punojné rastet e ushtrimit 1. Dyshet e aférta krahasojné rezultatet dhe disa prej pérfundimeve
diskutohen né tabel€. Pas ushtrimit 1, mésuesi/ja pércakton né ushtrimin 9 nga njé situaté pér ¢do dyshe, dhe né

pérfundim té punés, dyshet g€ kishin situaté té njéjté krahasojné rezultatet.

Meésuesi/ja thekson se zbérthimi i (a + b)n quhet teorema binomiale.

(a+b)' =a"+C,a"'b+C,,a" b’ +..+C,,a"'b" +..+b"

Pér t€ kuptuar mé miré€ termin: kombinacion (kombinime), mésuesi/ja prezanton pérpara nxénésve situatén:

- Nése do té duhej t&€ formonit njé grup me 6 nxénés nga klasa juaj, né sa ményra t€ ndryshme mund ta béni

kéte?

- Sido té veproni?

- Nga do t& nisni?

- Cfaré hapash do t& ndigni?
Fillimisht nxénésit nisin t€ formojné grupet pér t€ pércaktuar numrin e kérkuar. Pasi punojné né€ grupe me nga 4
nxénés, mésuesi/ja merr pérgjigjet e grupeve t&€ ndryshme. Pritshmérit€ jané qé pérgjigjet t€ jené t€ ndryshme dhe
procesi i numérimit t€ mos keté pérfunduar.
Atéheré mésuesi/ja orienton nxénésit t&€ pércaktojné planin e zgjidhjes dhe mé pas ta zgjidhin situatén. Ajo udhézon
ata t€ pérdorin formulén pér kombinimet me nga 6 t€ numrit total t€ nxénésve t¢ klasés.
Pér kété studiojné shembullin 5 né fagen 52. dhe formulojné né trajté barazimi numrin e kombinimeve t€ mundshme
té k, nga n elemente t¢ mundshme.
ME pas, mésuesi/ja zgjidh né tabel€ situatén e shembullit 6, duke i njohur késhtu nxénésit me njé rast tjetér zbatimi t&
zbérthimit binomial.
Pérforcimi i té nxénit: Fillimisht mésuesi/ja kérkon nga nxénésit té rikujtojné edhe njéheré barazimet pér n! dhe
Cuxnépérmjet ushtrimeve 15 dhe 16 né fagen 53. Kéto ushtrime punohen né dyshe dhe pérfundimet diskutohen né
tabel€. M€ pas, puna vazhdon n€ grupe me nga 4 nxénés.




T¢€ ndaré né€ grupe me nga 4 veta, nxénésit punojné ushtrimet 1, 9, 12 dhe 13 t& faqes 53. Mésuesi/ja kujdeset qé ¢do
situaté té punohet nga dy grupe. Gjaté kohés qé nxénésit punojné, vézhgon punén e tyre dhe ndihmon grupet qé kané
véshtirési. Fillimisht diskutohen zgjidhjet né grup e mé pas nxénésit kémbejné fletoret duke kontrolluar dhe vlerésuar
késhtu veten dhe shokét. Disa nga zgjidhjet diskutohen né tabelé.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke
pasur parasysh aftésiné q¢€ ata kané né evidentimin e barazimeve t€ reja, né€ gjetjen e koeficienteve binomiale dhe
ményrén e zbatimit t€ tyre. Vleré€simin e mbéshtet n€ punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre, pjesémarrjen né€ grupe
si dhe n€ argumentimin e pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimet 2, 8, 11 fage 53. Mé&suesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 19 né fagen 53.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII
Tema mésimore: Pjesétimi i polinomeve. (Shkathtési dhe Situata e té nxénit:

aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore)

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas | Fjalét kyce: rrénjé e polinomit; teorema Bezu;
temés mésimore faktorizim; pjesétim i polinomeve; faktoré.
Nxénési/ja:

- gjenvlerén e P(a) pérx = a;

- pércakton vlerén e a pér t€ cilén P(x) = 0;

- kryen pjesétimin e polinomeve;

- faktorizon polinomet, pasi ka kryer pjesétimin.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Fillimisht kujtojmé& nga klasat e méparshme hapat qé duhet t€ ndigen pér faktorizimin e
trinomeve p.sh.:

—  Sido vepronit pér té faktorizuar polinomin P(x) = 6x” —8x +2?
Nxénésit veprojné né fletore pér zgjidhjen e situatés mé lart dhe njé nxénés vepron né tabelé.

Mésuesi/ja shénon né tabelé polinomin P(x) = x° —3x” 4+ 2x dhe kérkon nga nxénésit té njehsojné vlerén e
polinomit n€se x =2, x=1,x=0,x=3.
Pasi kané kryer z&vendésimet ¢ nevojshme, mésuesi/ja shtron pérpara nxénésve pyetjet:
- Pércilén vleré té x polinomi merr vlerén 0?
- A mund té faktorizojmé polinomin?
Pasi merr pérgjigjet e nxénésve mésuesi/ja nxit nxénésit t& faktorizojné polinomin duke shprehur monomin
—3x* =—x> —2x" dhe mé pas t& grupojné né ményrén e duhur pér té€ kryer faktorizimin
X =3x +2x = x(x—1)(x-2).
Me¢suesi/ja shkruan né tabelé polinomin e shembullit 1.
Ai/ajo u drejton nxénésve pyetjet:
- A mund té béni faktorizim t€ polinomit si né€ rastin e paré?
- Sa éshté vlera e polinomit nése x = 5, po nése x = 3?
- Sie kryeni pjesétimin e dy numrave?
- p.sh.: 234678 :24=..7
Pasi diskutohen pérgjigjet pér pyetjet e mésipérme, nxénésit né dyshe kryejné pjesétimin aritmetik t€ dy numrave.
Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja sqaron se edhe polinomet mund té pjesétohen ashtu si edhe numrat.
- Kur éshté i mundshém pjesétimi i dy polinomeve?
- Kur pjesétimi i tyre e ka mbetjen 0?
- Cfar€ themi né kété rast?
Diskutohet me nxénésit dhe jepen pérgjigjet e pyetjeve mé sipér.




Me¢suesi/ja demonstron né tabelé njé pjesétim polinomesh duke argumentuar hap pas hapi até.
Duke mbajtur parasysh njohurité e méparshme, nxénésit hulumtojné né€ dyshe rreth shembujve 1 dhe 2 né fagen 54.
Pasi interpretohen té gjithé hapat e situatave 1 dhe 2, nxénésit punojné né dyshe disa nga rastet e ushtrimit 2 dhe 5
né fagen 56.
Fillimisht mésuesi/ja vézhgon punén ¢ ¢do dysheje, dhe mé pas disa prej situatave diskutohen né tabelg.
M¢suesi/ja shtron pérpara nxénésve pyetjen:

- Cili nga pjesétimet e polinomeve me (x - @) nuk pati mbetje?
Njehsoni vlerén e P(a) né kéto polinome. Cfar€ vini re?
Pasi provojné se P(a) = 0, theksohet fakti se kur mbetja e pjesétimit t€ njé polinomi me (x — a) €shté 0, a Eshté rrénjé
e polinomit. Mésuesi/ja formulon teoremén Bezu té njohur ndryshe si teorema e faktoréve.
Nxé&nésit punojné ushtrimin e shembullit 3 n€ fagen 55. Ndérsa kérkesa e ushtrimit éshté t€ provohet se x + 3 &shté
faktor i polinomit, mésuesi/ja shton kérkesén pérpara nxénésve:

- Kiryeni pjesétimin dhe gjeni rezultatin.
Mésuesi/ja kérkon qé nxénésit t& pérmendin edhe njéheré fjalét kyge t€ mésimit: polinom, pjesétim, faktorizim et;.

Atéheré ajo shénon né tabelé polinomin 2x° +17x” —13x —168 dhe fton nxénésit t& provojné teoremén Bezu.
- Sido té veprojmé meqenése nuk kemi asnjé t& dhéné se cili éshté faktori?
- Me se do ta fillojmé pjesétimin?
Né kété rast, nxénésit orientohen t€ provojné vlera t€ ndryshme t€ a, pér t€ cilat njehsojné P(a) derisa té arrijné
barazimin P(a) = 0. Mé pas kryhet pjesétimi i polinomeve dhe faktorizimi i tyre.

Pérforcimi i té nxénit:

Gjaté késaj faze té or€s s€ mésimit, nxénésit rishikojné né dyshe situatat q€ u trajtuan né€ dy fazat e para. Fillimisht
nxénésit diskutojné n€ dyshe shembullin 5, duke ndjekur hapat e pércaktuara:

1. - pjesétojné polinomin me (x — @);

2. - herésin-polinom té fuqisé s¢ dyté qé pérftojné e faktorizojné mé thjeshté.

ME pas, n€ dyshe nxénésit diskutojné rastet a, b dhe ¢ t€ ushtrimit 2 né fagen 57. Dyshet qé kané té njéjtin rast,
krahasojné pérfundimet dhe mé pas, zgjidhjet prezantohen pérpara klasés.

Mésuesi/ja sjell né vémendje t€ nxénésve ményrén e njehsimit t&€ SHVP dhe PMP s€ dy numrave me ndihmén e
faktorizimit.

M¢suesi/ja pyet nxénésit:

- Po pér polinomet a mund t€ njehsojmé SHVP dhe PMP?
Né funksion té késaj, fillimisht né dyshe, nxénésit faktorizojné secilin nga polinomet e ushtrimit 4. M¢ pas, dyshet e
aférta, bashkojné pérgjigjet, dhe pér polinomet e dhéna evidentojné faktorét e pérbashkét, duke pércaktuar késhtu
SHVP dhe PMP.

1
Kujtojmé véllimin e trupave, konkretisht véllimin e piramidés dhe t& konit V' =—S, - h.

Me¢suesi/ja u drejtohet nxénésve me pyetjet:

- Nése njohim véllimin dhe syprinén e bazé€s mund ta njehsojmé lartésiné e trupi?

- Nése njohim véllimin dhe lartésin€, mund ta njehsojmé syprinén e bazés sé njé trupi?
Kalohet késhtu n€ ushtrimin 12 n€ fagen 57. Fillimisht diskutohet né dyshe e mé pas krahasohen pérgjigjet me
dyshen e afért. Mésuesi/ja vézhgon punén né dyshe té nxénésve, dhe i orienton ata. Gjaté prezantimit t€ zgjidhjes né
tabelé, nxénésit kontrollojné zgjidhjen dhe korrigjojné shokét.

Vlerésimi: Gjaté késaj ore mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime pér disa té tjeré né fletoren
evidencé. Gjaté vlerésimit, mésuesi/ja mban parasysh sakt€sin€ e zgjidhjes, si dhe aftésiné e nxénésve pér t&
argumentuar pérgjigjen. N€ vlerésim merr parasysh edhe vlerésimin qé nxénésit béné pér njéri-tjetrin.
M¢suesi/ja e mbéshtet vlerésimin né punén qé€ nxénésit béné né fletore, por edhe né pjesémarrjen né grup.

Detyra: Ushtrimi 7 né fagen 56 dhe ushtrimet 6, 10 né fagen 57. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e
detyrave.

Detyré hulumtuese: Ushtrimi 15 né fagen 57. Mésuesi/ja udhézon nxénésit té shprehin fillimisht véllimin e trupit
té formuar si diferencé véllimesh, e mé pas té kryejné zbérthimin e polinomit té pérftuar.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII
Tema mésimore: Skicimi i grafikut (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim Situata e té nxénit:

dhe zgjidhje problemore)

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: grafik i funksionit; piké;
mésimore funksion; maksimum; minimum; piké
Nxénési/ja: infleksoni, pérkulshméri; asimptoté.

- tregon né njé grafik t& dhéné pikat kryesore té tij;

- skicon grafiké té ndryshém, duke u nisur nga pikat kyce té tij;

- skicon grafiké t&€ ndryshém, duke u nisur nga grafiké t€ dhéné mé
paré;

- pérdor grafikun pér t€ zgjidhur situata problemore.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit; vizore; makiné llogaritése Lidhja me fushat e tjera ose me temat
grafike. ndérkurrikulare: Shkencé; Vizatim.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Né kété oré mésimi, nxénésit do t€ mésojné duke u pérqendruar mbi argumentin kryesor:
ndértimi i grafikut. Né funksion t€ késaj, mésuesi/ja ndan klasén né grupe me nga 4 veté. Ai/ajo pércakton detyrat si
mé poshté:

a. T& ndértohen grafikét:

Grupi 1: Grupi 2: Grupi 3: Grupi 4: Grupi 5:
y=x"dhey y =2x* dhe y=x*dhe y=x" dhe y= —x’dhe
= x*+2; y=20x-1) y= 22 y=x -2 y=—(2x)";

b. Sipérftohet grafiku i dyté prej té parit?
NEé varési t€ numrit t€ grupeve pércaktohen edhe grafikét qé do té ndértohen.
Grupet punojné né€ ményré t€ pavarur dhe né pérfundim, pérfaqésuesi i secilit grup prezanton rezultatin e arritur p.sh.:
Grupi i paré: — Ne vémeé re se grafiku i dyté éshté zhvendosur 2 njési pérgjaté boshtit t& ordinatave.
Grupi i dyt€: — Ne vémeé re se grafiku i dyt€ éshté zhvendosur 1 njési djathtas, pérgjaté boshtit t& abshisave.
E késhtu me radhé veprojné té gjitha grupet.
Duke dashur t€ risjellé né vémendje t€ nxénésve té gjithé grafikét q€ ata njohin, mésuesi/ja, u kérkon qé té skicojné né
grupet e tyre grafiké té njohur si: funksioni kubik, kuadratik, linear etj. Pér secilin prej tyre, nxénésit renditin vegorité
kryesore, dhe pérfagésues té grupeve i diskutojné né tabelé (p.sh.: né funksionin kubik kur a < 0, funksioni éshté
zbrités, kur a > 0, funksioni &shté rrités etj.).

Ndértimi i njohurive: Fillimisht mésuesi/ja pércakton kuptimin e sakté t& fjalés skicim i njé grafiku.
a) skicimi tregon formén né pérgjithési;
b) skicimi tregon piképrerjet me boshtet koordinative.

Pér t€ konkretizuar kété kuptim, mésuesi/ja skicon né tabel€ dy grafiké kubiké:

dhe kérkon g€ nxénésit té tregojné nga grafiku:

a) shenjén e a-sé;

b) ckstremumet e funksionit;

¢) pikat e infleksionit;

d) pikat ku grafiku pret boshtet.
Pasi diskutojné né grupe, pérfagésuesit e ¢cdo grupi, prezantojné pérgjigjet pérpara nxénésve, né ményré qé té
kontrollojné dhe korrigjojné punén e tyre.




1

Meésuesi/ja fton nxénésit n€ studimin e grafikut t€ funksioneve y = ! dhe y =— . Pér t€ ndihmuar n¢ hulumtimin e
X X

tyre, mésuesi/ja nxit nxénésit t€ gjejné: {(4), f(2), (1), £(0,5), f(0,25) etj.

Cfaré ndodh me vlerat e y, ndérkoh€ q¢ vlerat ¢ x afrohen drejt 0? Pasi nxénésit tregojné se y merr vlera gjithnjé e mé
té médha, mésuesi/ja formulon kuptimin e asimptotés.

ME pas kalohet né studimin e grafikut t& shembullit 1, pér té cilin nxénésit, fillimisht diskutojné né dyshe dhe mé pas
diskutojné pikat e paqarta.

Meésuesi/ja sqaron se shndérrimet mund t’ju ndihmojné pér té dalluar si ndryshojné funksionet n€ lidhje me njéri-
tjetrin. Ai/ajo rikthen né vémendje grafikét e ndértuar né fazén e paré té mésimit dhe fton nxénésit té krahasojné
pérfundimet e tyre me ato tekstit. Diskutohet rreth katér shndérrimeve qé do pérdoren mé shpesh.

Kalohet késhtu né diskutimin e shembullit 2 t&€ fages 60. Fillimisht ¢do grup kopjon né fletore grafikun e funksionit y
= f(x) dhe mé pas skicon njérin prej grafikéve té alternativave a, b, ¢, d. Mé pas kémbejné fletoren me grupin tjetér
dhe korrigjojné késhtu pérgjigjen.

Né ményré q€ nxénésit t& kuptojné sa mé miré pérfundimet e nxjerra, punojné ushtrimin 6 né faqen 61.

Pér té€ béré t&€ mundur diskutimin e t& gjitha rasteve, ¢do grup diskuton njé nga alternativat a, b, c, d, e, f.

Theksohen hapat qé duhet t€ ndigen pér skicimin e njé grafiku.

Né ményré g€ nxénésit t€ béjné lidhjen e grafikéve me situata reale, mésuesi/ja i orienton ata té studiojné shembullin
3 né fagen 62. Theksi né kété ushtrim do t€ jeté né vlerat e mundshme té x (x > 0).

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit vazhdojné punén t€ ndaré né grupe fillimisht me ushtrimin 7 né fagen 61, dhe mé
pas me 4 né fagen 63.

Mésuesi/ja vézhgon punén e nxénésve dhe orienton g€ né situatén e ushtrimit 4 t€ krahasojné ndryshimin e pikave
kyce t€ grafikut t€ cilat tregohen né grafik.

Puna vazhdon me situatat e ushtrimeve 1 dhe 2 né fagen 63. Nxénésit pyeten pér trajtén e barazimeve té t€ dy
situatave dhe mé pas kalohet né punén né grupe. Mésuesi/ja vézhgon punén e tyre dhe korrigjon ose ndihmon né raste
véshtirésie. Pérfaqésues té grupeve prezantojné zgjidhjet né tabelé.

Vlerésimi: Gjaté késaj ore, mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime pér nxénés té tjeré lidhur me saktésiné
e skicimit té grafikéve t€ ndryshém si dhe leximin e vetive t€ tyre, duke u mbé&shtetur né punén qé nxénésit béné né
fletoret e tyre. Vlerésimi mbéshtetet né nivelet e arritjeve: kupton, interpreton, modelon (si n€ rastin ushtrimeve té
fages 63).

Detyra: Ushtrimin 10 fage 61 dhe ushtrimet 1, 3 dhe 7 né fagen 63. Mésuesi/ja udh€zon nxénésit pér zgjidhjen e
detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 8 né fagen 63.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Pérmbledhje dhe pérséritje; Situata e té nxénit:
Eksplorim (pértej provimeve) e  Vlerésim i nxénésit nga nxénési
Vlerésim pér kreun 2 e  Kutia qé formohet nga copa e
llamarings.
e Lévizja e njé grimce elementare
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: polinom, monom, simetri,
mésimore: asimptoté, grafik, funksion, teorema Bezu,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: koeficiente binomiale, kombinacione, n!,
- kryen veprime me polinome; Cor
- vérteton identitete t& ndryshme, duke kryer shndérrime
identike;
- njehson fuqiné e nj€ polinomi me ndihmén e koeficienteve
binomiale;
- skicon grafiké té funksioneve t&€ ndryshme;
- analizon vetité kryesore té grafikut t&€ funksionit si simetrité,
prerjet me boshtet, asimptotat, zhvendosjet.




Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makiné grafike, vizore Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja ka shkruar né tabelg fjalét:

arri . koeficiente binomiale pjesétim
shndérrim faktorial monom polinom

e L zhvendosje faktoré
funksion asimptoté rréshaitje grafik

dhe fton nxénésit t&€ formojné fjali t€ ndryshme ku té tregojné lidhjen midis tyre apo fakte t€ ndryshme qé kané
mésuar né kété kapitull.
Nxénésit punojné n€ dyshe pér kérkesén mé lart. Prezantohen gjetjet ¢ nxénésve dhe népérmjet késaj veprimtarie
arrihet pérséritja e njohurive kryesore té kapitullit.
Ndértimi i njohurive: Pas késaj veprimtarie, ku nxénésit rikujtuan dhe rifreskuan edhe njéheré njohurité e kapitullit,
mésuesi/ja i fton ata t&€ punojné n€ dyshe, me shokun e bankés ushtrime nga fagja 64.
Nxénésit né t€ njéjtén bankeé do t€ jené nxénési numér 1 dhe nxénési numér 2. Nxénésit me numér 1 punojné
ushtrimet: 2, 3/a, 5, 7, 9/a, 12, 16, 22, dhe nxénésit me numér 2 punojné ushtrimet: 3/b, 6, 8, 9/b, 10, 12, 17, 23.
Me¢ésuesi/ja udhézon ata g€ pas 15-20 minutave, nxénésit me té njéjtin numér, t€ kémbejné fletoret dhe do t&
vlerésojné njéri-tjetrin. Mésuesi/ja kontrollon né rast se kané€ vepruar gabim.
Pasi pérfundojné dhe vlerésimet disa prej ushtrimeve zgjidhen edhe né tabelé si p.sh. ushtrimet 8, 10, 16 dhe 17, ku
ky i fundit paraqget situaté reale.
ME pas, ai/ajo diskuton me nxénésit ushtrimin 19 né fagen 65, ku ata evidentojné gabimin q¢ ka béré Suzana dhe ¢
korrigjojné até. Mésuesi/ja iu drejton pyetjen:

- Cili éshté shndérrimi qé ka béré Suzana?

- Sido ta ndregni até?

- A éshté arrénjé e f(x)? Pse? Ku e kuptoni?
Kalohet né rubrikén Eksplorim/pértej provimeve. Puna e nxénésve do t€ vazhdojé n€ grupe me nga 4 nxénés, dhe do
té keté qéllim nxjerrjen e pérfundimeve népérmjet hulumtimit. Fillimisht nxénésit njihen me materialin ilustrues qé
pérmban teksti. Paraprakisht, ata diskutojné rreth t€ dhénave q€ kané gjetur pér matematikanét B Pascal dhe 1.
Njuton. Kalohet né situatén hulumtuese té pércaktuar si Sprové.
Nxénésit duke u nisur nga barazimi i dhéné gjejné vlerat e pérafruara pér rastet a, b dhe ¢ dhe mé pas, me ndihmén e
makingés llogaritése, kryejné njehsimet pér to. Krahasojné pérfundimet. Kété proces, ata mund ta vazhdojné me
situata té€ ngjashme té sugjeruara nga mésuesi/ja. M€ pas, njehsojné vlerat e shprehjeve duke u nisur nga koeficientet
binomiale. Nxénésit pas disa shembujsh nxjerrin pérfundimet gé: (2, 01)° mund té shkruhet né formén 23(1 + ...)%, té
cilat i prezantojné pérpara shokéve.
T€ ndaré€ pérséri né grupe, nxénésit punojné ushtrime t&€ ndryshme né faget 67-68. N& ményré g€ té kalohen sa mé
shumeé raste, mésuesi/ja u pércakton grupeve t€ ndryshme situata t&€ ndryshme.

Grupet 1 dhe 5: Ushtrimet: Grupet 2 dhe 6: Ushtrimet:

5-14 faae 67-68 8-16/b fage 67-68
Grupet 3 dhe 7: Ushtrimet: Grupet 4 dhe 8: Ushtrimet:
13-16/a faqe 67-68 12-17 fage 67-68

Gjaté kohé€s g€ nxénésit punojné, mésuesi/ja vézhgon punén e tyre, pa béré ndérhyrje.
Pérforcimi i té nxénit: Pas pérfundimit, mésuesi/ja kérkon qé grupet qé kané té njéjtén detyré t€ kémbejné fletoret
dhe t€ b&jné vlerésimin e punés s€ tyre. Pas vlerésimit pérgjigjet e ushtrimeve diskutohen me radhé. Gjaté késaj kohe,
pér ushtrime t€ ndryshme, ku nxénésit kané dyshime, ose kané¢ ményra té ndryshme zgjidhjeje, zgjidhja paraqitet né
tabelé.
Gjaté diskutimit t€ zgjidhjeve, mésuesi/ja u drejton nxénésve pyetje, me qéllim qé té rikujtohen té gjitha konceptet e
kreut 2, si p.sh. pér:

- Ushtrimin 5 n€ fagen 67: — Cilat njohuri zbatuat pér t& zbérthyer polinomin ¢ dhéné? Po pér identitetin?

- Ushtrimin 8 né fagen 67: — Cilén formulé pérdorét pér té njehsuar koeficientet e kérkuara?

- Ushtrimin 13/a né fagen 68: — Cilén fakt pérdorét pér té treguar se (x — 2) éshté faktor?




- Ushtrimin14 né fagen 68: — Cilat njohuri iu ndihmuan pér t€ gjetur a dhe b?
- Ushtriminl7 né fagen 68: — Cilin shndérrim té grafikut patét parasysh né kété rast?
Meésuesi/ja ndérhyn né raste dhe momente té veganta, duke béré plotésimin ose korrigjimin e zgjidhjes.

Vlerésimi: Né fund t€ orés s€ mésimit, mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime pér nxénés té vecanté
lidhur me saktésing e tyre né zgjidhjen e situatave t€ ndryshme, ndértimin e grafikéve, shndérrimet e tyre si dhe me
zgjidhjen e sprovés. Njé vend t€ veganté n€ vlerésim, z€ vlerésimi i nxénésit nga nxénési.

Vlerésimi do t€ mbéshtetet né nivelet e arritjeve, t€ pérshtatura pér konceptet e zhvilluara né€ kéto tema.

Detyra: Ushtrimet 4 dhe 20 n€ fagen 65 dhe 4-15 né faget 67-68. Mésuesi/ja jep udhézimet e duhura pér zgjidhjen e
detyrave.
Detyré krijuese pér portofol: (3,01)" mund té€ shkruhet né formén ..."(1 +...)"

Hulumtoni dhe argumentoni rreth trekéndéshit té Paskalit.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XIT —
Tema mésimore: Pérséritje kreu 1 dhe 2 Situata e té nxénit:

Test i ndérmjetém 1 e  Ushtrime dhe situata

problemore

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: rreth, rreze, koeficient
mésimore kéndor, largesé, rrénjé, fuqi,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: polinom, faktorizim, pjesétim,

- pérdor vértetimin e drejtpérdrejté, vértetimin me shqyrtim té rasteve | grafik, zb&rthim polinomial
té¢ mundshme dhe kundérshembullin pér t€ vértetuar ose hedhur
poshté fjalité;

- kryen veprimet me fuqité dhe rrénjét;

- zgjidh ekuacione, inekuacione dhe sisteme ekuacionesh;

- njehson largesén ndérmjet dy pikave dhe koeficientin kéndor t&
drejtézes;

- faktorizon polinome duke evidentuar faktorin e pérbashkét;

- kryen zbérthime polinomiale me ndihmén e Cy .

- skicon grafiké t&€ ndryshém.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, vizore, makiné llogaritése Lidhja me fushat e tjera ose me
temat ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fillimisht kérkon qé nxénésit n€ dyshe, té kujtojné ¢faré kané mésuar né kreun
1. Pér kété iu kérkon nxénésve té plotésojné njé tabelé konceptesh pér:

a) argumentimin dhe vértetimin;

b) fuqité dhe rrénjét;

¢) ekuacionet dhe inekuacionet;

d) drejtézén dhe rrethin.
Njé model i tabelés mund té jeté si mé poshté, ku nxénésit hedhin né té ideté e tyre.
Nxénésit rikujtojné njohurité, duke plotésuar sipas rubrikave té pércaktuara. Ata jané té liré edhe té shtojné rreshta
ose shtylla té tjera nése mendojné se ka koncepte qé duan t’i diskutojné.

Konceptet kryesore Trajta e pérgjithshme Vecorité Shembuj
1.aksiomé Aksiomé... Vértetoni se shuma e
Argumentimi dhe vértetimi | 2. teoremé Teoremé... dy numrave tek éshté
3. arsyetim hap pas Arsyetimi ... numér ¢ift
hapi
Fugqité
Rrénjét 1. Rrénjé t€ ngjashme quhen...




Funksioni i fuqisé s€ dyté

Sistemet e ekuacioneve

Inekuacionet dhe studimi i
shenjés

Drejtéza

Rrethi

Zbérthimet binomiale

Koeficientet binomiale

Ndértimi i njohurive:
Pasi dyshet e nxénésve kané pérfunduar plotésimin e tabelés, mésuesi/ja i fton t& paraqgesin tabelat e tyre duke pasur
parasysh g€ ato njohuri gé jan€ théné nga shokét t& mos pérsériten. Jepet njé tabelé e pérbashkét e kétyre njohurive.
Mésuesi/ja, né varési té situatés q€ vézhgon né ploté€simin e tabelés, pér secilin nga kuptimet e renditura pércakton
nj€ ushtrim né ményré q€ nxénésit té ploté€sojné njohurité e tyre. Situatat e reja, nxénésit i punojné né dyshe dhe
dyshet e aférta kontrollojn€ njéra-tjetrén. P.sh. disa ushtrime mund té jené:

23
4-32°

Racionalizoni eméruesin:

1958 _ 31959

—  Thjeshtoni:

319()0
—  Vértetoni se “Katrori i njé numri tek éshté numér tek”.
2 A2
~ Zgjidhni sistemin: {* ~ > =%
2x—-y =25
—  Gjeni rrezen dhe gendrén e rrethit: x* +y* —4x+6y-11=0.
—  Shkruani ekuacionin e drejtézés q€ kalon nga pika (1, 3) dhe éshté pingule me drejtézén
X +y —4x+6y-11=0.
—  Zbértheni: (2x -3 y)7 . Cili éshté koeficienti para x>?
—  Njehsoni C,; dhe C, .

Nxénésit punojné né dyshe pér zgjidhjen e kétyre ushtrimeve.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja i udhézon q€ dyshet fqinje t€ kontrollojn€ njéri-tjetrin pér zgjidhjen. M€ pas, disa
prej nxénésve paraqgesin zgjidhjet n€ tabelé duke argumentuar veprimet qé kané kryer. Kjo shérben pér t€ shmangur
edhe ndonjé paqartési q¢é mund té dalé gjaté zgjidhjeve.

Vlerésimi: N¢é fund t& orés sé mésimit, mésuesi/ja vleré€son disa nxénés dhe mban shénime pér disa té tjeré né lidhje
me saktésiné e zgjidhjes sé problemave dhe zbatimin e njohurive t&€ marra. Kété vlerésim mésuesi/ja e mbéshtet né
punén g€ ata béné né fazén e paré t&€ mésimit né fletoret e tyre, si dhe né argumentimin e pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimet 6, 7, 9, 10 n€ fagen 67. Mésuesi/ja jep udhézimet e duhura pér zgjidhjen e detyrave.




Test i ndérmjetém 1 (Kreu 1 dhe 2)
Matematiké XII — bérthamé
Algjebra. Polinomet dhe teorema binomiale



-5
J6+4/5
V128 —\72 +348
16" -8"

4

SIRCE

(2 piké)
(1 piké)
(2 pike)

2 piké)



1. Njé firmé, e cila prodhon syze, fiton y miliona leké nga mijéra syze sipas ekuacionit
y=—x"+5x—4.
a. Skiconi grafikun qé paraqget kété funksion.
Pércaktoni vlerén e x g€ jep fitimin mé t€ madh.

b
c. Vlerén e x pér té cilén ferma nuk ka humbje.
d. Intervalin e vlerave té x, pér té cilat fitimi €shté mé i madh se 3 milioné leké.

(2 piké)
(1 piké)
(1 piké)
(1 piké)

2. Njé baloné me ajér u ndértua duke pérdorur bambu pér brinjét dhe diagonalet, dhe letér pér velén. Kur
u skicua né figuré, skajet e diagonales sé madhe jané né pikat P(2, —2) dhe R(—14, —14) dhe diagonalet

priten n€ pikén M. Diagonalja e vogél QS e ndan RP né raportin 3 : 1 dhe MP = MQ = MS.
Njehsoni:
a. koordinatat e M, Q dhe S;

b. ekuacionet e diagonaleve;

c. ekuacionet e brinjéve té balonés;

d. syprinén e letrés q€ u nevojit pér t€ béré balonén;

e. gjatésiné e té gjithé bambusé qé u pérdor pér té béré strukturén e balonés.

3. Njehsoni syprinén dhe perimetrin e rrethit me ekuacion x° + ) +6x—4y—2=0.

4. Vértetoni se nése njé numér Eshté tek, edhe katrori i tij Eshté tek.

5. Jepet polinomi 2x’ —5x* +6x—8.
a. Njehsoni f(2), f(3).
b. Kryeni faktorizimin e ploté té polinomit.

(3 piké)
(2 piké)
(2 piké)
(2 piké)
(2 piké)

2 piké)

2 piké)

(2 piké)
(2 piké)

c. Nése (x — 1) dhe (x + 3) jané rrénjé té polinomitax’ + bx* —16x+ 15, gjeni vlerat e a dhe b.

(2 piké)
6. Pér shprehjen (1 + 2x)° tregoni:
a. kufizén g€ pé€rmban fuqiné e treté té x; (2 piké)
b. kufizén e 5 té tij. (2 piké)
7. NE€ rrjetin koordinativ €shté ndértuar grafiku i njé funksioni.
a. Skiconi grafikun e funksionit f(x — 2) duke u nisur nga grafiku i dhéné. (2 piké)
b. Tregoni koordinatat e reja t€ pikés A (-1, 2) né kété zhvendosje. (1 piké)
|
o
—X
Nota 4 5 6 7 8 9 10
Pikét 0- 11— 16 - 21 - 26-30 31-35 36 -40
10 15 20 25




Celési i zgjidhjes
Ushtrimi 1: 1/a: pércakton dhe shumézon me té€ konjuguarén e eméruesit

kryen shndérrimet dhe sjell né trajté t& thjeshtuar

1/c: shpreh faktorét si fuqi me bazé 2

zbaton vetit€ e fugive
1/d: shpreh faktorét si fuqi me bazé 3
zbaton vetit€ e fuqive

Ushtrimi 2: 2/a: pércakton kulmin e parabolés dhe dy pika té tjera

skicon grafikun

Ushtrimi 3: 3/a: pércakton koordinatat e M

Ushtrimi 4

Ushtrimi 5

Ushtrimi 6

Ushtrimi 7

Ushtrimi 8

3/b:

3/c:

3/d:

3/e:

6/a:

6/b

pércakton koordinatat ¢ P

pércakton koordinatat e S

shkruan ekuacionin e diagonales sé paré¢

shkruan ekuacionin e diagonales sé& dyt&

shkruan ekuacionet e dy prej brinjéve

shkruan ekuacionet e dy brinjéve t€ tjera

gjen gjatésité e dy diagonaleve

gjen syprinén e balonés

gjen gjatésité e dy brinjéve té barabarta

gjen gjatésité e dy brinjéve t€ tjera t€ barabarta dhe perimetrin
pércakton koordinatat ¢ gendrés dhe rrezen e rrethit

njehson perimetrin dhe syprinén e kérkuar

shpreh numrin tek né trajtén 24-1

shkruan katrorin e numrit dhe argumenton pse €shté tek
njehson (2)

njehson f(3)
: evidenton faktin se x-2 &shté faktor i polinomit

kryen pjesétimin e polinomit dhe shpreh até si prodhim faktorésh

6/c: zbaton faktet se f(1) = 0 dhe f(— 3) = 0 dhe formon sistemin

7/a

7/b

zgjidh sistemin duke pércaktuar vlerat e a dhe b

: shkruan kufizén g€ pé€rmban fuqiné e treté té x, me ndihmén e C,x
kryen veprimet dhe jep trajtén e thjeshtuar té kufizés

: shkruan 5 kufizat e para t€ zbérthimit polinomial
paraget né trajtén mé t& thjeshté kufizén e kérkuar

8/a: argumenton zhvendosjen qé do té béjé grafiku i dhéné
skicon grafikun e kérkuar

1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké



PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII—
Tema mésimore: Projekt 1. Ora e dyté & e treté Situata e té nxénit:
e  Aftésimi praktik. Ecuria e restorantit
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: projekt, grup, lider, detyré, biznesi,
temés mésimore produkt, klient, restorant

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- pérzgjedh temén e projektit;
- pércakton metodén e punés né grup pér realizimin e projektit
dhe burimet pérkatése;
- realizon detyrat e tij e né grup dhe merr pérgjegjésité pér to.

Burimet: teksti i projektit, revista biznesi, materiale nga interneti | Lidhja me fushat e tjera ose me temat
etj. ndérkurrikulare: ekonomi, biznes

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Puné paraprake: Pércaktimi i detyrés hulumtuese pér secilin grup

o Népérmjet teknikés “Brainstorming”, mésuesi/ja n¢ bashképunim me nxénésit pérzgjedhin temén e projektit dhe
detyrat e faz€s s€ paré t€ tij.

e Ndarja e nxénésve t€ klas€s né€ grupe me 4-5 veté duke pasur parasysh edhe aftésité matematikore té secilit
nxeénés.

e  Sqarimi pér secilin grup pér situatén konkrete qé ata duhet t€ pérzgjedhin lidhur me temén e projektit. Cdo grup
merr njérén nga 4 detyrat e para hulumtuese té projektit.

e  Orientimi nga mésuesi/ja pér burimet qé nxénési mund té pérdoré pér pérpunimin e informacionit. Ai/ajo
udhézon secilin nga grupet rreth detyrés qé ata do t€ kryejné.

e  Zgjedhja e liderit t& grupit, q€ do té drejtojé punén dhe do té raportojé pér etapat e punés sé kryer nga secili anétar
1 grupit.

e  Zgjedhja e liderit té klasés qé do t& hartojé draftin pérfundimtar té projektit.

Tema té sugjeruara pér ¢do grup pune:

e Numri i klientéve dhe tavolinat

e  Numri i tavolinave dhe syprina e sallés s€ restorantit

e  Numri mé i madh i mundshém i tavolinave

e  Paneli diellor

Mésuesi/ja udhézon nxénésit qé€ t&€ mund té vizitojné dhe ndonjé nga restorantet né lagjen e tyre dhe t€ bisedojné me
personelin dhe pronarét e tij lidhur me faktet g€ ata interesohen.

Organizimi i orés sé¢ mésimit:

Ora e paré e projektit:

e  Nx&nésit punojné né grupet e tyre.

o Népérmjet teknikés “Rrjeti i diskutimit”, nxénésit diskutojné situatat dhe t€ dhénat e siguruara nga burime t&
ndryshme.

e  Népérmjet metodés “Mbajtja e strukturuar e shénimeve”, lideri i grupit mban shénime pér té gjitha diskutimet dhe
zgjidhjet e mundshme té situatave pérkatése. M€ pas bén njé pérmbledhje té tyre i ndihmuar dhe nga shokét e
grupit.

o Nxénésit pérzgjedhin materialet g€ do t&€ pérdorin pér projektin.

o  Nx&nésit shkruajné projektin e ploté dhe diskutojné pér ményrén e prezantimit.

o Lideri i klasés mbledh liderét e grupeve dhe punojné sé bashku pér t&€ hartuar draftin pérfundimtar t€ fazés s¢ dyté
té projektit. M€ pas, ai harton dhe draftin pérfundimtar t€ projektit.

Ora e dyté e projektit:
e  Nx&nésit prezantojné punén sipas grupeve té tyre.
e Nxénésit i pérgjigjen pyetjeve t€ shokéve nga grupet e tjeré dhe komenteve t€ mésuesit.
e  Grupet respektojné kohén e pércaktuar pér prezantim.




M¢suesi/ja udhézon nxénésit se té gjitha grupet duhet t€ vlerésojné punén e njéri-tjetrit. Pér kété, ata duhet té€ mbajné

shénime pér prezantimet e ¢do grupi. Pér vlerésimin duhet té kené parasysh:

Cfaré iu pé€lgeu mé shumé nga ky prezantim?
Cilén etapé té punés do té vlerésoni mé shumé?

Cfaré sugjeroni t€ pérmirésohet nga puna e secilit grup?

Vlerésimi: Mésuesi/ja vleréson duke mbajtur parasysh disa kéndvéshtrime:

sa qarté e kané€ paraqitur nxénésit objektivin e tyre;
sa jané zbatuar afatet e vendosura mé parg;
etikén e punés né grup;

Mo a0 o

cilésiné e organizimit t€ punés pér t€ arritur objektivat e projektit;

ményrén e bashképunimit brenda grupit, frymén e tolerancés, pérgjegjésité, mirékuptimin etj.;
aftésiné krijuese, pérdorimin e teknikave té€rheqése dhe pérdorimin e njé gjuhe té zgjedhur, té pasur,
dhe pa gabime drejtshkrimore né prezantimin e projektit.

Mésuesi/ja pasi dégjon t€ gjitha grupet pércakton vler€simin né bazé té kritereve t€ njohura pér vlerésimin.

Nivelet dhe kriteret e vlerésimit:

Niveli pakalues — Nota 4: Nuk paraqitet raporti dhe nuk dorézohet produkti (kur ka té till€). Ose: Raporti ka
gabime t€ shumta pér sa u pérket njohurive. Mungojné argumentet. Nuk ka bashképunim né grup. Nuk jané

respektuar afatet.

Niveli bazé — Notat 5 dhe 6: Pak burime informacioni. Kopjime nga informacionet. Pak argumente. Nxé&nésit
pérpigen té bashképunojné. Pérgjithésisht jané zbatuar afatet. Raporti me gabime gjuhésore dhe i pastrukturuar.

Prezantimi i pércipté.

Niveli mesatar — Notat 7 dhe 8: Disa burime informacioni. Pé&rpunim i miré€ i informacioneve. Argumente té
mira. T€ pérpikt€ né afatet. Nxénésit bashképunojné. Parashtrimi me shkrim me pak gabime gjuhésore dhe i

strukturuar miré.

Niveli i larté — Notat 9 dhe 10: Larmi burimesh t& informacionit. Gjykime kritike ndaj informacioneve. Ide
origjinale. T¢€ gjithé nxénésit punojné né ményré t€ pavarur dhe né grup. Parashtrimi me shkrim korrekt dhe i

strukturuar miré.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Dt.

Fusha: Matematiké

| Lénda: Matematiké

Shkalla: VI Klasa: XII

Tema mésimore: Sinusi, kosinusi dhe tangjenti (Shkathtési dhe aftési &
Arsyetim dhe zgjidhje problemore)

Situata e té nxénit:
e  Pér ¢faré na shérben matematika?
e Ndryshimi i thellésisé€ sé detit.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés

mésimore
Nxénési/ja:

njehson funksionet trigonometrike té kéndit né trekéndéshin
kénddrejté dhe né rrethin trigonometrik trigonometrik;
njehson vlerat e sinusit, kosinusit dhe tangjentit t€ njé kéndi;
pérdor identitetet trigonometrike;

skicon grafikét e funksioneve sinus, kosinus dhe tangjent;
zgjidh ekuacione té thjeshta trigonometrike.

Fjalét kyce: sinus; kosinus; tangjenti; kénde;
brinjé; trekéndésh; rreth trigonometrik; grafik;
ekuacione.




Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit; programet grafike né internet Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ose makiné grafike. ndérkurrikulare: Shkencé; Inxhinieri;
Topografi; Teknologji.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ lexojné hyrjen e kapitullit 3 “Trigonometria” dhe t&€ diskutojné nén
kontekstin: Pér ¢faré na shérben matematika. Diskutohet me nxénésit rreth zbatimeve t€ shumta té trigonometrisé né jetén
reale.

Mésuesi/ja vizaton njé trekéndésh kénddrejté si né figuré dhe i fton nxénésit t€ shkruajné barazimet pér teoremén e
Pitagorés dhe funksionet trigonometrike t€ kéndit a. Nxénésit punojné né dyshe dhe pasi pérfundojné disa prej tyre i
shkruajné barazimet né tabelé. y

o

b
- Nése né barazimin e Pitagorés pjesétoni ané pér ané me c?, cilin identitet pérfitojmé?
- Cilat jané identitetet trigonometrike qé njihni?
- Siigjejmé funksionet trigonometrike té njé kéndi nése njohim njérin prej tyre?
Nxénésit shprehin mendimet e tyre rreth pérgjigjeve té pyetjeve mé lart.

. 1 . . .
Mésuesi/ja paraqget situatén: Jepet sin ¢ = E ku a &shté kénd i ngushté. Gjeni cos o dhe g« . Diskutojné rreth

ményrave t€ zgjidhjes dhe mé pas paraqiten ato né€ tabelé.
Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja shtron pyetjen:

- Si veprojmé pér té vértetuar njé identitet?
Theksohet fakti qé né njé identitet nuk kalohen kufizat nga njéra ané te tjetra. Punohet shembulli 2 né fagen 71.

- C’kuptoni me rreth trigonometrik?

- Sajané koordinatat e njé pike né€ rrethin trigonometrik? Si i gjejmé ato?
Udhézon nxénésit t€ ndértojné njé rreth trigonometrik dhe té marrin né t€ njé piké P. Bashkoni P me O dhe projektoni P né
Ox. N@ trekéndéshin kénddrejté q& formohet shénoni kéndin qé formon OP me boshtin OX me « dhe shprehni sine dhe
cosa . Cfaré vini re? Pra P(sina ; cosa ).
Mésuesi/ja sqaron se duke pérdorur rrethin trigonometrik dhe pikén P qé 1€viz mbi té€ mund t€ ndértojmé grafikét e
funksioneve y =sin x;y =cosx; dhe fgx, duke njehsuar vlerat e x dhe y pér ¢do vleré té « . Pér kété ndan klasén né

grupe dhe secili grup do ndértojé njérin nga grafikét mé lart duke nxjerré dhe vetité e tyre.

Pasi pérfundojné, kérkon qé grupet q€ kané t€ njéjtén detyré té kémbejné zgjidhjet dhe té kontrollojné dhe vlerésojné njéri-
tjetrin. M@ pas, pérfagésues té t€ dy grupeve prezantojné grafikun dhe vetité e funksionit. Béhet kujdes qé¢ me ndihmén e
grafikut té theksohet periodiciteti i tyre. Gjaté prezantimit t&€ grupeve u kérkohet té gjejné pika simetrike né grafik dhe
népérmjet tyre theksohet se fakti qé sin (180 - a) =sin & . Pra, mjafton té njohim tabelén e vlerave té funksioneve
trigonometrike t€ kéndeve té kuadrantit t& paré dhe 1 gjejmé ato pér té gjitha kéndet e tjera.

Pas késaj veprimtarie, u kérkohet grupeve té ndértojné kénde té ndryshme dhe t€ tregojné se né cilin kuadrant bien dhe
¢faré shenje kan€. Punohen disa shembuj té tillé. Mé pas, grupet e nxénésve punojné ushtrimet 1, 2, 5, 7 né fagen 73.
Paraqiten disa nga zgjidhjet né tabelé. Diskutohet né€ veganti zgjidhja e ushtrimit 7.

Mésuesi/ja né vazhdimési paraqet pér zgjidhje situatén: - Zgjidhni ekuacionin: 5cos2x +3 =0 pér 0° < x<180", dhe
kérkon fillimisht nga nxénésit té pércaktohen hapat e zgjidhjes, dhe mé pas t&€ zgjidhet duke dhéné argumentin pérkatés pér
¢do veprim.

Gjaté zgjidhjes, 1 kushtojmé vémendje dhe réndésisé qé ka grafiku pér té zgjidhur kéto lloj ekuacionesh.

Mésuesi/ja kujdeset q€ nxénésit t’1 gjejné kéndet qé jané zgjidhje dhe grafikisht.

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit t&€ ndaré€ né grupe duhet t€ zgjidhin ushtrimet 1/a; d — 2/a; c; e — 7/b; d dhe 10/a.
Mésuesi/ja udhézon secilin grup pér detyrén qé ka.




Pasi e pérfundojné zgjidhjen, pérfagésues t€ grupeve prezantojné até né tabelé. Nxénésit e grupeve té tjera béjné pyetje dhe
komente rreth prezantimit té zgjidhjes sé ekuacionit.
Pas késaj, mésuesi/ja shtron pyetjet:
- A mund té jené njékohésisht zero dhe sinx dhe cosx? Pse? Argumentoni mendimin tuaj.
- Sido ta zgjidhnit ekuacionin sinx = 2 cosx?
- Nécilin ekuacion shndérrohet ai?
- Cilat jané zgjidhjet?
Punohen dy-tri ekuacione nga ushtrimi 6 faqe 75.
Me¢ésuesi/ja térheq vémendjen e nxénésve me pyetjet:
- Sazgjidhje ka njé ekuacion trigonometrik? Pse?
Pra, theksohet se njé ekuacion trigonometrik mund té keté njé pafundési zgjidhjesh. Kjo pér veté periodicitetin e
funksioneve trigonometriké.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésin€ qé ata kané n€ njehsimin e vlerave té funksioneve trigonometrike t€ njé kéndi, né€ vértetimin e njé
identiteti si dhe né arsyetimin dhe argumentimin e zgjidhjes sé ekuacioneve t€ thjeshta trigonometrike. Vlerésimin e
mbéshtet gjithashtu né punén g€ nxénésit béné né fletoret e tyre, aktivizimin gjaté mésimit ose né€ punén né€ grup si dhe né
argumentimin e pérgjigjeve qé japin.

Detyra: Ushtrimet 4, 9, 11 fage 75. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 13 né fagen 75.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII

Tema mésimore: Teoremat e sinusit dhe t€ kosinusit (Shkathtési dhe aftési) Situata e té nxénit:

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: sinus; kosinus; teoremg;
mésimore kénd; brinjé; trekéndésh; paralelogram;
Nxénési/ja: sypriné.

- pérdor teoremén e sinusit né trekéndéshin e ¢cfarédoshém, pér t€ gjetur
gjatési dhe kénde té panjohura;

- pérdor teoremén e kosinusit né trekéndéshin e ¢farédoshém, pér té
gjetur gjatési dhe kénde té€ panjohura;

- njehson syprinén e trekéndéshit dhe té paralelogramit nése njeh dy
brinjé dhe kéndin midis tyre;

- argumenton veprimet e kryera pér zgjidhjen e situatave qé lidhen me
zbatimin e kétyre teoremave.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé; Inxhinieri;
Teknologji.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ tregojné si do t€ gjejné funksionet e méposhtme trigonometrike:
sin 398°;cos 752°;1g1245";sin 2487° . Nxénésit punojné né dyshe me shokun/shogen e bankés. Mésuesi/ja ndjek punén e
tyre népér banka.
Nxénés t€ ndryshém tregojné veprimet e tyre n€ tabelé. Né fund ritheksohet fakti se mjafton té dimé vlerat e funksioneve
trigonometrike t€ kéndeve té kuadrantit t€ paré, dhe mund té gjejmé ato pér ¢do kénd tjetér.

- Simund té argumentohet kjo duke pérdorur grafikun e secilit prej funksioneve trigonometriké?
Pér kété ndértojmé me ané t€ programeve kompjuterike apo makinés grafike, grafikun e funksionit y = sinx.

Tregojmé né kété grafik se nése kemi sinx = 0,57 sa zgjidhje gjejmé pér x?
Ndértimi i njohurive: Mé&suesi/ja fton nxénésit té plotésojné hartén e méposhtme:

Elementet e Elementet e Barazimi qé do t€ pérdoret pér t€ gjetur

njohura panjohura elementet e panjohura Syprina §

a; b;v;

a; B, a,

a; b; c;

c; b;a;

S; a; B;

Fillimisht nxénésit punojné né fletoret e tyre dhe mé pas disa prej tyre plotésojné dhe rreshtat né tabelé. Cdo rresht qé
plotésohet, shogérohet me argumentin pérkatés.
Ajo pyet:

- C’ndodh nése njéri nga kéndet e trekéndéshit Eshté i drejte?

- A mund t’i zbatoni barazimet g€ ju keni shkruar?




- Ponése trekéndéshi éshté i gjeré?

Me¢ésuesi/ja sqaron se duke pérdorur formulén pér syprinén e trekéndéshit mund t€ nxjerrim dhe formulén pér syprinén e
paralelogramit kur njohim dy brinjé té tij dhe kéndin midis tyre: S = absinA.

Meésuesi/ja nxit nxénésit té plotésojné diagramin:

Teorema e sinusit:

a b c

sinag sinf siny

Eshté mé e lehté té
pérdoret pér té gjetur

¢ brinjét.

&= +c* —2bc- cosa

b+ -d
2he

cosa =

Teorema e kosinusit:

b =a* +c* —2ac- cos B

cz

sing _sinfl siny
a b c

Eshté mé e lehté té
pérdoret pér té gjetur
kéndet.

=b*+a* —2ba- cosy

a +b -c

OST=T b

a+c-b

cos =
A 2ac

ME pas, mésuesi/ja kérkon g€ nxénésit t€ zbatojné 2-3 shembuj konkreté me rastet e mésipérme.

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit né dyshe zgjidhin ushtrimet 1, 3, 4/b; e né€ fagen 77 dhe mé pas zgjidhjet e tyre
komentohen né tabelé.
Me¢ésuesi/ja paraqget né tabelé situatén e ushtrimit 7 né fagen 78 dhe me ané té teknikés MP—P (marrédhéniet pyetje-pérgjigje)
ndihmon nxénésit pér zgjidhjen e saj. Theksohet fakti se gjenden dy kénde g€ jané shtues me njéri-tjetrin, qé kané té njéjtén
vleré pér sinusin, prandaj gjejmé dy pozicione t&€ mundshme pér pikén C.
Né fund, mésuesi/ja shtron pyetjet:

- Nése njohim vetém dy elemente té trekéndéshit a mund ta zgjidhim até? Pse?

- Ponése njohim vetém dy kénde té tij? Pse?
Diskutohet rreth kétyre pyetjeve dhe nxjerrin pérfundimin se trekéndéshi zgjidhet nése njohim tri elemente té tij ku té paktén
njé té jeté brinjé.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleré€son nxénésit duke pasur
parasysh aftésiné qé ata kané né€ njehsimin e vlerave té funksioneve trigonometrike té njé kéndi, n¢ zgjidhjen e trekéndéshit
té cfarédoshém duke pérdorur teoremat pérkatése, né paracaktimin sakt€ t& hapave té zgjidhjes si dhe né njehsimin e
syprinés sé figurés me formulén e duhur. Vlerésimin e mbéshtet gjithashtu né punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre,
aktivizimin gjat€ mésimit ose né€ punén né grup si dhe né argumentimin e pérgjigjeve qé japin.

Detyra: Ushtrimet 2, 5, 6 fage 77-78. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII

Tema mésimore: Teoremat e sinusit dhe té kosinusit (Arsyetim dhe Situata e té nxénit:

zgjidhje problemore)

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: sinus; kosinus; teoremé; kénd;
mésimore brinjé; trekéndésh; paralelogram; sypriné.
Nxénési/ja:

- identifikon teoremén qé do t€ pérdor€ pér zgjidhjen e trekéndéshit;

- pérdor teoremat e sinusit dhe kosinusit né trekéndéshin e
¢farédoshém, pér t€ gjetur gjatési dhe kénde té panjohura;

- njehson syprinén e trekéndéshit dhe té paralelogramit nése njeh dy
brinjé dhe kéndin midis tyre;

- argumenton veprimet e kryera pér zgjidhjen e situatave qé lidhen
me zbatimin e kétyre teoremave.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé; Inxhinieri;
Teknologji.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ plotésojné barazimet e méposhtme:

b sing  sin...
2 = s adt =+ =2bc .. ..=a*+c =2..0 COS..., .
siny ... b 2ac

_a+’-b

- Ku do té mbéshteteni pér plotésimin e tyre?
- Sido t& veproni?
- Kur pérdoret teorema e sinusit?
- Po teorema e kosinusit?
Diskutohet rreth pérgjigjeve t€ nxénésve, té cilat mund t€ shogérohen dhe me shembuj té thjeshté.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ diskutojné rreth hapave q¢ ata duhet t&€ ndjekin pér té zgjidhur situata
problemore me teoremat e mésipérme. Pas diskutimeve, pércaktohen qarté hapat q¢ ndigen si:

- vizatohet njé figuré pér té paraqitur informacionin g€ jepet dhe até qé kérkohet;

- identifikohet teorema ose kombinimet e teoremave qé duhet t€ pérdorim;

- njehsohen vlerat g¢ mungojné dhe vendosen ato né figuré gjaté zgjidhjes sé problemés.
NEé zbatim t€ asaj qé u pércaktua mé sipér, mésuesi/ja nxit nxénésit t&€ diskutojné rreth ményrés
qé duhet t€ pérdorin pér t€ zgjidhur situatén ¢ méposhtme:

Ne AABC, jepen kéndi a = 49°, kéndi B = 76° dhe brinja ¢ = 12 cm. Njehsoni brinjét dhe kéndet
e panjohura té trekénd€shit. Problema zgjidhet né tabelé, ku nxénés t€ ndryshém japin
mendimet e tyre. Ata veprojné paralelisht né fletore.

Né fillim, mésuesi/ja ju kérkon t€ b&jné fig. dhe té hedhin t& dhénat né té.

ME pas pércaktojné teoremén q€ do t&€ pérdorin. b
Nxénés t€ ndryshém kryejné njehsimet e kérkuara.

Njehsojné dhe syprinén e trekéndéshit duke pérdorur dy formula si p.sh.:
1 . 1 .
S =Eabsmy dhe S :Eacsmﬂ .

Meésuesi/ja paraget né€ tabelé situatén e ushtrimit 10 né fagen 79 dhe me ané té teknikés MP—P (marrédhéniet pyetje-pérgjigje)
ndihmon nxénésit pér zgjidhjen e saj.

- Kur themi gé trekéndéshi €shté i brendashkruar né njé rreth?

- Cfaré jané brinjét e trekéndéshit pér rrethin né kété rast?




- Po kéndet e trekénd@shit, ¢faré lloj kéndesh jané né rreth?
- Cfaré vetie ka OP e hequr pingul me kordén BC?
- Cili &shté lloji i trekéndéshit BOC? Po BPO?
- Clidhje ekziston midis kéndeve A dhe BOC?
- Saéshté kéndi POB? Pse?
Né pérfundim té pérgjigjeve té pyetjeve mé lart dhe diskutimeve qé zhvillohen gjendet

a
5 Boc =2 Bor
sin@OPzﬁzézi:Lzzr.Por :QOP:D{: a =2r.
oP r 2r sin @OP Boc=24 sin

Duke u mbéshtetur te ky pérfundim, si do t€ veproni pér t€ vértetuar teoremén e sinusit?
a b ¢
sind sinB sinC
Pérforcimi i té nxénit: Klasa ndahet né grupe me nga 5 veta dhe punojné ushtrimet 2/a;b, 4, 5/a;b, 7, 8 né fagen 79. Secili
prej grupeve ka njé ushtrim. Mésuesi/ja udhézon grupet pér zgjidhjen dhe kujdeset & nxénésit té tregojné njéheré hapat q&€ do
té pérdorin pér zgjidhjen e ushtrimit dhe mé pas ta zgjidhin até.
Pasi pérfundojné, kérkon qé grupet fqinjé t€ kémbejné zgjidhjet dhe té kontrollojné dhe vlerésojné njéri-tjetrin. Mé pas,
pérfagésues t& grupeve prezantojné zgjidhjet n€ tabelé. Nxénésit e grupeve té tjera béjné pyetje dhe komente rreth prezantimit
té zgjidhjes s€ paraqitur.
Pasi prezantohen té gjitha detyrat e grupeve, mésuesi/ja shtron pyetjet:
- Simendoni, a na ndihmon trigonometria t€ zgjidhim mé lehté dhe mé shpejt situatat problemore né njé trekéndésh? Pse
dhe si?
Diskutohet rreth késaj pyetje dhe nxjerrin pérfundimin se trekéndéshi zgjidhet mé lehté me rregullat dhe teoremat e
trigonometrisé.

Pra vértetohet barazimi: 2r.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson ata duke pasur parasysh
aftésiné qé ata kané né€ zgjidhjen e trekéndéshit té ¢farédoshém duke pérdorur teoremat pérkatése, né pércaktimin sakté té
hapave t€ zgjidhjes si dhe n€ njehsimin e syprinés sé figurés me formulén e duhur. Vlerésimin e mbéshtet gjithashtu né punén
q¢ nxénésit béné né fletoret e tyre, aktivizimin gjaté mésimit ose né€ punén né grup si dhe né argumentimin e pérgjigjeve qé
japin.

Detyra: Ushtrimet 8, 9, 11 fage 79. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 12 né fagen 79.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Pérmbledhje dhe pérséritje Situata e té nxénit:
Eksplorim (pértej provimeve) e  Vlerésim i nxénésit nga nxénési
Vlerésim pér kreun 3 e  Ushtrime dhe situata problemore
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: sinus, kosinus, tangjenti, kénde,
mésimore brinjé, trekéndésh, rreth trigonometrik, grafik,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: ekuacione, teoremé, paralelogram, sypriné,
- njehson vlerat e sinusit, t€ kosinusit dhe té tangjentit t&€ ¢do lloj | eksplorim, sprové
kéndi;

- pérdor identitetet trigonometrike dhe ekuacionin e njé rrethi;

- skicon dhe pérshkruan funksionet trigonometrike;

- pérdor teoremat e sinusit dhe té€ kosinusit, si edhe formulén e
syprinés sé trekéndéshit.

- zgjidh ekuacionet trigonometrike;

- hulumton pér vértetimin e formulave t€ trigonometrisg.




Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makiné llogaritése, materiale | Lidhja me fushat e tjera ose me temat
nga interneti pér trigonometring, tableté ndérkurrikulare: Shkenca, inxhinieria

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ rikujtojné konceptet kryesore té kapitullit. Pér kété, ai/ajo udhézon
nxénésit t& punojné né grupe katérshe dhe pércakton detyrat pér secilin nga grupet.

. . Tregoni teoremén e sinusit Pérshkruani vetité
Pérshkruani . . uar
vetité e dhe zbatimet e saj e funksu?mt c05).(.
funksionit dhe grafikun e tij
sinx dhe
grafikun e tij Pérshkruani
vetité e
funksionit tgx dhe Tregoni teoremén e kosinusit
Tregoni formulat pér S grafikun e tij dhe zbatimet e saj

e trekéndéshit dhe
paralelogramit. Kur
pérdoren ato?

Identitetet dhe ekuacionet
trigonometrike

Duke punuar né grup nxénésit plotésojné ¢’diné pér secilin prej atyre koncepteve dhe shoqérojné ato me shembuj pérkatés.

Ndértimi i njohurive: Grupet prezantojné punén e tyre n€ tabel€. Nxénésit e tjer€ mund té plotésojné punén e grupit. Pas
késaj veprimtarie, ku nxénésit rikujtuan dhe rifreskuan edhe njéheré njohurité e kapitullit, mésuesi/ja i fton ata t€ punojné né
ményré individuale ushtrime nga faget 80-81. Pér kété nxénésit e ¢do banke do t€ jené nxénési 1 dhe nxénési 2.
Nxé&nésit me nr. 1 do t&€ punojné ushtrimet 2/a, 3/b, h, 4/b, 5, 8/a, 10/b, e, f, kurse nxénésit me nr. 2 ushtrimet 2/b, 3/g,i, 4/c, 6,
8/b, 10/d,c, né faget 80-81.
Meésuesi/ja udhézon ata q€ pas 15 minutave, nxénésit e té njéjtés banké, do t&€ kémbejné fletoret dhe do t& vlerésojné njéri-
tjetrin. Mésuesi/ja kontrollon né rast se kané vepruar gabim.
Pasi pérfundojné dhe vlerésimet disa prej ushtrimeve zgjidhen dhe né tabelé si p.sh. ushtrimet 5; 6 dhe 10.
ME pas, mésuesi/ja vijon me situatat e ushtrimeve 11/f dhe 12/c;d né fagen 81. Fillimisht i udhézon nxénésit té pércaktojné
hapat e zgjidhjes dhe mé pas t€ zgjidhin até.
Nxénés t€ ndryshém prezantojné zgjidhjet né tabelé. Nx&nésit argumentojné veprimet qé kryejné.
Kalohet né rubrikén Eksplorim/pértej provimeve. Mésuesi/ja iu ka kérkuar nxénésve t€ hulumtojné rreth trigonometrisé dhe
zhvillimit té saj.
Lexohet rubrika histori dhe mé pas kalohet né diskutimin e materialeve qé nxénés t€ ndryshém kané mbledhur rreth historisé
sé trigonometrisé dhe pérdorimeve t€ shumta t¢ saj né inxhinieri e degé té tjera.
Mg pas nxénésit né dyshe punojné pér plotésimin e tabelés pér t€ njehsuar dhe llogaritur vlerat e sin (x +y) dhe (sin x cos y +
cos X sin y) pér vlera té ndryshme té€ x dhe y.
Meésuesi/ja udhézon nxénésit t€ pérdorin makinén llogaritése apo dhe programe kompjuterike né tabletat e tyre pér plotésimin
e saj. Ai/ajo kujdeset g€ dyshe té ndryshme t€ marrin vlera t&€ ndryshme pér x dhe y, n€ ményré qé t€ pérdoren sa mé shumé
vlera pér t€ kaluar mé pas né pérgjithésim.
Pasi pérfundojné lexojné pérfundimet.

- Cfar€ vini re?

- A mund ta pérgjithésojmé két€ veprim?
Pra ne mund té shkruajmé: sin(x + y) = sin x cos y + cos x sin y
Kjo ka lidhje dhe me rubrikat “Sprové 17 dhe “Sprové 2” té cilat iu lihen nxénésve detyré pér portofol.
Meésuesi/ja shtron para nxénésve situatén e ushtrimit 3 né fagen 83. Ai/ajo shtron pyetjet:

- Sido t& veproni pér t€ ndértuar grafikun e funksionit y = sin2x?

- Cfaré duhet t€ gjeni né fillim?

- Saé&shté perioda e kétij funksioni? Pse?

- A ka asimptota ky funksion? Pse?




- Sido té pérftohej grafiku y = sin2x nga grafiku y = sin x?
Pasi diskutojné rreth pyetjeve mé lart kalojné né ndértimin e grafikut, t€ cilin njé nxénés e ndérton me tabel€ vlerash kurse njé
nxénés tjetér me “térheqje” té grafikut y = sin x.
Po késhtu veprohet dhe pér grafikun e funksionit y = tg(x — 20°). ). Edhe kétu grafikun e ndértojmé me té€ dy ményrat, edhe me

20
tabelé vlerash edhe me zhvendosje t€ grafikut y = tg x me vektor ( 0 j . Tregojné asimptotat e grafikut dhe periodén e tij. Pasi

pérfundojné mésuesja shtron pyetjen:
- Cila prej ményrave éshté mé e shpejté dhe mé e leht&?

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e problemave me numér 5, 7, 10 né faget 83-84. Ai/ajo iu
1€ 8 minuta kohé pér zgjidhjen e tyre dhe mé pas tre nxénés prezantojné zgjidhjet né tabelé.

Nxénésit né dyshe veprojné pér zgjidhjen e ushtrimeve 16, 17, 19 né fagen 84. Pasi pérfundojné zgjidhjen, e krahasojné até
me dyshen fqinjé. Mé pas, disa nxénés paraqesin zgjidhjet n€ tabelg.

Nxénésit qé tregojné zgjidhjet né tabelé japin né fillim planin e zgjidhjes dhe argumentet pérkatése.

Nxénésit e tjeré mund t’u drejtojné pyetje rreth zgjidhjeve.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson ata duke pasur parasysh
aftésiné qé ata kané pér té pérshkruar vetité e funksioneve trigonometrike, né zgjidhjen e ekuacioneve trigonometrike, né
pércaktimin sakté té hapave té zgjidhjes té situatave problemore si dhe né njehsimin e syprinés sé figurés me formulén e
duhur. Vlerésimin e mbéshtet gjithashtu né€ punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre, aktivizimin gjaté€ mésimit ose né punén
né grup si dhe né vlerésimin qé ata i b&jné njéri- tjetrit.

Detyra: Ushtrimet 12/b,e, 13 faqe 81 dhe 12, 20 faqe 83-84. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré krijuese pér portofol: Zbulimin e formulés sin(x + y)

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Pérkufizimi i derivatit (shkathtési dhe aftési & arsyetim Situata e té nxénit:
dhe zgjidhje problemore) e  Pér cfaré na shérben matematika?
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: koeficient kéndor, tangjente,
mésimore pjerrési, limit, derivat.

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- njehson koeficientin kéndor té tangjentes ndaj vijés;
- njehson limitin e koeficientit kéndor t€ tangjentes kur h—0;
- njehson derivatin e funksionit me ané t€ pérkufizimit.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkenca, Fizika.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Nxénésit lexojné hyrjen e kreut 4 dhe komentojné rreth saj. Mésuesi/ja inkurajon nxénésit té
sjellin shembuj té ndryshém nga jeta reale ku gjen zbatim njehsimi diferencial. Né vazhdim, mésuesi/ja pyet nxénésit:
- Sie gjejmé koeficientin kéndor t& drejtézés qé kalon né dy pika?
- Cfaré€ tregon ai?
- Sie gjejmé koeficientin kéndor té njé vije né njé piké té saj?
Nxénésit rikujtojné shkrimin e ekuacionit té drejtézés me koeficient kéndor m; formulén e zbérthimit binomial (n = 2) dhe
hapat pér skicimin e njé grafiku. Pér kété, mésuesi/ja paraqet pér zgjidhje situatat:
a) Shkruani ekuacionin e drejtézés me koeficient kéndor 2 e cila pret boshtin Oy né pikén me ordinaté 3.
b) Zbértheni binomin (x + 3)%, (2 + h)*.
¢) Skiconi grafikun e funksionit y = 2x2.




Nx&nésit punojné né dyshe pér zgjidhjen e situatave mé lart. Pasi pérfundojné, kontrollojné zgjidhjet me dyshet fginje.
Disa prej nxénésve paragesin né tabelé zgjidhjet pér secilén situatg.

Ndértimi i njohurive: Mé pas, mésuesi/ja fton nxénésit t& rikujtojné njohurité e marra né klasén e 11 pér koeficientin
kéndor té njé vije né njé piké. Mésuesi/ja shtron pyetjen:
- Cfaré tregon koeficienti kéndor i tangjentes ndaj vijés, n€ njé piké t€ dhéné?
- Simund t€ gjejmé pjerrésin€ e grafikut t€ njé funksioni? (normén e ndryshimit)
Pasi dégjon mendimet e nxénésve, mésuesi/ja kujton faktin se koeficienti kéndor i njé vije né njé piké, éshté koeficientin
kéndor i tangjentes me vijén né até piké. Gjithashtu, kujton se pjerrésia e vijés tregon shpejtésiné e ndryshimit té
funksionit.
Meésuesi/ja udhézon nxénésit:
Né grafikun qé ndértuat mé lart, merrni pikén P me abshisé 2.
- Sa éshté ordinata e saj? Shénojeni pika P(2; 8).
Shumé afér saj merrni pikén Q me abshisé 2 + /;
- Sajané koordinatat e pikés Q?
Bashkoni P dhe Q.
- Saéshté m pér PQ? Cila éshté formula pér njehsimin e saj?
Nxénésit gjejné se m,, =4+h. ME pas, mésuesi/ja pyet:

- Pér vlera shumé, shumé té vogla t€ h ¢’ndodh me pikat P dhe Q? C’themi né kété rast pér koeficientin kéndor m
té PQ? Pse?
- A mund ta pérgjithésojmé kété rast?

Pra, né rastin kur P(x; 2x?) dhe Q(x + /; 2(x + /)?) marrim barazimin: m,, = M ;

- Po né kété rast ¢faré themi pér m nése h shkon drejt 0?

Mésuesi/ja 1 njeh nxénésit me pérkufizimin e derivatit t€ funksionit: /" (x)= limw

h—0

; vlera e limitit Eshté njé vleré

e caktuar té cilés vlerat e funksionit i afrohen pambarimisht. Mésuesi/ja sqaron shénimin pér limitin.

ME pas paraget né€ tabel€ situatén ¢ shembullit 1 né fagen 87. Nxénésit punojné né dyshe pér zgjidhjen ¢ saj.
Argumentohen hapat pér njehsimin e derivatit t€ kérkuar.

NEé vijim, mésuesi/ja nxit nxénésit t& diskutojné rreth derivatit té konstantes duke e lidhur até€ me shpejtésiné e ndryshimit.
Funksioni konstant nuk ndryshon (c) =0 . Gjithashtu theksohet dhe vetia: 7 (kx)=4kf"(x)

Punohet shembulli 2 né fagen 87 duke zbatuar vetité e derivatit t¢ funksionit konstant dhe funksionit t¢ shumézuar me njé
konstante.

ME pas, nxénésit punojné né dyshe me ushtrimet 1d/e 2, 3 dhe 5 b né fagen 87. Pasi pérfundojné,

dyshet té cilat kané té njéjtin rast, krahasojné pérfundimet me njéra-tjetrén dhe nxénésit argumentojné hapat e pérdorur pér
njehsimin e derivatit té funksionit.

Mésuesi/ja paraget né tabel€ situatén e shembullit 3 fage 89 dhe u kérkon nxénésve té hulumtojné né grupe mbi hapat qe
ndigen pér t€ identifikuar pikén ku koeficienti kéndor i tangjentes merr njé vleré té dhéné.

Nxénésit, t€ ndar€ né€ grupe me 4 veté, punojné ushtrimet 1 dhe 3 fage 89 dhe prezantojné zgjidhjet né tabelé. Pér secilin
rast, argumentojné veprimet q¢ kané kryer duke u mbéshtetur né€ hapat pér zgjidhjen e problemave me gjetjen e derivatit.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja shtron pyetjen:

- A mendoni se ka njé ményré mé t& shkurtér pér njehsimin e derivatit té njé funksioni?
Pasi merr mendimet e tyre, mésuesi/ja fton nxénésit t&€ hulumtojné mbi ushtrimin 5 né fagen 89 duke vazhduar té punojné
né grupe. Secili grup zgjidh njé kérkes€. Grupet diskutojné sé bashku mbi rezultatet e arritura dhe vlerésojné punén e njéri-
tjetrit.
Nxénésve u kérkohet t€ formulojné né ményré t&€ qarté rregullat e gjetura dhe t’i paraqesin ato né tabelg.
Nxirret rregulli pér derivatin e funksionit: y = ax"

ME pas, punohen né fletore ushtrimet 2 dhe 4 fage 89. Pasi pérfundojné diskutohen shkurt zgjidhjet e tyre né tabel€.
- Saé&shté derivati i funksionit: y=5x"? Pse?




Nxé&nésit njehsojné derivate t&€ ndryshme.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésin€ qé€ ata kané né evidentimin e metod€s s€ nevojshme pér njehsimin e koeficientit kéndor té tangjentes, né
njehsimin e derivatit sipas pérkufizimit si dhe né argumentimin e zgjidhjes. Vlerésimin e mbéshtet né punén q€ nxénésit
béné né fletoret e tyre, pjesémarrjen né grupe si dhe né argumentimin e pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimet 5/a faqe 88 dhe 4 fage 89. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 6 né fagen 89
Informacione nga interneti lidhur me figurén e Gotfrid Lajbnic dhe arritjet e tij né fushén e njehsimeve diferenciale.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Derivati i y = ax" dhe simbolika e Lajbnicit Situata e té nxénit:
(Shkathtési dhe aftési)
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: derivat, koeficient kéndor, pjerrési,
temés mésimore diferencim, polinom, fuqi, grafik, eksponent, rrénjé.

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- njehson derivatin e funksionit té trajtés y = ax";
- njehson derivatin e njé polinomi;
- pérdor simbolikén e Lajbnicit pér derivatin;
- njehson pjerrésiné e grafikut t& funksionit né njé piké.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makina llogaritése, Lidhja me fushat e tjera ose me temat
materiale nga interneti. ndérkurrikulare: Shkenca.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja shkruan né tabelg fjalén:
Derivat

dhe fton nxénésit t& shkruajné ¢faré diné rreth tij. Nxénésit shprehin mendimet e tyre duke pérmendur pjerrésiné e
funksionit, koeficientin kéndor té tangjentes, njehsimin e derivatit sipas pérkufizimit etj. Nxénés t€ ndryshém mund té
plotésojné dhe hartén e konceptit derivat me njohurité e mésipérme si p.sh.:

Derivati:
Eshté pjerrésia e
. f(x+h)—f(x) e ee
f(x)=lim——2L = 2~7 Vijés né njé piké .
(=) 0 h : ep Eshté koeficienti
|| kéndor i tangjentes
ny _ n-1 , 3 kx = s
(a") =nx (ey =0 S ()= (x) ndaj vijés né até piké

ME pas, disa prej nxénésve paragesin informacionet ¢ mbledhura paraprakisht rreth figurés sé Gotfrid Lajbnicit dhe
nénvizohen faktet mé té réndésishme lidhur me arritjet e tij né fushén e njehsimeve diferenciale.

Ndértimi i njohurive: Mé&suesi/ja shkruan né tabelé disa funksione dhe nxit nxénésit t€ njehsojné derivatet e tyre, si p.sh.:
y=xy=3ny=xty=my=xy=\2

Nxénés t€ ndryshém njehsojné ato né tabelé duke komentuar veprimin qé kryejné dhe rezultatin qé gjejné.

Meésuesi/ja pyet:

- Sido ta njehsonit derivatine y =2x+x"?




dhe mé pas sqaron se né kéte rast do t€ derivohen funksionet veg e veg dhe mblidhen rezultatet. Ajo shkruan rregullén pér
njehsimin e derivatit t& shumés sé& dy funksioneve: (f (x)+g (x)) =/ (x)+g (x).

Thekson se kjo rregull éshté e vlefshme dhe kur kemi mé tepér se dy funksione.

Diskutohet rreth simbolikés sé pérdorur nga Lajbnic pér derivimin e funksionit dhe gjetjen e koeficientit kéndor té
tangjentes ndaj grafikut t€ funksionit né njé pike.

Meésuesi/ja paraget né tabelé situatén e shembullit 1 fage 90 dhe nxénésit evidentojné hapat qé ndigen pér derivimin e njé
polinomi. Ajo udhézon té pérdorin rregullén e derivimit t€ shumés sé funksioneve si mé sipér.

Né vijim, nxénésit punojné né dyshe rastet e ushtrimit 1 né fagen 91. Dyshet ¢ aférta kontrollojné sé bashku rezultatet dhe
disa prej tyre paraqiten edhe né tabelg.

ME pas paraqget né tabelé funksionin e shembullit 2 né fagen 91. Térheq vémendjen e nxénésve me pyetjet:

. o1
- Sido ta derivonit — ?
X

- A mund ta shkruani até si fuqi?
~ PoL2Poa?
X

Arrihet né pérfundimin qé té gjitha do t’1i shkruajmé né trajt€ fugie dhe mé pas i derivojmé. Pér kété, mésuesi/ja fton
nxénésit t& kujtojné vetité e fuqive me eksponent negativ dhe fuqive me eksponent racional.

Vazhdohet puna né¢ dyshe me rastet e ushtrimeve 2 dhe 3 faqge 91 (dyshe té ndryshme punojné raste t€ ndryshme) dhe disa
prej rasteve paraqiten né tabelé duke argumentuar hapat e ndjekur pér té arritur te zgjidhja.

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit ndahen né grupe me 4-5 veté dhe punohet ushtrimi 4 fage 91. Secili prej grupeve ka nga
dy raste t€ ushtrimit. Grupet qé kané té njéjtat raste, kontrollojné rezultatet me njéri-tjetrin dhe i korrigjojné ato.
Meésuesi/ja nxit nxénésit t€ gjejné edhe ekuacionin e tangjentes me vijén né pikén e dhéné.

Nxé&nésit qé paragesin zgjidhjet né tabelé tregojné fillimisht hapat qé do té ndjekin dhe mé pas zgjidhjen duke argumentuar
¢do veprim qé kryejné.

Meésuesi/ja fton nxénésit t€ hulumtojné mbi ményrén si mund té njehsojné pjerrésiné e grafikut n€ njé piké duke pérdorur
makinén llogaritése shkencore dhe butonin “nderiv”’ apo “:—x f)".

ME pas, pérdorin makinén llogaritése pér té gjetur rezultatet dhe i krahasojné ato me zgjidhjet e gjetura.
Diskutohet ushtrimi 7 fage 92 duke zgjidhur kérkesat ¢ tij hap pas hapi, dhe argumentohet zgjedhja e pohimit té sakté.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésin€ qé€ ata kané né pérdorimin e simbolikés s€ Lajbnicit, né njehsimin e derivatit sipas rregullave té€ mésuara,
né njehsimin e pjerrésis€ sé vijés n€ njé piké si dhe n€ argumentimin e zgjidhjes sé€ situatés. Vler€simin e mbéshtet
gjithashtu edhe né punén g€ nxénésit béjné né fletoret e tyre, pjesémarrjen né grupe si dhe né aktivizimin gjaté orés.

Detyra: Ushtrimet 5-6 fage 91. Mé&suesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Derivati i y = ax" dhe simbolika e Lajbnicit Situata e té nxénit:
(Arsyetim dhe zgjidhje problemore)
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: derivat, koeficient kéndor, pjerrési,
temés mésimore diferencim, polinom, fuqi, grafik, eksponent, rrénjé.

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- njehson derivatin e funksionit t€ trajtés y = ax";
- njehson pjerrésiné e grafikut t& funksionit né njé piké
duke pérdorur simbolikén e Lajbnicit;
- interpreton grafikisht shenjén e derivatit.




Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makina llogaritése. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja paraget n¢ tabelé funksionet:

y=3x2+6x—-5;y=3+x+ xiz

Nxénésit punojné né€ dyshe pér té njehsuar derivatin e funksionit dhe pjerrésiné e grafikut té funksionit né pikén me
abshisé x = 2. Dyshet e aférta krahasojné rezultatet s¢ bashku dhe pastaj zgjidhjet paraqiten né tabelé.

2
ME pas, mésuesi/ja fton nxénésit té hulumtojné pér funksionin y = % M¢suesi/ja shtron pyetjen:

- A mund té njehsoni derivatin e tij?
- Sido té veproni?
- A mund ta shkruani funksionin si shumé t€ monomeve qé pérmbajné fuqi té x-it?

Diskutohen mendimet dhe ideté e nxénésve dhe arrihet né pérfundimin qé funksioni mund té€ shkruhet si mé poshté:

2 2 1 1 3 1

X +x x X T . .
y=———=-—x+—==x 2+x 2 =x?+x? dhe mé pas derivohet.

NEEERN N

Njé nxénés gjen derivatin e tij né tabelé.
- Cila &shtg bashkésia e pércaktimit t& kétij funksioni?
Cfar€ forme ka grafiku i tij?
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- Cila éshté bashkésia e vlerave?
- Sado t€ ishte pjerrésia e kétij grafiku n€ pikén x = 1?
- Ponéx=0?Pse?

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit q€, duke u nisur nga shembujt mé lart, t&€ diskutojné rreth hapave qé
ndigen pér zgjidhjen e problemave qé pérmbajné derivimin e funksioneve polinomialé¢ me eksponenté racionalé. Pasi
nxénésit japin mendimet e tyre, mésuesi/ja i udhézon té lexojné hapat pér zgjidhjen e problemave qé pérmbajné derivimin
e funksioneve polinomialé me eksponenté racionalé né libér né fagen 92.

- A keni pércaktuar dhe ju po kéto hapa? Kuptohet qé po.
Ai/ajo udhézon nxénésit t& zbatojné hapat pér zgjidhjen e situatave qé vijojné. Paraqget né tabelé situatén e shembullit 3 né
fagen 92. Nxénésit, té ndaré né grupe me 4-5 veta punojné pér njehsimin e derivatit té funksionit. Né pérfundim té punés,
krahasohen rezultatet me ato né tekst. Njé nxénés tregon zgjidhjen né tabelé dhe argumenton hapat e ndjekur dhe veprimet
e kryera.
Nxénésit vazhdojné punén né grupe pér zgjidhjen e ushtrimeve 1/a—d — f— g né fagen 92 dhe 2/b — ¢ — g — h né fagen 93.
Pasi pérfundojné, grupet qé kané t&€ nj&jtat raste kontrollojné dhe vlerésojné punén e njéri-tjetrit dhe mé pas paraqiten
zgjidhjet né tabelé.
Mésuesi/ja paraget né tabelé funksionin y = (x — 1)(x + 3) dhe u kérkon nxénésve t& skicojné grafikun e tij.




- Cilat jang piképrerjet e grafikut me boshtin Ox?

- Pér cilat pika pjerrésia e vijés éshté negative? Po pozitive?
ME pas, nxénésit njehsojné derivatin e funksionit né pikat me abshis€ x =— 2 dhe x = 2. Cfaré vini re?
Nxénésit punojné né ményré t&€ ngjashme ushtrimin 4 fage 93 dhe mé pas, duke u nisur nga rezultatet e pérftuara, n€ té dy
rastet, hulumtojné pér t€ gjetur njé lidhje midis shenjés s€ derivatit dhe monotonisé s€ vijés.
Nxé&nésit pérpunojné rezultatet e gjetura né formén e pohimeve matematike dhe i japin mé pas pérgjigje pikés 4/e né fagen
93.
Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit punojné né grupe pér zgjidhjen e rasteve té ushtrimit 3 fage 93. Secili grup zgjidh dy
raste. Pasi pérfundojné zgjidhjet, nga njé pérfaqésues i secilit grup paraget né tabelé zgjidhjen duke argumentuar rrugén e
ndjekur. Anétarét e grupeve té€ tjera vlerésojné zgjidhjen dhe i drejtojné pyetje rreth saj.
ME pas, grupet e nxénésve punojné ushtrimin 5 né fagen 93. Mésuesi/ja udhézon nxénésit se si do t& arsyetojné pér
shenjén e derivatit t¢ atij funksioni dhe si do té interpretojné ata grafikisht.
Zgjidhja e ushtrimit komentohet né tabelé duke argumentuar hapat q€ ndigen dhe arsyetimet e béra.
Né vijim diskutohet ushtrimi 6 né rubrikén “Sfidé” né fagen 93. Nxé&nésit hulumtojné né€ dyshe pér rrugén qé duhet
ndjekur pér zgjidhjen dhe mésuesi/ja udhézon nxénésit drejt zgjidhjes duke rikujtuar pérkufizimin e derivatit dhe
identitetet algjebrike.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésiné q¢€ ata kané né derivimin e funksioneve polinomialé me eksponenté racionalé, né argumentimin e
zgjidhjes dhe né interpretimin grafik té pjerrésisé. Vlerésimin e mbéshtet né punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre,
pjesémarrjen né grupe si dhe n€ argumentimin e pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimet 1/b—c—¢—g—h—idhe 2/a—d—e—f— 1 fage 93. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 7 fage 93

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Shpejtésia e ndryshimit (Shkathtési dhe aftési) | Situata e té nxénit:

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyge: shpejtési ndryshimi, 18vizje, nxitim,
temés mésimore derivat i rendit té dyté, piké stacionare, funksion,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: derivat, shpejtési ndryshimi, vleré.
- identifikon derivatin e par€ si shpejtési t€ ndryshimit t&
funksionit;
- njehson shpejtésing e 1évizjes duke pérdorur derivatin e
funksionit;
- njehson nxitimin e 1&évizjes duke pérdorur derivatin e
rendit té dyté;
- identifikon pikat stacionare t& funksionit.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makina llogaritése. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkenca, Fizika.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja shkruan né tabelé fjalét:

Pjerrési e vijés Shpeitési dy

dx
Shpejtési ndryshimi Koeficient kéndor

dhe fton nxénésit té shkruajné ¢faré diné rreth tyre dhe si lidhen ato me njéra-tjetrén.
Meésuesi/ja drejton vémendjen e nxénésve drejt shprehjes s€ pjerrésisé s¢ grafikut si shpejtési e ndryshimit té funksionit.

. . T d s .
Nxénésit rikujtojné formulén e njohur pér njehsimin e shpejtésisé v = d—i dhe e krahasojné até€ me shpejtésiné e ndryshimit

. . . d
té funksionit v = d—i}.

- Cfar€ vini re?
- Cfaré tregon pjerrésia e grafikut rrugé—kohé?
Diskutohen mendimet dhe ideté e nxénésve.
Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja thekson se pjerrésia e grafikut rrugé—kohé jep shpejtésiné e ndryshimit t€ rrugés (s) né
lidhje me kohén (7). Kjo quhet shpejtési e 1évizjes.
Meésuesi/ja fton nxénésit t€ kujtojné nga klasa e njémbédhjeté:
- Cfaré tregon pjerrésia e grafikut shpejtési—kohé&?
Theksohet se pjerrésia e grafikut shpejtési—kohé tregon shpejtésiné e ndryshimit t€ shpejtésisé né njésiné e kohés dhe e

e dv
shénojmé a =—.
dt

Meésuesi/ja paraget né ményré té pérmbledhur né tabelé konceptin e derivatit t€é rendit t€ dyt€ duke u nisur nga
kuptimi fizik i nxitimit si shpejtési e ndryshimit t& shpejtésisé né njésiné e kohés. Shpjegon shénimet pérkatése té derivatit
2

=)
ME pas paraqitet situata e shembullit 1 fage 94 dhe nxénésit punojné né dyshe pér té gjetur zgjidhjen e mé pas e paragesin
até né tabelé.
Nxénésit rikujtojné nga ora e kaluar lidhjen mes shenjés s€ derivatit dhe monotonisé sé tij.
Meésuesi/ja sqaron se nése ndértojmé grafikun e derivatit t& njé funksioni mund t€ gjejmé nése ai €shté rrités apo zbrités.
Ai/ajo shtron pyetjen:

- Pér cilin funksion derivati &shté zero?
Nxénésit rikujtojné funksionin konstant.

- Cfaré ndodh kur derivati i njé funksioni béhet zero né njé piké té caktuar?
Nxénésit duhet t& kuptojné se né kéto pika, funksioni nuk &shté as rrités as zbrités dhe mé pas mésuesi/ja paraget kuptimin
e pikave stacionare si pika ku derivati i paré€ i funksionit béhet zero né€ njé interval.
Nxénésit ndahen né grupe m 4-5 veté dhe punojné pér té zgjidhur situatén e shembullit 2 né fagen 95.
Grupet krahasojné mé pas zgjidhjet dhe i krahasojné ato me tekstin.
Grupet e nxénésve ftohen té punojné ushtrimet 1/a —c — f—j —k — p né fagen 96. Cdo grup zgjidh dy raste nga ato mé lart.
Pérfagésues t€ secilit grup prezantojné zgjidhjen né tabelé dhe argumentojné veprimet e kryera.

o dy_
tedyte.y_f(x):dx f(x)=

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja udhézon nxénésit t€ punojné né dyshe tashmé pér té zgjidhur ushtrimet 2/b —c—g—h
—1dhe 3/a— e — f—h né faget 96-97. Dyshet fqinje kontrollojné zgjidhjet e njéri-tjetrit dhe mé pas i prezantojné ato né
tabel&.

ME pas, mésuesi/ja fton nxénésit té zgjidhin ushtrimin 4/d né fagen 97. Ajo udhézon rreth zgjidhjes duke treguar hapat qé
do té ndigen. Pasi pérfundojné, njé nxénés e argumenton zgjidhjen e ushtrimit né tabelé.

Meésuesi/ja nxit nxénésit té lexojné ményrén e skicimit té grafikut té njé funksioni dhe derivatit té tij me ané t€ makinés
llogaritése grafike. Ata mund té ndértojné veté grafikun e funksionit dhe vijén derivat té tij pér funksionin: y = 3x* —
x3+ 1.




Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésin€ q¢ ata kané né njehsimin e derivatit t€ funksionit né njé piké, derivatit t€ rendit t€ dyté t€ funksionit né
njé piké si dhe gjetjes sé intervaleve ku funksioni €shté rrités apo zbrités me ané t€ grafikut t€ derivatit t€ funksionit.
Vlerésimin e mbéshtet né punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre, pjes€marrjen né grupe si dhe né argumentimin e

pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimet 2/i;j — 3/i;j — 4/b;c faqe 96-97. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké

Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Shpejtésia e ndryshimit (Arsyetim dhe zgjidhje
problemore)

Situata e té nxénit:
e  Shpejtésia e ndryshimit t€ véllimit t& ujit né
njé vaske.
e Pércaktimi i tarifés s¢€ udhétimit me taksi.
e  Njchsimi i shpejtésisé dhe nxitimit té rénies
me parashuté.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas
temés mésimore
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- njehson shpejtésing e 1&vizjes s€ duke pérdorur derivatin
e funksionit;
- njehson nxitimin e l&vizjes duke pérdorur derivatin e
rendit té dyté;
- zgjidh situata problemore né kérkim té shpejtésisé sé
ndryshimit;
- interpreton shpejtésing e ndryshimit né kontekstin e
dhéné.

Fjalét kyce: funksion, shpejtési ndryshimi, [&vizje,
nxitim, derivat, derivat i rendit t€ dyté, piké
stacionare, vleré.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, problema me njehsimin
e normés s¢ ndryshimit.

Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé, Fiziké.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit té¢ komentojné rreth fakteve t€ méposhtme:

dy - dy : dy .
—>0= —<0= —=0= ' =0=x,...
L>0= £ (x) L <0= /(x) L o=r(x) F=0=0x,
Nxénésit japin mendimet e tyre t€ cilat paraqiten né njé diagram.
Funksioni
/ \L N
rTités konstant zbrités
="
Q >0 Q =0 @ <0
dx dx dx
Meésuesi/ja paraqget né tabelé situatat:

1- Njehsoni shpejtésiné e ndryshimit t& funksionit y = x + i né x =4.

2-  Njehsoni shpejtésiné e ndryshimit té shpejtésisé s€ kétij funksioni né té njéjtén pike.

Interpretoni dy rezultatet e gjetura.

Nxé&nésit punojné né dyshe pér t€ pércaktuar zgjidhjen dhe mé pas e paraqesin até né tabel€. Interpretohet zgjidhja.




ME pas, mésuesi/ja vizaton né€ tabel€ njé vazo n€ formé rrethore dhe fton nxénésit té¢ hulumtojné rreth funksionit q€ do té
paragqiste shpejtésiné e mbushjes me ujé té vazos.

- NE ¢far€ pérfundimi arritét?

- Cila do t€ ishte forma e grafikut t€ shpejtésisé s€ mbushjes né lidhje me kohén?
Diskutohet rreth pérgjigjeve t€ nxénésve dhe arrihet né njé pérfundim.
Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ lexojné hapat qé duhen t€ ndigen pér zgjidhjen e problemave qé
pérfshijné shpejtésiné e ndryshimit dhe duke rikujtuar shembujt e punuar orén e kaluar, nxénésit ilustrojné secilin prej
hapave.
Nxénésit njihen me situatén reale té shpejtésisé sé ndryshimit té véllimit t& ujit né njé vaské dhe udhézohen ta zgjidhin até
duke zbatuar hapat mé sipér (shembullit 3 fage 97).
Cili éshté funksioni qé shpreh véllimin e ujit n€ varési t&€ koh&s? Ku bazohemi pér gjetjen e tij?
- Sido té veproni pér t€ pércaktuar shpejtésiné me té cilén mbushet vaska?
Cila éshté shpejtésia e mbushjes pas 3 sek? Po pas 5 sek?
Cfaré forme do té€ kishte grafiku i shpejtésisé s€ mbushjes s€ vaskés?
Nxénésit punojné né dyshe pér zgjidhjen e situatés. Pasi pérfundojné, dyshet fqinje krahasojné dhe vlerésojné zgjidhjet e
njéri-tjetrit dhe mé pas verifikohen edhe me rezultatet e paraqitura né tekst.
Kalohet né shqyrtimin e shembullit 4 né fagen 98 dhe pérpara sé t€ nisin me modelimin e zgjidhjes, nxénésit diskutojné se
bashku pér hapat qé duhet t€ ndigen dhe interpretimin fizik té situatés sé¢ hedhjes sé trupit vertikalisht lart.

- Cfaré paraqet grafikisht ky funksion?

- Cilén vler€ arrin ai? Si e gjejmé até?

- Né cfaré sekonde ai arrin pikén mé té larté né ngjitje?

- Cfaré ndodh mé pas?
Nxénésit zgjidhin situatén dhe njé pérfagésues interpreton dhe argumenton zgjidhjen né tabelé.
Meésuesi/ja fton nxénésit té punojné ushtrimin 1 fage 98 ku duhet té pércaktojné shpejtésiné e ndryshimit t& pagesés sé
pasagjerit né leké pér km. Pér kété situaté, ajo ndihmon me pyetjet:
- Sido ta gjeni shpejtésiné e ndryshimit té pagesés?
- Si e interpretoni pérfundimin e gjetur?
- Me sa ndryshon pagesa pér 100 m?
Pasi pérfundojné zgjidhjen, njé nxénés e paraqet até né tabelé dhe diskutojné rreth saj. Tu kérkon nxénésve té tregojné

hapat e zgjidhjes dhe argumentimin pérkatés.
ME pas diskutohet situata e ushtrimit 2 fage 98 me shkrirjen e bllokut t€ akullit. Ata duhet té gjejné shpejtésiné e
ndryshimit t€ masés sé akullit né frigorifer.
Pasi nxénésit kryejné njehsimet e kérkuara, mésuesi/ja pyet:
- Pérse shpejtésia me t€ cilén ndryshon masa €shté negative?
- Interpretojeni rezultatin e gjetur duke kryer argumentimet e rastit.

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit punojné né grupe me nga 4-5 veté me ushtrimet 3, 5, 6, 9. Dy grupe t€ ndryshme do té
kené t€ njéjtin ushtrim. Kjo pér arsye se pasi t€ mbarojné, ata do t&€ kémbejné zgjidhjet me njéri-tjetrin dhe do t’i
krahasojné ato. Vézhgoj dhe asistoj nxénésit gjaté punés. Secili grup zgjedh njé pérfagésues i cili paraget dhe argumenton
zgjidhjen né tabelé. Mésuesi/ja kérkon qé nxénésit e grupeve té tjera (q¢€ nuk kané punuar pér kété problem) t’ju b&jné
pyetje rreth ushtrimit g€ po prezantohet. Pyetjet duhet t€ jené rreth zgjidhjes ose dhe pér té gjetur shpejté€siné e ndryshimit
né momente té ndryshme. Kjo pérséritet pér té katér ushtrimet.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésin€ q¢€ ata kané né€ evidentimin e funksionit t& kérkuar, né llogaritjen shpejtésisé sé ndryshimit si dhe né
argumentimin q¢€ ata i bé&jné zgjidhjes s€ paraqitur. Vlerésimin e mbéshtes né punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre,
pjesémarrjen né diskutime si dhe né saktésiné dhe argumentimin e pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimet 5, 7, 8 faqe 99. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 10 fage 99




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Tangjentja dhe pingulja (shkathtési dhe aftési Situata e té nxénit:

& arsyetim dhe zgjidhje problemore)

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: koeficient kéndor, vijé, tangjente, piké,
temés mésimore pingule, sypring, derivat, kushti i pingultésis€, boshte.

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:

- shkruan ekuacionin e tangjentes ndaj vijés né njé piké té
saj;

- shkruan ekuacionin e pingules ndaj vijés né njé piké t&
saj;

- interpreton ekuacionin e tangjentes ndaj vijés né njé piké
té saj;

- njehson syprinén e zonés s¢ kufizuar nga tangjentja,
pingulja dhe boshti ox(oy).

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, vizore, makiné Lidhja me fushat e tjera ose me temat
llogaritése. ndérkurrikulare: Shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja paraget n¢ tabelé situatat:

- Shkruani ekuacionin e drejtézes pingule me y = 2x + 4 dhe qé kalon nga pika (3; 7).

- Gjeni koeficientin kéndor té tangjentes ndaj vijés y = %xz + 3 né pikén (2; 5).
Nxénésit punojné né dyshe pér zgjidhjen e tyre dhe pasi pérfundojné, diskutohen rezultatet né tabelé.
ME pas, mésuesi/ja fton nxénésit té pérmbledhin né fletoret e tyre njohurité pér koeficientin kéndor té drejtézEs; shkrimin e
ekuacionit té drejtézés qé kalon nga njé piké dhe éshté pingule ose paralele me njé drejtéz té dhéné; kushtin e pingultésisé
mes dy drejtézave si dhe formulat qé pérdoren pérkatésisht né secilin rast. Nxénésit vazhdojn€ punén né dyshe dhe mé pas

plotésohet njé diagram e pérbashkét té cilén e paraqgesin né tabelé.

Drejtéza d:

Drejtéza kalon né

Ekuacioni:
y=mx+c Drejtéza Drejtéza pikén (xo; yo) dhe ka
d,/ld d, Ld koeficient kéndor m.
J \ , T
Koeficienti Pret boshtin Oy Y Y o
kéndor: m né pikén (0: ). [ m, =m, m, -m, =-1 Ekuacioni:
J y_y0=m(x_x0)

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja pyet:
- Si gjendet koeficienti kéndor i njé vije né njé piké té saj?
- Si do ta gjenit ekuacionin e tangjentes ndaj vijés né njé piké?
Ajo sqaron kuptimin e pingules ndaj vijés dhe shton pyetjen:
- Sido ta gjenit ekuacionin e pingules ndaj vijés né njé piké?
ME pas paraget né tabelé situatén e shembullit 1 n€ fagen 100.
Nx&nésit, t€ ndaré né grupe me 4-5 veta, punojné pér zgjidhjen e situatés. Mésuesi/ja drejton pyetjet:
- Cfaré metode do té pérdorni pér té njehsuar koeficientin kéndor té tangjentes?
- Pérse éshté e nevojshme té njehsohet derivati i funksionit edhe né rastin kur kérkohet ekuacioni i pingules ndaj
vijés?
- A mund ta njehsonit ndryshe ekuacionin e tangjentes dhe pingules?
Pasi diskutohen mendimet dhe ideté e nxénésve, paraqitet zgjidhja dhe krahasohen rezultatet me ato né tekst.




NEé vijim, nxénésit vazhdojné punén né€ grupe me ushtrimet 1/a, d, e, g dhe 2/b, c, e, g. Pasi pérfundojné, grupet fqinje
krahasojné dhe vlerésojné zgjidhjet e njéri-tjetrit ¢ mé pas i paragesin ato né tabelé.

Meésuesi/ja ju kérkon nxénésve té lexojné hapat pér gjetjen e pikés ku njé tangjente ose njé pingule takon vijén dhe mé pas
fton nxénésit t€ hulumtojn€ mbi zgjidhjen e situatés s€ shembullit 2 né fagen 102. Nxénésit zbatojné hapat njéri pas tjetrit
pér t€ arritur te zgjidhja.

- Pse barazohet d_y me koeficientin kéndor t& tangjentes?
X

Njé nxénés paraqet dhe argumenton zgjidhjen né tabelé dhe nxénésit e tjeré diskutojné rreth saktésisé sé zgjidhjes.
Kalohet mé pas né diskutimin e situatés sé¢ shembullit 3 né fagen 103.
Fillimisht, mésuesi/ja diskuton me nxénésit hapat pér njehsimin e syprinés sé kufizuar nga tangjentja, pingulja dhe boshti
Ox (Oy).
Nxénésit skicojné né fletore grafikun e funksionit y = x3 + x dhe mé pas shkruajné ekuacionin e tangjentes dhe pingules
ndaj saj né pikén T(1; 2). Pér t€ njehsuar syprinén e kérkuar mésuesi/ja pyet nxénésit:

- Cfaré figure éshté formuar?

- Sinjehsohet syprina e trekéndéshit?

- Saé&shté lartésia e trekéndéshit té formuar?
Pasi nxénésit kané pérfunduar zgjidhjen, krahasohen rezultatet me ato né tekst dhe komentohet zbatimi i hapave t&€ mésuar.
Nxénésit punojné né pas, t€ ndaré né grupe, ushtrimet 1, 3 dhe 7 fage 104. Grupet qé kané té njéjtat ushtrime kontrollojné
dhe vlerésojné punén e njéri-tjetrit. M€ pas, pérzgjidhet nga njé pérfaqésues pér ¢do grup i cili paraget zgjidhjen né tabelé
Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja fton nxénésit t&¢ pérmbledhin edhe njéheré njohurité e pérvetésuara duke plotésuar
hartén:

Pingulja

Tangjentja

\ /
A

Ekuacioni ...

Pika e takimit me Koeficienti

Pasi kané plotésuar secilén piké me té dhénat e nevojshme, nxénésit punojné n€ dyshe ushtrimet 4, 6 faqe 101 dhe §, 9, 11
fage 104-105. Mésuesi/ja udhézon nxénésit té tregojné hapat qé zbatojné si dhe té argumentojné veprimet qé kryejné.
Dyshet me t€ njéjtat ushtrime krahasojné zgjidhjet dhe mé pas diskutohen disa prej tyre né tabelé.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésin€ qé€ ata kané né njehsimin e derivatit té funksionit, shkrimin e ekuacionit t€ tangjentes dhe pingules me
vijén dhe né njehsimin e syprinés s€ kufizuar nga tangjentja, pingulja dhe boshti Ox (Oy). Vlerésimin e mbé&shtet n€ punén
q¢€ nxénésit béné né fletoret e tyre, pjes€marrjen n€ grupe si dhe né argumentimin e pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimet 6, 12 fage 104-105. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 13 fage 105.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Ekstremumet (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim Situata e té nxénit:

dhe zgjidhje problemore)

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés | Fjalét kyce: rrités, zbrités, ekstremum,
mésimore maksimum, minimum, derivat, funksion.
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- tregon kur njé vij€ ka ekstremum;
- gjen ekstremumet e njé funksioni;




- identifikon sakté llojin e ekstremumit;
- pércakton karakteristikat kryesore té vijés.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makina llogaritése. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja paraqet né tabelé grafikun dhe u kérkon nxénésve té

diskutojné rreth tij: (37) f
- Si“sillet” funksioni né intervalin ]—OO; —3[ ? Po né intervalin ]—3;—1[ ? /\ )

- Si “sillet” funksioni né intervalin ]—l; 2[ ? Po né intervalin ]2; 4[ ?
- Poné intervalin |4;+o0] ? (4,
- Cfaré jané pikat (-3; 2) dhe (2; 1) pér funksionin?

- Popikat (1; 3) dhe (4; —-1)? (-1,9)
- Gjeni derivatin e funksionit né¢ kéto pika. Cfaré€ vini re?

ME pas, nxénésve u kérkohet té ndértojné né fletore grafikun e funksionit y = x3.

X

TR

- Sa éshté derivati i kétij funksioni né€ pikén 0?
- Po funksioni éshté rrité€s apo zbrités?
Ndértimi i njohurive: Mé&suesi/ja paraqet konceptin e ekstremumeve t€ funksionit si pika ku funksioni ndryshon sjellje:
nga rrités béhet zbrités dhe anasjellas. Pra, pikat n€ grafikun e paré jané ekstremume. Vumé re se derivati né ato pika &shté
0. Pra: “N& njé piké ekstremumi, koeficienti kéndor i tangjentes éshté zero”.
- Si do gjenden koordinatat e pikave té ekstremumeve?
- Po tek grafiku i dyté a mund té themi qé x = 0 &shté piké ekstremumi?
Meésuesi/ja sqaron se njé piké ekstremumi €shté nj€ piké ku derivati i paré€ i funksionit éshté zero, por jo té gjitha pikat qé e
kané zero derivatin e paré té funksionit jané pika ekstremumi.
ME pas, nxénésve u kérkohet t& ndértojné né fletore grafikun e funksionit y = (x + 1)2. Mésuesi/ja pyet nxénésit:
- A ka ekstremum ky funksion?
- Cfaré lloj ekstremumi éshté?
- Njehsoni derivatin e funksionit né pikén ekstremum. Cfaré vini re?
Diskutohen rezultatet dhe ideté e nxénésve.
Mésuesi/ja pérmbledh edhe njéheré né ményré té strukturuar njohurité pér ekstremumet e funksionit, llojet e
ekstremumeve dhe thekson se derivati i funksionit né€ pikén ekstremum &éshté gjithmoné zero.
Nxé&nésit tregojné dallimin mes minimumit dhe maksimumit dhe mé pas lexojné situatén e shembullit 1 n€ fage 106. Ata
hulumtojné n€ dyshe pér metodén e pércaktimit t&€ ekstremumit dhe mésuesi/ja udhézon nxénésit duke iu kérkuar qé té
barazojn€ me zero derivatin e funksionit pér té njehsuar pikén ekstremum.
Krahasohen rezultatet me ato té tekstit dhe komentohet zgjidhja.
Nxénésit mé pas, njihen me ményrén se si mund té gjejné ekstremumet e funksionit me makinén llogaritése.
Meésuesi/ja paraget ményrén e pércaktimit té natyrés sé ekstremumit pérmes njehsimit té derivatit t& dyté té funksionit. E
demostron kété me funksionin: y = x3 — 3x? — 9x + 1.
Pas késaj, né bashképunim me nxénésit plotésojné fjalité:
- Kur derivati i par€ i funksionit né njé piké éshté zero dhe derivati i dyt€ i funksionit né até piké éshté negativ,
at€heré funksioni ka né até piké.




- Kur derivati i paré€ i funksionit né€ njé piké éshté zero dhe derivati i dyté i funksionit n€ até piké &shté pozitiv,
at€heré funksioni ka né até piké.

Nxénésit punojné né dyshe mé situatén e shembullit 2 n€ fagen 107 dhe diskutohet zgjidhja né tabelé. M€ pas, né ményré
t€ ngjashme, nxénésit punojné ushtrimin 5 né€ fagen 108. Dyshet e aférta kontrollojn€ zgjidhjet me njéra-tjetrén dhe mé pas
paragqitet zgjidhja né tabelg.
Meésuesi/ja fton nxénésit t€ lexojné hapat pér gjetjen e karakteristikave kryesore t€ njé vijé: pikat ku pret boshtet
koordinative; sjelljen e funksionit; asimptotat; ekstremumet.
Diskutohet situata e shembullit 3 fage 109 dhe duke pérdorur informacionin e gjetur pér funksionin, nxénésit ndértojné
grafikun e tij.
Nxénésit mund té ndértojné grafikun e funksionit me njé aplikacion pér ndértimin e grafikéve dhe krahasojné rezultatin e
arritur. Mésuesi/ja fton nxénésit t& pérshkruajné me fjalé sjelljen e grafikut t&€ funksionit duke u kujdesur té pérdorin
fjalorin e duhur matematik.
Nxénésit ndahen né grupe me 4-5 veté dhe pasi diskutohen hapat pér t€ zgjidhur njé€ problemé né kérkim té vlerés mé t&
madhe ose t€ mé t€ vogél t€ funksionit, paraqitet n€ tabel€ situata e shembullit 4 né fagen 110.
Meésuesi/ja shtron pyetjet:

- Sido t’i shprehni brinjét e drejtkéndéshit?
Cilat jané kufizimet e nevojshme pér gjatésité e tyre?
Cilat jané formulat pér perimetrin dhe syprinén e drejtkéndéshit?
Cfaré situate shfaget pasi kemi modeluar matematikisht problemén? Pérse nevojitet derivimi?
Pasi kané pérfunduar zgjidhjen, nxénésit diskutojné pse drejtkéndéshi me syprinén mé té madhe éshté katror?

Pérforcimi i té nxénit: Nx&nésit do té vazhdojné té punojné t& ndaré né grupe me ushtrimet 4, 6 n€ fagen 108 dhe
ushtrimet 5, 7 né fagen 111. Udhézohen nxénésit té tregojné dhe hapat qé do t€ ndjekin pér zgjidhjen dhe mé pas ta
zgjidhin até. Grupet qé kané té njéjtat ushtrime krahasojné zgjidhjet dhe mé pas i paragesin ato né tabelé.

Nxénésit e tjeré drejtojné pyetje dhe vlerésojné zgjidhjet e paraqitura né tabelé.

Kujdes tregohet né€ pércaktimin e vlerave té pikave ekstremume.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésiné q¢ ata kané né njehsimin e derivatit t€ funksionit, identifikimin e ekstremumeve, zgjidhjen e problemave
né kérkim t€ vlerés mé t€ madhe e mé t€ voggl té funksionit. Vleré€simin e mbéshtet né€ punén q&€ nxénésit béné né fletoret e
tyre, pjesémarrjen né grupe si dhe né argumentimin e pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimet 5, 6 fage 111. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 9 faqe 111.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Integrimi (Shkathtési dhe aftési) Situata e té nxénit:
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: integrim, derivim, konstante integrimi,
temés mésimore rrugé, shpejtési, nxitim, kohé, funksion.

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- gjen integralin e njé funksioni duke realizuar procesin e
kundért té derivimit;
- integron njé funksion duke zbatuar rregullat e integrimit;
- identifikon konstanten e integrimit nése éshté e mundur.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makina llogaritése. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé, Fiziké.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t& plotésojné pohimet € méposhtme:
- derivati i funksionit jep shpejtésiné e ... t€ y né lidhje me ...;
- derivati i funksionit y = ax” éshté ...;
- shpejtésia €sht€ derivati i ... né lidhje me ...;
- nxitimi éshté derivati i ... n€ lidhje me ...;
Pasi dégjon pérgjigjet e nxénésve, mésuesi/ja paraqet né tabel€ situatén:
- Njé piké materiale ka kryer 1évizje me shpejtési qé ndryshon sipas ligjit v(t) = x2. A mund t€ gjeni rrugén qé ka
pérshkruar pika pér 10 s e para?
Mésuesi/ja térheq vémendjen e nxénésve duke theksuar se:
- Sie gjejmé shpejtésiné e njé 18vizjeje?
- Si mundet t& gjejmé lidhjen e rrugés me kohén kur njohim shpejtésing né lidhje me kohén?
- Pér t€ njehsuar shpejtésing, kur njohim rrugén, realizojmé procesin e derivimit.
- A mund té gjeni njé shprehje qé pasi derivohet t& dalé x2?
Nxénésit do t&€ punojné né dyshe pér té zgjidhur situatén. Ata diskutojné sé bashku dhe paragesin ideté e tyre.
(Shénim: Né kété rast nxénésit mund edhe ta gjejné funksionin e rrugés. Pér kété, mésuesi/ja 1 pérgézon dhe i sqaron se né
mjaft raste éshté e véshtiré qé kjo té gjendet me mend.)

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja i ndihmon t€ zgjidhin situatén dhe paraqet késhtu konceptin e anasjellé t€ derivatit.
- A mund té gjeni njé veprim t€ kundért me derivatin i cili t’ju ¢ojé nga shpejtésia tek rruga?
- Cfaré forme do t€ kishte funksioni qé do té paraqiste rrugén?
- A ju mjaftojné t€ dhénat pér t€ zgjidhur plotésisht ushtrimin?

Meésuesi/ja thekson se procesi i kundért i derivimit quhet integrim.

Paraqitet né tabelé simbolika e integrimit dhe rregulla e integrimit t& funksionit té trajtés

axn+
n+1

Duke u mbéshtetur te ky rregull, nxénésit ftohen t€ punojné pérséri situatén e fazés sé€ paré t€ mésimit dhe t€ kontrollojné

rezultatet me ato t€ gjetura mé paré.

Mg pas, mésuesi/ja paraget kuptimin e konstantes s€ integrimit dhe tregon se vlera e saj pércaktohet vetém né rast se kemi

informacion shtesé.

1
+c

y=ax": [ax"dx =

Meésuesi/ja paraget né tabel€ situatén e shembullit 1 né fagen 113 dhe diskutohet né tabelé zgjidhja e tij. Nxénésit nxiten té
rikujtojné vetité e rrénjéve dhe fuqive dhe té shprehin secilin monom si fuqi t&€ x. Duke kryer hap pas hapi integrimin,
sqarohen rregullat e méposhtme:

- Integrali i shumés sé dy funksioneve éshté i barabarté me shumén e integraleve té secilit funksion;

- Konstantja del pérpara shenjés sé integralit.
Nxénésit punojné né dyshe pér té njehsuar konstanten e integrimit dhe krahasojné rezultatin e gjetur me até né tekst.

Nxénésit punojné né dyshe ushtrimet 1/a, ¢, g, i, 0, u, z dhe 2/a, d, g, h, j, k. Dyshet qé kané té njéjtat raste krahasojné
zgjidhjet dhe vlerésojné punén e kryer. M€ pas, disa prej rasteve punohen edhe né tabelé dhe nxénésit e tjeré mbajné
shénim dhe komentojné zgjidhjet.
Pasi kané pérfunduar zgjidhjet, nxénésit b&jné provén duke derivuar funksionin e gjetur.

- A &shté e sakté zgjidhja?

- Sindikon konstantja e integrimit né rezultat gjaté derivimit?
Meésuesi/ja fton nxénésit t’i rikthehen edhe njéheré situatés sé diskutuar né fillim t€¢ mésimit. Shtrohen pyetjet:

- Cfaré€ paraget integrali i shpejt&sisé?

- Cfaré paraget integrali i nxitimit?
Nxénésit pérgjigjen dhe argumentojné vértetésing e tyre duke u mbéshtetur n€ njohurité e tyre mbi derivatin e funksionit.
Pérfundimi: Integrali i shpejtésisé jep rrugén dhe integrali i nxitimit jep shpejtésingé.
Mg pas, mésuesi/ja paraqet né tabelé formulén e Njuton-Lajbnicit dhe shpjegon pse quhet teorema themelore e njehsimit
diferencial dhe integral.
Pér té ritheksuar edhe njéheré lidhjen mes integralit dhe derivatit punohet né tabelé ushtrimi 5 d né fagen 114.




Pérforcimi i té nxénit: Nx&nésit do té vazhdojné té punojné t€ ndaré né dyshe me ushtrimet 3/a, c, g, i, k, m, o, q né fagen
113 dhe 5/a,b né fagen 134. Pasi pérfundojné zgjidhjen dyshet fqinje krahasojné rezultatet dhe mé pas i paraqgesin ato né
tabel€. Nxénésit e tjeré drejtojné pyetje dhe vleré€sojné zgjidhjet e paraqitura né tabelé.

ME pas, dyshet grupohen né grupe me 4 veté dhe punojné zgjidhjen e ushtrimit 4 n€ fagen 114.

Meésuesi/ja udhézon dhe asiston grupet gjaté€ zgjidhjes. Theksohet edhe njéheré ményra se si do té gjejné konstanten e
integrimit.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésiné q¢ ata kané né njehsimin e integralit t€ funksionit dhe identifikimin e konstantes sé& integrimit.
Vlerésimin e mbéshtet né punén q& nxénésit béné né fletoret e tyre, pjesémarrjen né grupe si dhe né argumentimin ¢

pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimi 5/a, b, ¢ fage 114. Mé&suesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Mblidhni informacion mbi figurén e Keplerit dhe studimet e tij mbi periodat orbitale.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Integrimi (Arsyetim dhe zgjidhje problemore) Situata e té nxénit: Lévizja e njé grimce elementare
me nxitim té caktuar e cila fillon nga prehja.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: integrim, derivim, konstante integrimi,
temés mésimore rrugé, shpejtési, nxitim, funksion, piké.
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- integron njé funksion duke zbatuar rregullat e integrimit;
- identifikon konstanten e integrimit kur éshté e mundur;
- zgjidh situatat problemore me integrim.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkenca, Fiziké.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja shkruan né tabel¢ fjalén: Integrali

Nxé&nésit ftohen té shkruajné njohurité e tyre mbi integralin duke pérfshiré rregullat e integrimit, integralin e shpejtésisé
dhe nxitimit, formulén e Njuton-Lajbnicit, konstanten e integrimit etj.
Diskutohen idet€ e nxénésve dhe plotésohet diagrami edhe né tabelé.

[ Integrimi éshté procesi i anasjellé i derivimit ]

Iax"dx=c;x_: +e [ Iaf(x)dX=aJ.f(x)dx ] ‘[f(x)dx=F(b)—F(a)

[ Iv(r)dt=s<r)+c] [ J a(t)dr=v(r)+c] [ JU 2+ (x)ide = [ 7 (x) e+ [ () ]

Mg pas, mésuesi/ja sjell né vémendjen e nxénésve kuptimin e grimcés elementare, gjendjes sé€ prehjes, shpejtésisé dhe
nxitimit t€ grimcés duke pérgatitur késhtu nxénésit pér fazén e dyté t€ orés s¢ mésimit.




Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t& lexojné hapat pér zgjidhjen e problemave qé kérkojné integrim dhe
diskutohet shkurt rreth tyre.

1. pércaktoni ndryshoren dhe formoni njé ekuacion matematik sipas kushteve t€ problemés;
2. integroni;

3. pérdorni kushtet fillestare pér t& gjetur konstanten e integrimit;

4. z&vendésoni ¢ né ekuacion dhe pérgjigjuni problemés.

ME pas, mésuesi/ja paraqet né€ tabel€ situatén e shembullit 2 né fagen 114 dhe nxénésit punojné né€ grupe me 4 veta pér
zgjidhjen e problemés. Mésuesi/ja shtron pyetjet:

- Sido t& veproni pér t€ njehsuar shpejtésiné kur njihni funksionin e nxitimit?

- A mund ta gjeni rrugén pa e gjetur mé paré shpejt€sing?

- Pérse konstantja e integrimit éshté zero né rastin e shpejtésisé¢?
Zgjidhja paraqitet né tabel€ nga grupi q€ pérfundon mé shpejt dhe nxénésit e tjeré vlerésojné zgjidhjen dhe krahasojné
rezultatet e paraqitura né€ tekst. Gjaté prezantimit t€ zgjidhjes komentohen dhe hapat e ndjekur sipas pikave mé lart.
Meésuesi/ja fton nxénésit té diskutojné rreth informacionet qé kané mbledhur paraprakisht pér Keplerin duke u kujdesur qé
té pérmenden:

- kush ishte Kepleri?

- cila ishte fusha e tij e veprimtarisé?

- si lidhen periodat orbitale me largésiné e tyre nga Dielli?
Pasi jané diskutuar dhe komentuar informacionet e pérzgjedhura, paraqitet né tabelé situata e ushtrimit 3 né fagen 115.
Nxénésit vazhdojné punén né grupe dhe pasi kan€ realizuar integrimin kryejné njehsimet e kérkuara pér periodén e Tokés,
Marsit dhe Saturnit.
Meésuesi/ja né€ bashképunim me nxénésit, rikujton edhe njéheré lidhjen integralit dhe derivatit si dhe kuptimin e derivatit t&
dyté té funksionit.
ME pas punohet ushtrimi 5 né fagen 115 dhe nxénésit, duke u nisur nga derivati i dyté i funksionit njehsojné derivatin e
paré dhe mé pas veté funksionin.

- Cilat jané kushtet shtes€ q€ nevojiten pér njehsimin pérfundimtar té€ funksionit?
Punohet né tabelé zgjidhja e ushtrimit.

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit do t€ punojné té ndaré né grupe pér zgjidhjet e problemave 2, 4 dhe 7 n€ fagen 115.
Meésuesi/ja udhézon nxénésit qé né fillim té pércaktojné hapat dhe mé pas t€ zgjidhin situatén. Pasi grupet pérfundojné
zgjidhjet, i krahasojné ato me grupet fqinje dhe mé pas nga njé pérfaqésues i secilit grup i paraget ato né tabelé. Pér
ushtrimin 7 diskutohet rreth kérkesés b, dhe nxénésit i pérgjigjen pyetjeve:

- Sindikojné kushtet fillestare né rezultatet e zgjidhjeve t€ problemave?
Nxénésit e tjeré drejtojné pyetje dhe vlerésojné zgjidhjet e paraqgitura né tabelé.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésiné qé ata kané né njehsimin e integralit t&€ funksionit dhe zgjidhjen ¢ situatave problemore me integrim.
Vlerésimin e mbéshtet né punén q& nxénésit béné né fletoret e tyre, pjes€marrjen né grupe si dhe né argumentimin ¢

pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimet 1 dhe 6 fage 115. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 9 faqe 115.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Syprina nén njé vijé (Shkathtési dhe aftési) Situata e té nxénit:

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés | Fjalét kyce: integrim, integral i caktuar, sypring,
mésimore kufi i poshtém, kufi i sipérm, shtesé e funksionit.
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:

- njehson integralin e caktuar t€ njé funksioni;




- njehson syprinén e kufizuar nga njé vijé dhe boshti Ox;
- njehson syprinén e njé zone qé ndodhet poshté boshtit Ox.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makina llogaritése. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkenca, Fiziké.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja vizaton né tabelé grafikun: y 4
Nxénésve ju kérkohet t&¢ hulumtojné mbi njé ményré pér t€ njehsuar
syprinén e kufizuar nga grafiku i funksionit y = x?, boshti ox dhe drejtézat x
=1dhex=4.

Nxénésit ndahen né grupe me 4-5 veté dhe hulumtojné pér t€ gjetur
zgjidhjen duke pérdorur fillimisht ndarjen e zonés né drejtkéndésha apo
trapezé.

Maésuesi/ja asiston nxénésit gjaté punés dhe i ndihmon ata t& gjejné me I
pérafrim syprinén e kérkuar. ; 4
ME pas shtrohet pyetja: .

- A kandonjé ményré pér té gjetur me saktési syprinén né figuré?

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja 1 pérgjigjet pyetjes sé€ shtruar duke paraqitur kuptimin e integralit té caktuar. Paraqitet
né tabelé simbolika e shkrimit té integralit t& caktuar dhe nxénésit identifikojné kufirin e poshtém dhe té sipérm té
integrimit: f: f(x)dx
Meésuesi/ja thekson se rregullat e integrimit mbeten t& njéjtat.
Nx&nésit i rikthehen situatés s€ paraqitur né fillim t€ mésimit. Shénohet me S(4) syprinén e kufizuar nga boshti ox dhe
drejtéza x = 4 dhe S(1) syprina e kufizuar nga boshti Ox dhe drejtéza x = 1. Nxénésit arsyetojné dhe tregojné se syprina e
kérkuar éshté pikérisht S(4) — S(1).
Ata kryejné njehsimet e nevojshme dhe krahasohen rezultatet e gjetura me parashikimet e kryera mé par€.
Mésuesi/ja paraget mé pas né ményré t€ pérmbledhur rezultatin e gjetur se: f: fx)dx = S(b) — S(a).
Népérmjet teknikés sé leximit t€ drejtuar dhe mbajtjes s€ strukturuar t€ shénimeve, nxénésve u kérkohet té lexojné
informacion né fagen 116 dhe mé pas, né€ fletoren e klasés, do té pérkthejné simbolikén e Lajbnicit né gjuhén e njohur t&
njehsimit diferencial dhe integral.
Interpretohet pérfundimi i arritur duke rikujtuar formulén e Njuton-Lajbnicit pér njehsimin integral.
Meésuesi/ja paraget né tabelé situatén e shembullit 1 né€ fagen 117 dhe nxénésit kryejné né dyshe veprimet pér té€ njehsuar
integralin e kérkuar. Rezultati 1 gjetur krahasohet me até né tekst.
Né ményré té€ ngjashme, veprohet edhe pér rastet a, ¢, d dhe f t€ ushtrimit 1 né fagen 118. Pasi dyshet e nxénésve
pérfundojné zgjidhjet, kémbejné fletoret me dyshet q€ kané t&€ njéjtin rast pér té zgjidhur, dhe krahasojné rezultatet. Pas
késaj nxénés t€ ndryshém paraqitin zgjidhjet né tabelg.
Kalohet n€ shqyrtimin e shembullit 2 né fagen 117. Nxénésit kryejné integrimin dhe mésuesi/ja shtron pyetjen:

- Pérse rezultati g€ gjetét Eshté negativ?

- Cfar€ kemi béré gabim?

- Ku géndron gabimi né arsyetim?
Nxénésit, duke theksuar se syprina nuk mund t€ marré vleré negative, hulumtojné dhe né bashképunim me mésuesin,
sqarohet se pér té njehsuar syprinén qé ndodhet poshté boshtit Ox duhet t€ vendosim shenjén ( — ) pérpara integralit té
funksionit.
Punohet né tabelé ushtrimi 2 d dhe argumentohet edhe njéheré rruga e zgjidhjes dhe hapat e ndjekur pér njehsimin e
syprinés.
Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit, lexojné ményrén e njehsimit t€ integralit té caktuar me ané t€ makinés llogarité€se dhe
punojné né dyshe pér té njehsuar: f12(3x4 —x3+ 1Ddx.

Njéri nga nxénésit kryen integrimin né fletore, tjetri me makiné llogaritése dhe krahasohen rezultatet.




ME pas nxénésit do té punojné té ndaré né grupe me ushtrimin 1/b, g, h, k, q, r. Pasi pérfundojné zgjidhjet, grupi zgjedh
nj€ pérfagésues i cili do té paraqesé dhe argumentojé zgjidhjen né tabelé. Nxé&nésit e tjeré i drejtojné pyetje dhe vlerésojné
zgjidhjen.
Kalohet mé pas né ushtrimin 2/a, b, e dhe f. Pér secilin rast, pasi €shté pérfunduar zgjidhja, nxénésit kontrollojné me
making llogaritése saktésiné e rezultatit.
Meésuesi/ja fton nxénésit t&¢ hulumtojné pér rastin 2a.

- A mund t€ gjeni njé ményré pér t& paraqitur syprinén e zonés nése nuk do té kishit kufij t&€ pércaktuar?
Diskutohen ideté e nxénésve dhe mésuesi/ja i drejton drejt zgjidhjes.
Nxé&nésit e gjejné syprinén e kérkuar te 2/a me dy kérkesa.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésiné q¢ ata kané né njehsimin e integralit t& caktuar t€ funksionit dhe njehsimin e syprinés sé kufizuar nga f(x)
dhe boshti Ox. Vlerésimin e mbéshtet né punén g€ nxénésit béné né fletoret e tyre, pjesémarrjen né grupe si dhe né
argumentimin e pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimi 1/m, n, o, p dhe 2/c, g, h, i n€ fagen 118. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Syprina nén njé vijé (Arsyetim dhe zgjidhje Situata e té nxénit:
problemore)
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: integrim, integral i caktuar, sypriné,
temés mésimore kufi i poshtém, kufi i sipérm, shtesé e funksionit.

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- njehson integralin e caktuar t€ njé funksioni;
- njehson syprinén e kufizuar nga njé vijé dhe boshti Ox;
- njehson syprinén e zonés q€ ndodhet poshté boshtit Ox.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makina llogaritése. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkenca, Fiziké.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit té ploté€sojné hartén e koncepteve me njohurité e pérvetésuara mbi
integralin e caktuar:

Integrali i caktuar

W

Syprina e kufizuar
Formula e nga vija dhe boshti
Njuton-Lajbnicit Ox
L AN

L \

Kufijté e sipérm dhe té

3 Syprina gé ndodhet poshté
poshtém boshtit ox

Nxénésit identifikojné rregullat, formulat dhe pérkufizimet e njohura dhe mé pas diskutohen pérfundimet né tabelé.
Meésuesi/ja fton nxénésit té punojné né dyshe pér té njehsuar syprinén e kufizuar nga grafiku i funksionit:
- y=x’boshti ox dhe drejtézatx=1,x=3




-y =+/2x, boshti ox dhe drejtézatx=0,x=35

- y=x%>-4, boshti Ox dhe drejtézat x=—2,x =2
Meésuesi/ja udhézon qé ata né fillim duhet t& ndértojné grafikun dhe mé pas té gjejné zonén sé cilés duhet t’i njehsojné
syprinén. Dyshet e aférta kontrollojné zgjidhjet me njéra-tjetrén dhe rezultatet paraqiten né tabelg.

Ndértimi i njohurive: Mé&suesi/ja paraqet né tabel€ hapat pér njehsimin e syprinés nén vijé dhe nxénésit diskutojné rreth
tyre.
Paragqitet né tabel€ situata e ushtrimit 1 n€ faqen 119.
Mésuesi/ja fillimisht fton nxénésit t€ skicojné grafikun duke hamendésuar
njé€ vleré té caktuar té a-sé.
ME pas drejton pyetjet:

- Sido ta njehsonit syprinén né fjalé nése

a=_ 59 RN AN (A AR NI (D!
- Cila éshté rruga qé duhet t€ ndigni pér t€ njehsuar a?
- A varet procesi i integrimit nga shenja e a?
- Sido té veproni pér pjesén e grafikut qé ndodhet poshté boshtit
Ox?
Nxé&nésit vijojné punén pér zgjidhjen e problemés dhe mésuesi/ja i udhézon ata té njehsojné syprinén e kufizuar nga x =
0 dhe x = 3 dhe mé pas t€ arsyetojné mbi até pjesé té syprinés qé ndodhet nén boshtin Ox.
- A garantohet né kété rast saktésia e zgjidhjes?
- Pse nuk mund t€ arsyetoni menjéheré pér kufijté “nga a deri né 3”?
Pasi pérfundohet zgjidhja, nxénésit ¢ paragesin até né tabelé duke argumentuar veprimet e kryera.
ME pas vazhdohet puna me ushtrimin 8 né fagen 119.
Nxénésit fillimisht skicojné grafikun e y = sinx. Mésuesi/ja e ndan klasén né dy
A grupe t€ médha.
Grupit té paré i kérkohet t&€ gjejé duke integruar syprinén e kufizuar nga ky grafik,
boshti Ox dhe drejtézat x = 0; x = 360°.
/N an _7 Grupit té dyté i kérkohet té argumentojé nisur nga grafiku pér vlerén e syprinés sé
2n,  keérkuar.
% \/ Meésuesi/ja asiston dhe udhézon té dy grupet dhe mé pas dy pérfaqésues paragesin
= = e zgjidhjen né tabelé.
- Pérse syprina éshté e barabarté me zero pér grupin e paré?
- A &shté i drejté ky pérfundim?
- Si duhet vepruar pér té korrigjuar gabimin?
Nxénésit paraqesin ideté e tyre dhe mésuesi/ja udhézon nxénésit té njehsojné integralin nga zero deri né 180° dhe mé pas
ta shumézojné até me 2. Diskutohet rezultati pérfundimtar.

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit do t€ vazhdojné t€ punojné t€ ndar€ n€ grupe me 4-5 veta, situatat problemore 2, 4, 6
dhe 7 né fagen 119.

Grupet q¢ kané t€ njéjtin ushtrim do té vlerésojné zgjidhjen e njéri-tjetrit dhe mé pas do té zgjedhin njé pérfaqésues i cili
do té paraqesé zgjidhjen né tabelé dhe do ta argumentoj€ e interpretojé até pér pjesén tjetér té klasés.

Mbahen shénim zgjidhjet dhe nxénésit i drejtojné pyetje njéri-tjetrit mbi paqartésité ¢ mundshme.

Meésuesi/ja asiston dhe udhézon grupet gjaté punés.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke
pasur parasysh aftésiné q€ ata kané né njehsimin e integralit t€ caktuar t& funksionit dhe njehsimin e syprinés s€ kufizuar
nga f(x) dhe boshti Ox. Vlerésimin e mbéshtet n€ punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre, pjesémarrjen né grupe si dhe
né argumentimin e pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimet 3, 5, 9 né fagen 119. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 10 né fagen 119




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Pérmbledhje dhe pérséritje Situata e té nxénit:
Eksplorim. Pértej provimeve o Vetévlerésim i nxénésit
Vlerésim pér kreun 4 e Ngjitja me ashensor
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: derivat, integral, shpejtési
mésimore e ndryshimit t€ funksionit, koeficient
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: kéndor i tangjentes, integral i
- njehson derivatin e njé funksioni; pacaktuar, integral i caktuar, sypring,
- njehson shpejtésiné dhe nxitimin me ndihmén e derivatit; tangjente, pingule, koeficient kéndor i
- pércakton ekstremumet e njé funksioni, tangjentes

- njehson integralin e pacaktuar dhe integralin e caktuar té funksionit
me ndihmén e formulés sé Njuton -Laibnicit;

- njehson syprinén e kufizuar nga vija té ndryshme, me ndihmén e
integralit té caktuar;

- shkruan ekuacionin e tangjentes me grafikun e funksionit.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makina llogaritése, vizore Lidhja me fushat e tjera ose me
temat ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: N¢ kété oré mésimi, puna do té ndahet né dy faza. N¢ fazén e paré, do t& pérsériten né ményré
té pérmbledhur kuptimet kryesore té kreut 4 (derivatet dhe integralet).

NEé funksion té késaj, mésuesi/ja shénon né tabelé:

Derivati funksionit Integrali funksionit

Dhe fton nxénésit t€ ndértojné hartén e konceptit pér secilin prej kétyre koncepteve, ku t€ theksojné dhe lidhjen midis
tyre. Ai/ajo nxit nxénésit t€ kujtojné:

C’éshté derivati? Si gjendet ai?

Cfaré tregon derivati?

Pérse shérben?

Cili éshté kuptimi gjeometrik i tij? Po ai mekanik?

C’éshté integrali? Si gjendet ai?

Cfaré tregon integrali?

Nga dallon integrali i pacaktuar nga ai i caktuar
Ku pérdoret integrali i caktuar?

L=
° =N

Ndértimi i njohurive: Nxénésit plotésojné hartén fillimisht né fletore dhe mé pas ideté hidhen tek harta e pérbashkét né
tabelé. Diskutohet rreth plotésimit té saj duke béré t&€ mundur késhtu dhe pérséritjen e kreut 4. N& pérfundim té
diskutimit, mésuesi/ja n€ bashképunim me nxénésit, formulon edhe njéheré kuptimet themelore té kreut. Njé pamje e
hartés sé plotésuar mund t& jeté si mé poshté.

ME pas, mésuesi/ja udhézon nxénésit t& punojné me ushtrimet: 2/a, d, g, 3/a, c, 5/b, 6/d, 7/d, 8/b, c, dhe 10/a faqe 122-
123. Pér kété, ai/ajo ju 1€ 20 minuta kohé. Mésuesi/ja vézhgon punén e nxénésve pa ndérhyré n€ veprimet e tyre. Pasi
pérfundojné diskutohen zgjidhjet né tabelé pér disa nga ushtrimet, ku secili prej nxénésve bén edhe vetévlerésimin e
vetes pér ményrén se si i ka zgjidhur ato.

Mg pas, mésuesi/ja paraqet né tabelé situatén e ushtrimit 4/d. Pér kété nxénésit punojné né dyshe. Njéra nga dyshet e
paraqget zgjidhjen né tabelé.

ME tej do té vazhdohet me rubrikén Eksplorim/pértej provimeve, né fagen 124. Kjo rubriké, ka né gendér, pérvetésimin
e njohurive népérmjet hulumtimit. Fillimisht nxénésit njihen me materialin historik té prezantuar né€ fagen 124. Mé pas,
mésuesi/ja kérkon qé nxénésit né dyshe t&€ hulumtojné rreth zbatimit t€ teoremés themelore té njehsimit integral, né
njehsimin e syprinave. Pér kété nxénésit zgjidhin ushtrimet 11 dhe 29 né faget 126-127.

Duke studiuar grafikét e dhéné, mésuesi/ja orienton nxénésit té ndajné zonén e kufizuar nga grafikét dhe boshtet
koordinativé, fillimisht né 4 zona (né intervale t€ barabarta), dhe té njehsojné€ syprinén. Pér secilén nga zonat, nxénésit




njehsojné syprinat duke formuar trapezé t& ndryshém. Pasi kané njehsuar syprinat né kété ményré, nxénésit njehsojné
syprinén edhe me ndihmén e teoremés themelore, duke krahasuar késhtu pérfundimet.

Integrali i

funksionit
Derivati 1 b
funksionit \ T Integrali X/
Y4 Kf)eﬁc1ent1 pacaktuar
Shpejtési e kéndor Integrali i
ndryshimit caktuar
\[/ Ekuacioni i Formula / \l/
tangjentes themelor
nxitimi < Njehsimi i
Ekuacioni i syprinave
Monotonia e pingules
funksionit

Pérforcimi i té nxénit: Nx&nésit do t€ vazhdojné punén né dyshe pér zgjidhjen e ushtrimeve 6, 17, 25, 30 né faget 125,
126, 127. Mésuesi/ja udhézon gé t&€ argumentojné ¢do veprim g€ ata kryejné.

Pasi pérfundojné, dyshet fginje, kémbejné zgjidhjet me njéra-tjetrén dhe i kontrollojné ato, duke béré késhtu edhe njé
vler€sim pér njéri-tjetrin. Zgjidhjet e kétyre ushtrimeve diskutohen edhe né tabelé.

Né varési t€ kohés mund té€ punohen edhe ushtrimet 39-45 né fagen 128 (Ké&to ushtrime iu jepen nxénésve q€ mbarojné
mé shpejt zgjidhjen e ushtrimeve té para dhe né€ varési t€ kohés ato zgjidhen prej tyre né tabelg.).

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke
pasur parasysh aftésiné qé ata kané né njehsimin e derivatit, shpejtésisé sé ndryshimit, integralit t& caktuar t€ funksionit
dhe njehsimin e syprinés sé kufizuar nga f(x) dhe boshti Ox. Vlerésimin e mbéshtet né punén qé nxénésit béné né fletoret
e tyre, pjesémarrjen né grupe si dhe né argumentimin e pérgjigjeve.

Gjithashtu né vlerésim merret parasysh edhe vetévlerésimi qé nxénési bén pér veten, edhe vlerésimet pér

njéri-tjetrin.

Detyra: Ushtrimet 18, 24, 32, 45 né fagen 126, 127, 128. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré krijuese pér portofol: Zbuloni kontributet qé kané dhéné Njutoni dhe Lajbnici pér teoremén e njehsimit
diferencial dhe integral dhe mé pas shkruani njé ese. Pérshkruani ¢do ngjashméri dhe ndryshim midis punimeve té
secilit matematikan, si dhe tregoni qé rezultatet e tyre plot€suan ose mbéshtetén até cka ishte zbuluar mé

paré né fushén e njehsimit diferencial dhe integral.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Ushtrime pér pérséritje Kreu 1-4 Situata e té nxénit:

e  Ushtrime dhe problema faqe 129-
134
e Njehsimi i pérmasave té kutisé

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: rreth, rreze, koeficient
mésimore kéndor, largesé, rrénjé, fuqi, polinom,

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: faktorizim, pjesétim, grafik, zbérthim




- pérdor vértetimin e drejtpérdrejté, vértetimin me shqyrtim té polinomial, derivat; shpejtési e

rasteve t€ mundshme dhe kundérshembullin; ndryshimit t€ funksionit, integral i
- kryen veprimet me fuqité, rrénjét, polinomet; caktuar, integral i pacaktuar, sypring,
- zgjidh n€ ményra t€ ndryshme ekuacione pérfshiré dhe ekuacionet | tangjente, pingule, koeficient kéndor i
trigonometrike, sisteme ekuacionesh dhe inekuacione; tangjentes, funksion

- shkruan ekuacionet e drejtézave dhe rrathéve né€ sistemin
koordinativ dhe ekuacionin e tangjentes me grafikun e funksionit;

- kryen zbérthime polinomiale me ndihmén e Gy,

- pérdor teoremat e sinusit dhe té kosinusit, si edhe formulén e
syprinés sé trekéndéshit;

- njehson derivatin dhe integralin e njé funksioni;

- njehson syprinat e kufizuara nga grafiku i njé funksioni dhe boshti

Ox.
Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, letér Az, vizore, raportor, makiné Lidhja me fushat e tjera ose me temat
llogaritése ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja ndan klasén né teté grupe dhe secilit grup i jep detyré t&€ ndértojé njé kllaster pér
njohurité e njé kapitulli. Dy grupe t€ ndryshme do té kené té nj&jtén detyré.

Grupi 1: Grupi 2: Grupi 3: Grupi 4:
pér kap. pér kap. pér kap. pér kap.
1 2 3 4

Pér kété iu lihet né dispozicion 7 minuta kohé. Secili grup prezanton kllasterin e vet. Grupet e tjera mund té plotésojné
nése ata kané lené pa pérmendur ndonjé njohuri.
Meésuesi/ja kérkon nga nxénésit té b&jné vlerésimin e punés s¢ grupeve.

- Cili grup ishte mé i qarté dhe kishte punuar mé miré?

- Cfar€ do kishit bér€ ju ndryshe pér kété kapitull?

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ hapin librat n€ fagen 129 dhe zhvillojn€ me gojé ushtrimin 1 duke
argumentuar pérgjigjen q€ japin. Mé pas, ai/ajo drejton pyetjet:

- Cila éshté ményra qé€ do t&€ pérdornit pér t€ zgjidhur sistemin né ushtrimin 2? Pse?

- Pse ekuacioni i ushtrimit 3 nuk ka zgjidhje pér k = 10?

- Sazgjidhje ka ai pér k = 6?
Mg pas, mésuesi/ja secilit i jep detyrén grup. Udhézon nxénésit q¢ né fillim té pércaktojné njohurité qé do t&é pérdorin pér
zgjidhjen e ushtrimeve pérkatése dhe mé pas té argumentojné veprimet qé do té kryejné pér zgjidhjen.

Detyrat pércaktohen si mé poshté:

Grupi 1: Ushtrimet Grupi 2: Ushtrimet: Grupi 3: Ushtrimet Grupi 4: Ushtrimet

3 dhe 9 fg. 129-130 6 dhe 14 fg. 129-130 4 dhe 10 fg. 129-130 7 dhe 11 fq. 129-130
Grupi 5: Ushtrimet Grupi 6: Ushtrimet Grupi 7: Ushtrimet Grupi 8: Ushtrimet
5 dhe 13 fg. 129-130 15 dhe 21 fg. 130-131 17 dhe 24 fq. 130-131 8 dhe 20 fq. 130-131

Nx&nésit punojné pér zgjidhjen e problemave ku dhe brenda grupit mund t€ ndahen né dy néngrupe dhe secili zgjidh
njérén nga dy situatat ¢ dhéna. Zgjidhjet e grupeve do korrigjohen nga njé grup tjetér duke i kémbyer ato zinxhir. P.sh.
grupi 1 ia jep detyrén e vet grupit 2 pér ta korrigjuar dhe korrigjon detyrén e grupit 6; grupi 2 ia jep detyrén e vet grupit




3 dhe korrigjon detyrén e grupit 1 e késhtu me radhé. Duhet té kihet né vémendje nése ndonjé grup ka gabuar zgjidhjet,
té korrigjohet nga grupi korrigjues dhe t’i shpjegohet gabimi grupit fillestar. Pas vlerésimeve t& béra, secili grup e
prezanton detyrén e vet né tabelé ku komenton dhe argumenton veprimet e kryera.

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit vazhdojné t€ punojné né grupe ku tashmé secili grup ka njé nga ushtrimet 35, 39, 44,
46, 48, 50, 52, 55 né€ faqet 132, 133, 134. Pasi pérfundojné pérséri, grupet kémbejné fletoret zinxhir me njéri-tjetrin (si
mé lart) dhe korrigjojné zgjidhjet. M€ pas, secili grup prezanton zgjidhjet né tabel€. Grupet e tjera i drejtojné pyetje ose
plotésojné né argumentimet e veprimeve.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson ata duke pasur
parasysh aftésiné qé ata kané pér té pércaktuar sakté hapat e zgjidhjes té situatave problemore si dhe né zgjidhjen dhe
argumentimin ¢ tyre. Gjithashtu vleréson nxénésit duke pasur parasysh aftésiné g€ ata kané né vértetimet ¢ ndryshme, né
veprimet me fuqité dhe rrénjét, né zbatimet e teoremave té trigonometris€, né njehsimin e derivatit, shpejtésisé sé
ndryshimit, integralit t€ caktuar t€ funksionit dhe njehsimin e syprinés s€ kufizuar nga f(x) dhe boshti Ox. Vlerésimin e
mbéshtet dhe né aktivizimin né grup apo dhe pér vler€simin e sakté t€ punés s€ nxénésve té tjeré.

Detyra: Ushtrimet 33, 34, 45 né€ faget 132-133. Mésuesi/ja jep udhézimet e duhura pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Njehsoni syprinén e kufizuar nga grafikét e funksioneve:

l.y= \/; boshti Ox dhe drejtézat x = 0 dhe x = 4
2. xy = 8 boshti Ox dhe drejtézat x = 1 dhe x =4

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Test pérmbledhés (kreu 1, 2, 3, 4) Situata e té nxénit:
Diskutim dhe vetévlerésim pér testin pérmbledhés
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Njohurité kryesore matematikore qé do
mésimore kontrollohen gjaté zhvillimit té testit:
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: - veprimet me numrat irracionalé;
- pérdor vértetimin e drejtpérdrejté, vértetimin me shqyrtim té rasteve - vértetime sipas metodave t&
t€ mundshme dhe kundérshembullin; meésuara;
- kryen veprimet me fuqité, rrénjét, polinomet; - zbérthimi i Cy;
- zgjidh né ményra t€ ndryshme ekuacione pérfshiré dhe ekuacionet - zbérthimi i polinomeve;
trigonometrike, sisteme ekuacionesh dhe inekuacione; - njehsimi i vlerave té funksioneve
- pérdor ekuacionet e drejtézave dhe rrathéve né sistemin koordinativ; trigonometrike;
- kryen zbérthime polinomiale me ndihmén e C,; - identitetet dhe ekuacionet
- skicon grafiké té ndryshém; trigonometrike;
- pérdor teoremat e sinusit dhe t¢€ kosinusit, si edhe formulén e syprinés - teoremat e sin, cos;
sé trekéndéshit. - derivatet dhe monotonia;
- integralet;
- problemat me optimizim
Burimet: teksti i nxénésit, testi 1 pérgatitur nga mésuesi Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Ora e paré: 45 minutat e para zhvillohet testi.

Ora e dyté:

Parashikimi i njohurive: Pasi nxénésit kan€ pérfunduar testin, mésuesi/ja kérkon qé té shprehin mendimet e tyre rreth
ushtrimeve té testit dhe véshtir€sive q€ hasén. Zhvillohet njé diskutim ku nxénésit shprehen lirshém rreth testit. Mésuesi/ja
dégjon mendimet e tyre dhe bén edhe sqarimet pérkatése.




Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t& diskutojné tani zgjidhjen njé pér njé té t& gjitha kérkesave té testit. Pér
ushtrimet qé nxénésit s’kané hasur véshtirési apo s’kané gjé té€ paqarté, mund té diskutohet vetém pérgjigjja pa e zgjidhur
até né tabelé.

Ushtrimet e tjera zgjidhen né tabel€ nga nxénés t€ ndryshém, duke pasur parasysh qé t€ paraqiten té gjitha ményrat q¢ ata
kané pérdorur pér zgjidhjen. Pasi dégjon sqarimet dhe argumentimet e tyre rreth zgjidhjeve, mésuesi/ja ndérhyn né rast
gabimi apo bén edhe vlerésim kur ata kan€ arsyetuar né ményré té drejté.

Pér ndonjé kérkesé t€ vecanté ku mund t€ mos jeté zgjidhur drejt nga asnjé nxénés, mésuesi/ja me anén e pyetjeve qé ajo
drejton, i nxit nxénésit drejt zgjidhjes, duke theksuar edhe njohurité qé do té pérdorin dhe pse pikérisht duhet té pérdorin
ato.

Pérforcimi i té nxénit: Pasi jan¢ diskutuar té gjitha ushtrimet e testit, mésuesi/ja fton nxénésit t& vlerésojné veten pér sa i
pérket testit dhe t€ nxjerrin pikat e tyre t€ dobéta pér kéta kapituj. Dégjon vetévlerésimet e disa prej nxénésve.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime pér disa prej nxénésve duke pasur parasysh aftésiné qé ata kané pér t&
pércaktuar sakté hapat e zgjidhjes t€ situatave problemore, si dhe né zgjidhjen dhe argumentimin e tyre. Gjithashtu, interes
paraget edhe vetévlerésimi qé nxénésit i b&jné vetes.

Detyra: Mund té jepen ushtrime rreth njohurive ku ata paraqitén véshtirési.




Test pérmbledhés 1:

Lénda: Matematiké bérthamé Kreu (1, 2, 3, 4)
Algjebra, Polinomet dhe teorema binomiale, Trigonometria, Derivimi dhe integrimi

1. Syprina e njé katrori me brinjé 2++/3 , &shté e barabarté me syprinén e njé trekéndéshi kénddrejté me

njérin katet 4 cm. Njehsoni gjatésiné e katetit tjetér. (3 piké)
2. Vértetoni L;b > ab . (2 piké)

3. Paraqitni mé thjeshté:

a C,= (1 piké)
3)! oy e
}’Ezl}’l++ 1))! (2 plke)

4. Jepet polinomi: P(X) =x’ —3x* +2x -1

a. Tregoni nése x = 1 &shté rrénj€ e polinomit. (1 piké)

b. Shprehni polinomin P(x) né trajtén P(x) = (x—1)(x* +ax+b)+c (2 piké)
5.

a. Pérkéndin o, jepet sina = % . Njehsoni vlerat e cosa, tgo nése 90° <« <180° (2 piké)

b. Thjeshtoni shprehjen: (tga +cotgar)’ —(tga —cot ga)’ (2 piké)
6. Zgjidhni ekuacionin trigonometrik sin’ x—2sinx+1=0 né [0,27] (3 piké)

7. N& trekéndéshin ABC, jepen brinjét AB = 12 m, AC = 17 m dhe kéndi BAC =30’

a. Njehsoni perimetrin e trekéndéshit ABC. (2 piké)
b. Njehsoni syprinén e trekéndéshit ABC. (2 piké)
8. Njehsoni derivatin e funksionit:
a. y=3x né pikén x = — 1. (2 piké)
+3
b, y=2 né pikén x = 1. 3 piké)
X
4
c. L (x +6)dx Q@ piké)
9
x+1
d. dx (3 piké)
! 2Jx

9. Njé parashutist, hidhet nga njé avion n€ ngjitje. Lartésia e tij nga Toka jepet me formulén
h= 4000+ 3¢ —4,9¢".
a. Ng cilin cast shpejtésia €sht€ 46 m/s? (2 piké)
b. Sado té jeté nxitimi n€ kété cast? (2 piké)

10. Njé sipérfaqge toke ka formén e njé sektori qarkor me rreze r. N€se perimetri i sipérfaqes sé tokés do t&€
jeté 200 m, sa duhet t& merret rrezja q€ t€ pérftohet syprina mé e madhe e mundshme? (4 piké)



Nota 4 5 6 7 8 9 10
Pikét 0-9 1015 16 —20 21 -25 26 —30 31-35 3640

Celési i zgjidhjes:

Ushtrimi 1: shkrimi i barazimit pér syprinén e katrorit 1 piké;
njehsimi i syprinés né katrorit 1 piké;
gjetja e katetit tjetér 1 piké;

Ushtrimi 2: zbatimi i mosbarazimit (a-5)'>0 1 piké;
vértetimi i1 kérkuar 1 piké;

Ushtrimi 3/b: zbérthimi i faktorialit 1 piké;

Thjeshtimi dhe njehsimi i sakté 1 piké;

Ushtrimi 4/b: pjesétimi i polinomit 1 piké;
shkrimi si prodhim faktorésh 1 piké;

Ushtrimi 5/a: njehsimi i cos x 1 piké;
njehsimi i tg x 1 piké;

Ushtrimi 5/b: zbérthimi i formulés 1 piké;
njehsimi i vlerés s€ shprehjes 1 piké;

Ushtrimi 6: njehsimi i vlerave pér sin x 1 piké;
njehsimi i x; 1 piké;
njehsimi i x» 1 piké.

Ushtrimi 7/a: njehsimi i brinjés BC 1 piké;
njehsimi i P 1 piké;

Ushtrimi 7/b: shkrimi i formulés pér S 1 piké;
njehsimi i S 1 piké;

Ushtrimi 8/a: njehson derivatin 1 piké
njehson derivatin n€ pikén e kérkuar 1 piké

Ushtrimi 8/b: zbaton formulén pér derivatin e raportit 1 piké
njehson derivatin 1 piké
njehson derivatin né€ pikén e kérkuar 1 piké

Ushtrimi 8/c: njehson integralin e pacaktuar 1 piké
zbaton formulén e Njuton-Lajbnicit 1 piké

Ushtrimi 8/d: zbaton vetité e integralit dhe ndan até né€ dy integrale mé t€ thjeshta 1 piké
njehson integralin e pacaktuar 1 piké
zbaton formulén e Njuton-Lajbnicit 1 piké

Ushtrimi 9/a: pércakton shpejtésiné si derivat i 1évizjes 1 piké
formon ekuacionin f’(x) = 46 m/s dhe njehson ¢ 1 piké

Ushtrimi 9/b: pércakton nxitimin si derivat i dyté i 1€vizjes ose si derivat i shpejtésisé 1 piké
njehson nxitimin pér ¢ e gjetur 1 piké

Ushtrimi 10 pércakton lidhjen 27 + /= 200 m, dhe z€vendéson /, né formulén e syprinés

sé sektorit qarkor 1 piké
shpreh S n€ varési té r, dhe pércakton vlerat e lejuara té » dhe / 1 piké
studion monotoning 1 piké
pércakton me argumentim vlerén e kérkuar té » 1 piké




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII—

Tema mésimore: Diskutimi i portofolit t& nxénésit né Situata e té nxénit: Detyra krijuese

fund té tremujorit té paré

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés mésimore
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:

- diskuton punimet né portofolin e tij;

- jep mendime pér portofolin e nxénésve té tjeré;

- jep gjykimin pér portofolin e tij.

Detyrat né portofol:
- Detyré krijuese pér portofol: Lidhja ndérmjet Teoremés Ferma dhe teoremés s¢ Pitagorés
- Detyré krijuese pér portofol: (3,01)" mund t&€ shkruhet né formén ..."(1 +...)".
Hulumtoni dhe argumentoni rreth trekéndéshit té Paskalit.
- Detyré krijuese pér portofol: Zbulimin e formulés sin(x + )
- Detyré krijuese pér portofol : Zbuloni kontributet qé kané dhéné Njutoni dhe Lajbnici pér teoremén
e njehsimit diferencial dhe integral dhe mé pas shkruani njé ese.
Pérshkruani ¢do ngjashméri dhe ndryshim midis punimeve té secilit
matematikan, si dhe tregoni qé€ rezultatet e tyre plotésuan ose
mbéshtetén até ¢ka ishte zbuluar mé paré né fushén e njehsimit
diferencial dhe integral.
- Detyra hulumtuese nga kapitulli 1: Ushtrimet: 11 n€ fagen 7, 14 né fagen 10, 15 n€ fagen 15, 8 né
fagen 21, 14 né fagen 25, 7 n€ fagen 31, 11 né fagen 37
- Detyra hulumtuese nga kapitulli 2: Ushtrimet: 13 né fagen 47, 19 né fagen 53, 15 né fagen 57, 8 né
fagen 63
- Detyra hulumtuese nga kapitulli 3: Ushtrimet: 13 n€ fagen 75, 12 né fagen 79
- Detyra hulumtuese nga kapitulli 4: Ushtrimet: 6 faqe 89, 7 fage 93, 10 faqe 99, 13 faqge 105, 9 faqe
111, 9 fage 115, 10 fage 119
Ushtrimi: Njehsoni syprinén e kufizuar nga grafikét e
funksioneve:

1. y =+/x boshti Ox dhe drejtézat x = 0 dhe x = 4

2. xy = 8 boshti Ox dhe drejtézat x = 1 dhe x =4
- Projekti 1. Faza e paré

Burimet: Teksti i nxénésit, interneti, libra shkencoré, Lidhja me fushat e tjera ose me temat ndérkurrikulare:

enciklopedi

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit: Nxénésit kané pérgatitur dhe kan€ me vete portofolat e tyre. Nxénési ka té detyruar t&
paraqesé€ né portofol projektin dhe 3 nga detyrat hulumtuese mé lart ku t€ paktén njéra prej tyre do té jeté nga tri detyrat
krijuese. Prezantojné detyrat q€ kané zhvilluar dhe japin gjykimin e vet pér saktésin€ dhe qartésiné e tyre.

Meésuesi/ja diskuton portofolin e secilit nxénés duke pasur parasysh shénimet qé ka vendosur né projektin kurrikular ose né
detyrat hulumtuese gjaté kohés sé zhvillimit té tyre.

Mésuesi/ja komunikon vlerésimin e portofolit duke argumentuar anét e forta dhe t€ dobéta pér secilin nxénés, duke pasur
parasysh edhe gjykimin e veté nxénésit. Udhézon sipas rastit kur éshté e nevojshme pérmirésimin e ndonjé detyre apo
pasurimin ¢ portofolit me puné t& tjera hulumtuese.

Vlerésohet si bonus ndonjé hulumtim i veganté i nxénésit n€ lidhje me temat e zhvilluara.




Vlerésimi: Mésuesi/ja vleréson nxénésit bazuar né shénimet qé ai ka vendosur né projektin kurrikular dhe detyrat
pérkatése. Vlerésimi i portofolit sugjerohet t& bazohet mbi pércaktimin e peshave. Né rast se njé detyré éshté mé krijuese
dhe origjinale se té tjerat, asaj mund t’i vendoset njé peshé mé e madhe. Kété e vendos mésuesi/ja rast pas rasti.

Njé ményré vlerésimi pér detyrat e sugjeruara:

Projekti 40%
Detyra krijuese 25%
Detyra hulumtuese 10% — 15% (sipas véshtirésisé)

Nxénési duhet t&€ llogarisé detyrat qé do té zhvillojé sipas peshave t& paraqitura nga mésuesi/ja.

Shénim: Kjo temé zhvillohet né dy oré mésimore, me qéllim qé€ t€ kontrollohen dhe diskutohen t& gjithé
portofolat. Kujdes, vlerésimi i portofolit t€ ¢do nxénési duhet t€ motivohet nga mésuesi/ja.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XIT —
Tema mésimore: Vetité e logaritmeve (Shkathtési dhe aftési & | Situata e té nxénit:
Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e  Pér ¢faré na shérben matematika

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: fuqi, logaritém, bazé ¢ logaritmit,
temés mésimore ekuacione logaritmike, fuqi, eksponencial.
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:

- pérkufizon logaritmin si funksion i anasjellté i fuqisé;

- formulon vetité e logaritmeve;

- shndérron shprehje duke zbatuar vetité e fuqive dhe

logaritmeve;
- zgjidh ekuacione eksponenciale dhe logaritmike.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive:

Fillimisht nxénésit njihen me pjesén hyrése t€ kreut 5 (n€ fagen 135). Né funksion t&€ késaj, mésuesi/ja prezanton pérpara
nxénésve situata problemore nga jeta reale qé kané né€ gqendér pérllogaritjen me ndihmén e funksioneve eksponencialé dhe
logaritmiké si p.sh.:

Masa e njé lénde radioaktive né gastin t té kohés jepet nga formula m = moe™, ku k dhe myjané konstante. Gjeni vlerén e k
nése m = 0,9 modhe t = 10. Pasi kané kryer zévendésimet e nevojshme njehsojné vlerén e kérkuar té k.

ME pas, mésuesi/ja shénon né tabelé kérkesat:
12

a) Njehsoni :2°;27; 22 ; 23
1
33

¢) Gieni disa vlera t& x qé plotésojné kushtin: 1) 2° < 2°

X 3
23] <3
2 2
Nxénésit punojné né dyshe pér zgjidhjen e ushtrimeve. N& pérfundim té zgjidhjeve, dyshet e aférta krahasojné
pérfundimet.

Ndértimi i njohurive: Duke u mbéshtetur né rezultatet e arritura, mésuesi/ja thekson emértimet: fuqi, eksponent, bazé,
dhe njeh nxénésit me pérkufizimin e logaritmit, duke e véné theksin se logaritmi éshté veprimi q€ kryhet pér té€ gjetur

b) Ktheni si fuqi me bazé 3 numrat: 3; 1; \/§ ;é;3\/§ ;




eksponentin e fuqis€. Pikérisht kété pérkufizim té logaritmit, mésuesi/ja e shénon né tabelé, né ményré t& dukshme:
log, x=n<a" =x psh:log,8=3 < 2% = 8 (kujdes vlerat e x dhe a). Thekson se a quhet baza e logaritmit, dhe x

&shté shprehja nén logaritém.
Me¢ésuesi/ja fton nxénésit q€ s€ bashku t&€ vértetojné vetiné e shumés s¢ logaritmeve, duke u nisur nga vetité e fuqive:
log (xy) =log x + log y.
Pér kété ndihmon me udhézimet:
- nisuni nga barazimi p = log, x dhe ¢ =log, y
- Si e shkruajmé x? Po y?
- Gjenixy ...
- Merrni log.xy = ...
Mg pas, mésuesi/ja kérkon qé nxénésit t& vértetojné veté vetiné€ e ndryshesés s¢€ logaritmeve.
N¢€ vijim, ajo, formulon edhe vetité e tjera t& logaritmeve. Nj& réndési t€ veganté u kushton, rasteve kurn=1; n=0; n=-1

si dhe shénimit log a = log,, a .

Pér té kuptuar mé miré vetité, nxénésit studiojné shembujt 1 dhe 2 né€ fagen 137 dhe mé pas, n€ dyshe, diskutojné
ushtrimet 1, 6 né fagen 137 (¢do dyshe diskuton 1 situaté p.sh.: 1/a, 2/b etj.). Né tabelé diskutohet njé situaté pér ¢do
ushtrim.

Mésuesi/ja fton nxénésit t€ diskutojné hapat qé duhet t€ pérdorin pér té zgjidhur problemat me logaritme dhe mé pas
diskutojné zgjidhjen e situatés s¢ shembullin 3 n€ fagen 138. Pér t€ kuptuar mé miré ushtrimin, fillimisht nxénésit mund té

zgjidhin ekuacionin: 2° =32 <> 2" = 2° & x =5. Nxénésit argumentojné shndérrimet e kryera. Duke lexuar
shembullin 3, natyrshém mund té€ vijé konstatimi nga nxénésit:

Po nuk jemi né té njé&jtat kushte, 36 nuk éshté fuqi e ploté e 27

Meésuesi/ja nxit nxénésit té kujtojné kalimin nga barazimi i fugive né até logaritmik (pérkufizimi i logaritmit).

Pérve¢ ményrés algjebrike, mésuesi/ja u kujton nxénésve, se me makinat llogaritése, shpeshheré mund t€é kryejmé veprime
té tilla. Pérpara nxénésve demonstron zgjidhjen e ekuacionit: 3! = 10.

Pérforcimi i té nxénit:

NEé kété faz€ té dyté t& or€s s€ mésimit, nxénésit punojné pérséri né dyshe ushtrimet e fages 139.

Pér ushtrimet 1 dhe 2, pasi punojné né dyshe, kémbejné fletoret me dyshet e aférta dhe kontrollojné késhtu, punén e tyre
dhe té shokéve. Disa prej rasteve diskutohen né tabelé.

Pér ushtrimin 4, mésuesi/ja udhézon nxénésit té béjné zévendésimin a = (a” )2 =t dhe késhtu t& kthejné ekuacionin e
dhéné né ekuacion t& gradés s¢ dyté p.sh.:

27 -3-2"42=0=>(2") -3:2"+2=0=¢-3t+2=0.

Mésuesi/ja kujdeset qé nxénésit t€ pércaktojné drejt vlerat e mundshme qé mund t€ marré t, duke ditur se 2* merr vetém
vlera pozitive.

Me¢suesi/ja fton nxénésit té kalojné€ n€ diskutimin e ushtrimit 7. Fillimisht udhézon nxénésit t€ punojné 7a/i, duke kaluar
nga njé inekuacion eksponencial, né inekuacionin logaritmik. M€ pas, nxénésit diskutojné 7a/ii. Fillimisht mésuesi/ja
kérkon qé nxénésit t& punojné né dyshe dhe mé pas diskutohen pérfundimet e arritura. Pritshmérité jané qé nxénésit t&€ mos
kené vlerésuar bazén e fuqisé ( 0,2 < 1). Pasi bén ndérhyrjen dhe korrigjimin e nevojshém, nxénésit diskutojné né dyshe
rastet b dhe ¢ t& ushtrimit 7.

Vlerésimi: N¢é fund t& orés sé mésimit, mésuesi/ja vleréson disa nxénés, dhe mban shénime né fletore pér disa té tjeré. Né
vler€sim merr parasysh aftésin€ qé nxénésit kané né evidentimin e informacionit (vetive, pérkufizimeve etj.) si dhe
pérdorimin e tyre né zgjidhjen e situatave problemore. Vlerésimi do t& mbéshtetet n€ punén qé nxénésit béné né fletoret e
tyre si dhe do t€ argumentohet mbi bazén e nivelit t€ arritjeve t& pérshtatura pér konceptin e logaritmit: njeh, kupton,
zbaton, modelon.

Detyra: Ushtrimet 4/1; 5/c,g; 7 né faget 137, 138 dhe 5, 10 né fagen 139. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e
detyrave.

Detyré hulumtuese: Ushtrimi 11 né fagen 139. Mésuesi/ja udhézon nxénésit se si t€ vértetojné njé veti shumé té
réndEsishme té logaritmeve, até t€ ndérrimit té bazés. Pér té pasur sa mé shumé rezultat né punén e tyre hulumtuese,
nxénésve mund t’u ofrohen situata té ndryshme, t€ ngjashme me ushtrimin 12.




PLANIFIKIMI I ORiES MiESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Funksionet eksponenciale (Shkathtési dhe aftési & | Situata e té nxénit:
Arsyetim dhe zgjidhje problemore)

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés | Fjalét kyce: funksion eksponencial,
mésimore logaritmik, koeficient kéndor, logaritém
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: natyror, numri i Neperit, funksion i anasjellé.
- skicon grafiké eksponencialé dhe logaritmiké t& ndryshém;
- shkruan ekuacionet e tangjenteve me grafikun e njé
funksioni eksponencial ose logaritmik;
- zgjidh ekuacione eksponencialé dhe logaritmiké né ményré
grafike dhe algjebrike.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makina llogaritése. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja njeh nxénésit me temén e mésimit duke iu shpjeguar se sot do té hulumtojmé
rreth funksioneve eksponencialé dhe vetive t€ tyre. Ai/ajo fton nxénésit té diskutojné s€ bashku rreth pyetjes:
- Simendoni ju, cila do té jeté trajta e funksionit eksponencial dhe pse mendoni késhtu?
Pasi dégjohen mendimet dhe argumentet e nxénésve, arrijné né pérfundimin qé:
Trajta e pérgjithshme e njé funksioni eksponencial Eshté y = a*, ku a €shté njé konstante pozitive dhe e ndryshme nga

1 (@a>0dhea#1).
ME pas, mésuesi/ja fton nxénésit t€ emértojné funksionet e méposhtme:

1y ; 5 . 2y 1Y
y=(5j ;y=x[;y=tgx;y=1,5*;y=6—3x;y=8*";y=7;y=Sm(7—x);y=x2—ZX+7;y=3“;y=(§j ;y=3*;y=x/x+4;y=[§J sy =24
X

dhe vegojné ndér ta, funksionet eksponencialé.

Ndértimi i njohurive: Mésuesja ndan klasén né grupe me nga gjashté veta. Cdo grup ka né tavoliné gjashté numra ku
secili anétar 1 tij t€rheq njérin prej tyre. Mé pas udhézon qé nxénésit me numrin 1 t€ grupohen te tavolina e grupit té
paré, ata me numrin 2 te tavolina e grupit t€ dyté e me radhé. Pra, njéshat e ¢cdo grupi formojé ekspertét 1, 2-shat
formojné ekspertin 2 ¢ me radhé. Jané gjithsej 6 grupe ekspertésh. Cdo grup ekspertésh ka njé situaté problemore né
fishat q€ iu shpérndan, dhe do ta zgjidhé até. Udh&zon nxénésit t€ ndértojné tabelén e vlerave dhe mé pas grafikun.

@
Eksperti 1: Ndértoni Eksperti 2: Ndértoni Fhsperti 3: Ndertoni 1@ "0\ o erti 6: Ndertoni ca
grafikun: »=(1] grafikun: -} grafikun: -3 | grafikun: y=(1.5)
U
@
Eksperti 4: Ndértoni Eksperti 5: Ndértoni
grafikun: y = (2)" grafikun: y = (3)°

J

Gjithashtu, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit qé té€ zbulojné sa mé shumé rreth grafikut q¢ ata ndértuan.
Pas késaj, nxénésit kthehen né grupet fillestare. Mésuesi/ja sqaron qé€ secili prej nxénésve do t’i tregojé grupit si e ka
ndértuar grafikun g€ ka pasur. Ajo udhézon qé pasi té raportojné gjithé ekspertét, grupet t€ analizojné t€ gjitha
pérgjigjet e ekspertéve dhe t€ nxjerrin vetité e funksionit eksponencial. Pér kété, ai/ajo i ndihmon me pyetjet:

a. Sijané t€ pozicionuar grafikét e funksioneve né lidhje me boshtin e ordinatave?

b. Kané piké t€ pérbashkét grafikét e formés y = a™?




c. Sijané t€ pozicionuar grafikét e funksioneve y =2* dhe y = Gj né lidhje me njéri-tjetrin dhe boshtin e
ordinatave? Nxé&nésit nga secili grup tregojné pérgjigjet. Shkruhen né tabel€ té gjitha vetit€ qé€ grupet kané
zbuluar.

Pasi merr pérgjigjet e nxé€nésve, mésuesi/ja pérmbledh edhe njéheré vetité e konstatuara dhe ndalet né shpjegimin e
konstantes e (numri i Neperit). Duke u nisur nga grafikét e funksioneve y = a*, mésuesi/ja sqaron se: ekziston njé vleré
e vecanté e a pér té cilén koeficienti kéndor i vijés y = a* €sht€ i barabarté me vlerén a* pér ¢do vleré té x. Kjo vleré
shénohet me e dhe &shté numér irracional. Ajo pércakton koeficientin kéndor té tangjentes me vijat y = e* dhe y = **.

Gjithashtu kujton hapat e njehsimit t€ funksionit t€ anasjellé. Mésuesi/ja shénon né tabelé barazimin y = a*, dhe fton
nxénésit t& marrin logaritmin e t& dy anéve. M& pas, duke kryer shndérrimet arrijné né barazimin: /™' (x)=log, x Pra
funksionet y=q* dhe y=log, x jané funksione t¢ anasjellé me njéri-tjetrin. Mésuesi/ja fton nxénésit t& plotésojné né

secilin grup nga njé tabel€ pér grafikét:

) ) ~) )} )
Grupi 1: y = 2° Grupi 4:y = @] Grupi 3: y = G) Grupi 4: y = G)
dhe y = log, x dhe y = o . dhe y = log, x. dhey = log, x .
) 3
Grupi 2: y = 3 C] )
dhe y = log, x Grupi5:y=1.5"dhey = log, s x

Pérséri nxénésit, pasi plotésojné tabelat, analizojné sjelljen e grafikéve. Mésuesi/ja ndihmon nxénésit né studimin e
grafikéve duke iu drejtuar atyre pyetjet:
a. Kuimerr vlerat y né grafikun e funksionit eksponencial?
Ku i merr vlerat x n€ grafikun e funksionit logaritmik?
Ku e pret boshtin e ordinatave grafiku i funksionit eksponencial?
Ku e pret boshtin e abshisave grafiku i funksionit logaritmik?

o po o

Si jané t€ vendosur grafikét e funksioneve eksponenciale dhe logaritmike né€ lidhje me drejtézén y = x?

Pasi merr pérgjigjet e nxénésve, mésuesi/ja pérmbledh edhe njéheré lidhjet qé kané funksionet eksponenciale dhe
logaritmike me njéri-tjetrin dhe formulon lidhjen midis y = ¢* dhe y = Inx.

Theksin e vendos tek evidentimi i asimptotave pér secilin nga funksionet e mésip&rm.

Pér t&é konkretizuar njohurité, mésuesi/ja fton nxénésit t€ studiojné shembullin 1 né fagen 142. Pasi nx&nésit studiojné
shembullin e zgjidhur né libér, punojné né dyshe njérin nga rastet e ushtrimit 10. Dyshet e aférta krahasojné
pérfundimet dhe zgjidhjet diskutohen né tabelé.

Duke dashur t€ b&jé lidhjen mes njohurive t& marra mé para dhe atyre t€ marra rishtazi, mésuesi/ja kérkon nga
nxénésit t€ rikujtojné formulén e koeficientit kéndor t€ njé drejtéze, lidhjen e koeficienteve té dy drejtézave pingule,
ndérsa rikujton se koeficienti kéndor i tangjentes me y = ¢* &shté k= ¢*. M€ pas studiojné shembujt e zgjidhur 2 dhe 3
né fagen 144. Nxénésit punojné né grupe ushtrimet 5 dhe 6 né€ fagen 145. Pérfagésues té grupeve krahasojné pérgjigjet
dhe diskutojné zgjidhjet né tabelé.

Pérforcimi i té nxénit: T€ ndaré€ né€ grupet fillestare, nxénésit punojné ushtrimet 2 dhe 8 né€ fagen 143.Cdo grup
diskuton vetém 1 variant t€ ushtrimit p.sh.: grupi i paré 1/a, 8/b; grupi i dyté 1/b, 8/h etj. Pasi pérfundojné zgjidhjet,
pérfagésues t€ grupeve qé€ kishin rastet e njéjta krahasojné zgjidhjet dhe pérgjigjet e disa prej rasteve diskutohen né
tabelé. M€ pas kalohet né ushtrimet e fages 144. Nxénésit vazhdojné punén né grupe me ushtrimet 1 dhe 2.

ME tej, puna né grupe vazhdon me rastet e ushtrimit 3. Zgjidhjet e disa prej rasteve diskutohen né tabelé nga
pérfagésues t€ grupeve. Ndérkohé g€ ushtrimet diskutohen né tabelé, nxénésit kontrollojné dhe korrigjojné punén né
fletoret e tyre.




Vlerésimi: Né kété oré mésimi, nxénésit vlerésohen pér aftésiné qé ata kané né evidentimin e informacionit t&
nevojshém nga grafikét e funksioneve si p.sh.: piképrerjet, asimptotat, bashkésiné e vlerave té x, té y etj.

Vleré€simi i nxénésve mbéshtetet né punén g€ ata béné né fletoret e tyre, né punén né grupe si dhe né argumentimin e

pérgjigjeve t€ dhéna. Vlerésimin e béré, mésuesi/ja e mbéshtet mbi nivelin e arritjeve, t& pérshtatura pér konceptet e

zhvilluara né kéto tema.

Detyra: Ushtrimet 6, 9 né fagen143 dhe ushtrimet 4, 6, 7 né€ fagen 145. Mé&suesi/ja udhézon nxénésit pér zhvillimin e

detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimet 10 dhe 11 né fagen145.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Proceset cksponenciale (Shkathtési dhe aftési & | Situata e té nxénit:
Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e Injektimi i insulinés né njé pacient.
e  Rritja e syprinés s€ njé kérpudhe gjaté ¢
ditéve.
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: grafik, funksion eksponencial,
temés mésimore shpejtési e ndryshimit té funksionit, interesi vjetor,

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: kapital.
- njehson vlerat e x (ose y) né njé funksion té dhéné;
- njehson vlerén e konstantes, né njé ekuacion
y=Ae"
- pércakton f(#) né njé proces eksponencial t& dhéné;
- pércakton zgjidhjen e situatave problemore, duke
evidentuar fillimisht kufijté e lejuar.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makina llogaritése. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Biologji, Ekonomi.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Fillimisht, mésuesi/ja kérkon qé t¢ sjellé né vémendje t€ nxénésve vetité e funksionit

eksponencial. Népérmjet marrédhénieve pyetje-pérgjigje, nxénésit kujtojné rreth sjelljes sé grafikut eksponencial y = a*:

a. Cilat jang vlerat e lejuara té x?

b. Cilat jané vlerat g€ merr y?

c. Cfaré themi pér funksionin nése bazaa > 1? Po né rastin kur a <1?
d. Si do ta njehsonit koeficientin kéndor t€ tangjentes me kété grafik?

Mésuesi/ja mund té keté pérgatitur njé tabelé qé shpreh lidhjen e njé funksioni eksponencial, p.sh.: y = 2 + 3" pér té cilén

kérkon té njehsohet vlera e x kur jepet y, dhe anasjellas.
- Cfaré vini re?

- Cila éshté varésia ndérmjet x dhe y? . I 3

X
Nxé&nésit mund té shtojné edhe veti té tjera t€ funksioneve eksponencialé. y=2-3 18

54

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja shpjegon rreth modeleve matematikore

dhe pérdorimit t& tyre né€ jetén reale.

Koeficienti kéndor iy = e &shté m = k ¢ = ky pra m éshté pérpjesétimor me y né ¢do piké (x, y); konstantja e
pérpjesétimit éshté k. Mésuesi/ja shpjegon se kjo veti lejon ndértimin e modeleve matematikore té€ fenomeneve si
shpérbérja radioaktive apo rritja e njé popullate.

Ajo pérkufizon modelin eksponencial si njé ekuacion té trajtés y = Ae’, ku A dhe k jané konstante.




Nx&nésit kalojné né studimin e shembullit 1 n€ fagen 146. Fillimisht né dyshe, plotésojné tabelén e vlerave té t dhe P, me
ndihmén e makinés llogaritése. Mé pas, dyshet ¢ aférta krahasojné rezultatet. Pérfagésues té€ dysheve prezantojné rezultatet
dhe késhtu secili kontrollon dhe né té njéjtén kohé korrigjon veten.
ME pas, mésuesi/ja i fton nxénésit t€ zgjidhin situatén e ushtrimit 2 né fagen 146. Ai/ajo i udhézon ata t€ kuptojné t&
dhénat dhe kérkesat.

- Cila éshté varésia midis n dhe A? Pse?

- Sido ta gjeni vlerén e A? Sa del ajo?
Pasi plotésojné tabelén pér vlerat e n, 1 pérgjigjen dy kérkesave té tjera té problemés.
ME pas, nxénésit né€ dyshe zgjidhin ushtrimet 3 dhe 7 n€ fagen 147. Mésuesi/ja udhézon dyshet e nxénésve pér zgjidhjen.
Pasi pérfundojné dy nxénés nga dyshe té ndryshme paraqgesin zgjidhjen né tabelé ku argumentojné ¢do veprim qé kryejné.
Nxénésit e tjer€ mund t€ drejtojné pyetje pér ndonjé paqartési.
Mésuesi/ja sjell né vémendje t€ nxénésve situatat ¢ punuara né vitin e kaluar, ku kérkohej llogaritja e kapitalit, kur njihej

n
interesi vjetor etj. Pasi prezanton pérpara nxénésve barazimin 4 = P (1 + —Oj , ku edhe mund ta nxjerrin hap pas hapi

até, i fton ata t€ diskutojn€ ushtrimin 9 né fagen 147. Pér t&€ pasur rezultate mé t¢ shpejta, dyshet e aférta njehsojné
interesin vjetor t€ njérit prej miqve, dhe né€ fund krahasojné rezultatet. Pérfundimet diskutohen né tabelé.
Kalohet né€ studimin e shembullit 2 n€ fagen 148. Mésuesi/ja orienton nxénésit t¢ studiojné fillimisht hapat e zgjidhjes sé
situatés problemore, mé pas ndjekin kéto hapa pér t€ kuptuar mé mir€ zgjidhjen e shembullit 2.
Pasi diskutohen hapat me nxénésit, mésuesi/ja u drejtohet nxénésve me pyetjet:

a. cilat jané vilerat e mundshme té t-sé?

b. cilat jané vierat e mundshme qé mund té marré syprina e kérpudhés? A mund té rritet ajo pafundésisht?
Pasi merr mendimin e nxénésve, mésuesi/ja thekson se ka raste kur situata té tilla nuk jané té pércaktuara né€ ¢do detaj,
p.sh.: nuk merr parasysh faktin se kérpudha nuk rritet pambarimisht, hapésira e rritjes éshté e kufizuar, né rritjen e bimés
ndikojné kushtet klimaterike, mjedisore et;.
Pérforcimi i té nxénit: Pasi pérmbledh edhe njéheré pérdorimet e funksioneve eksponencialé, mésuesi/ja ndan klasén né
grupe me nga 4 veté. Pér secilin grup, caktohet si detyré njé nga ushtrimet 1, 2, 3, 4, 5 né fagen 149, ku dy grupe té
ndryshme kang té njéjtén detyré.
Fillimisht nx€nésit punojné né grupe, ndérsa mésuesi/ja vézhgon punén e tyre duke ndihmuar grupet qé hasin véshtirési.
ME pas, pérfaqésues té grupeve qé kané té njéjtin ushtrim, krahasojné dhe diskutojné zgjidhjet mes tyre. Pér secilin nga
rastet 1, 2, 3 dhe 4, zgjidhja diskutohet nga njé pérfagésues grupi né tabel€. N& t€ njéjtén kohé, nxénésit e tjeré
kontrollojné dhe korrigjojné punén e tyre né fletore.
N¢ ¢do situaté, mésuesi/ja kujdeset ¢ nxénésit t€ pércaktojné fillimisht kufijt€ e mundshém t€ ¢do ndryshoreje. Né disa
raste, mésuesi/ja u kérkon nxénésve té evidentojné mangésité e modelit eksponencial.

Vlerésimi: N¢ fund t€ orés s¢ mésimit, mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime pér disa t€ tjeré, duke u
mbéshtetur né punén qé ata béné né fletoret e tyre. Mésuesi/ja e mbéshtet vlerésimin né aftésiné qé nxénésit kané né
evidentimin e vlerave t&€ mundshme té ndryshores, si dhe n€ zévendésimin e tyre né modelet eksponenciale té paraqitura.
Vlerésimi gjithashtu do t& béhet né pérputhje me nivelet e arritjeve, té pérshtatura pér kété temé mésimi.

Detyra: Ushtrimet 4, 8 né fagen 147 dhe 5 n€ fagen 149. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.

Detyré hulumtuese: Ushtrimi 6 né fagen 149. Mésuesi/ja vendos theksin né faktin qé fillimisht nxénésit duhet té
pércaktojné kufijté¢ e mundshém té t-sé€.

Gjeni t&€ dhéna pér matematikanét Leonhard Euler dhe John Napier, si dhe pércaktimin e konstantes irracionale e (numri i
Neperit).




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XIT —
Tema mésimore: Pérmbledhje dhe pérséritje Situata e té nxénit:
Eksplorim. Pértej provimeve e Interesi bankar.
e  Vleré€sim i nxénésit nga nxénési.
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: fuqi, eksponent, bazé, logaritém,
mésimore ekuacion eksponencial, ekuacion logaritmik,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: model eksponencial, vleré.

- shpreh eksponentin e fuqisé me ndihmén e logaritmit;

- shndérron shprehjet duke zbatuar vetité e logaritmeve dhe té
fuqive;

- zgjidh ekuacione eksponenciale dhe logaritmike;

- pércakton koeficientin kéndor t€ tangjentes me vijén
y = a* dhe shkruan ekuacionin e pingules me té;

- pérdor modele ekponenciale pér t€ zgjidhur situata nga jeta reale.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makina llogaritése. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Ekonomi.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Né fazén e paré té orés s¢ mésimit, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit té rikujtojné kuptimet
themelore t& kreut 5.

Fuqi Logaritém

Vetité Funksioni eksponencial Funksioni logaritmik
Vetité

Modelim matematikor

Pér kété, mésuesi/ja shénon né tabelé dhe fton nxénésit té ploté€sojné skemat mé lart. Ai/ajo udhézon & konceptet té
krahasohen dhe me njéri-tjetrin dhe té vihen né dukje lidhjet midis tyre.
Nxénésit japin mendimet e tyre pér plotésimin e hartés dhe né fund kané plotésuar njé harté t& pérbashkét.

Ndértimi i njohurive: Mé pas, pér té konkretizuar ato qé pérséritén, mésuesi/ja i fton nxénésit té zgjidhin ushtrimet:
Ushtrimi 1: Njehsoni:

a) log,16 = b) logs 75 —log, 3 o log,,4+log,,25=
Ushtrimi 2: Zgjidhni ekuacionet:
a) log,(x-3)=4 b) (%) =32

Ushtrimi 3: Pércaktoni koeficientin kéndor té tangjentes ndaj vijés ¥ = e'.

M¢suesi/ja udhézon nxénésit g€ té argumentojné veprimet qé kryejné duke treguar cilat veti pérdorén. Nxénésit punojné né
dyshe pér njéfaré kohe ushtrimet, ndérsa mésuesi/ja vézhgon puné e tyre pa ndérhyré.

Pasi kan€ pérfunduar, nxénésit e sé nj&jtés banke kémbejné fletoret dhe korrigjojn€ njéri-tjetrin. Pérgjigjet diskutohen edhe
né tabelg.

Né vazhdim, mésuesi/ja ndan pér ¢do dyshe t€ nxénésve ushtrimet e fages 151, duke u kujdesur qé secili nga nxénésit e
dyshes t€ ken€ situata t€ ndryshme (p.sh.: njé nxénés 6a, tjetri 6b etj.).




Nx&nésit marrin kohén e nevojshme (rreth 25 minuta), dhe punojné né ményré individuale. Gjaté késaj kohe, mésuesi/ja
vézhgon punén e nxénésve, pa béré ndérhyrje. Pasi pérfundon koha e planifikuar, nxénésit ¢ s€ njéjtés banke kémbejné
fletoret dhe korrigjojné njéri-tjetrin. Mésuesi/ja orienton nxénésit t& vlerésojné njéri-tjetrin sa mé realisht.

ME pas diskutohen zgjidhjet e ushtrimeve me radhé. Pér ushtrime né€ dukje té paqarta, ose kur situata e dikton kétg,
zgjidhja prezantohet né tabel€. Gjaté prezantimit t€ zgjidhjeve, mésuesi/ja ndérhyn duke u drejtuar nxénésve pyetje, me
qéllim qé té theksohen njohurité kryesore. Mésuesi/ja vé theksin sidomos né situatat reale, vlerat e mundshme té
ndryshoreve, ose mangésité e modeleve.

Pérforcimi i té nxénit: Kalohet ndérkohé né njésiné e dyté mésimore Eksplorim. Pértej provimeve.

Fillimisht nxénésit lexojné paragrafin Histori dhe komentojné rreth tij. M€ pas, nxénésit qé kané gjetur t&€ dhéna pér
matematikanét Leonhard Euler dhe John Napier si dhe pércaktimin e konstantes irracionale e (numri i Neperit) i lexojné
ato.

I kushtohet vémendje ndonjé kurioziteti q€ nxénésit kané zbuluar rreth zbulimeve té kétyre dy matematikanéve.
Kalohet né situatén hulumtuese t€ pércaktuar si Provo veten. Puna e nxénésve do t€ vazhdojé né dyshe. Né kété fazé té
mésimit, puna e nxénésve do té keté qéllim nxjerrjen e pérfundimeve népérmjet hulumtimit.

Nxénésit pa ndihmén e makinés llogaritése, kryejn€ njehsime pér rastet a dhe b. M€ pas i kryejné llogaritjet me ndihmén e
logaritmeve.

ME pas kalohet né situatén e emértuar Kérkim e cila do té plotésohet detyré portofoli.

Mésuesi/ja udhézon nxénésit qé t€ ndjekin hap pas hapi etapat e pércaktuara né tekst. N&é kété fazé t€ orés sé mésimit
nevojitet lidhja me TIK, pér evidentimin e fakteve t€ ndryshme.

Vlerésimi: N¢ fund t& orés sé mésimit, mésuesi/ja mban shénime pér nxénés té vecanté né evidencé dhe vleréson disa
nxénés né lidhje me zbatimin e vetive t€ fuqive dhe logaritmit apo funksioneve eksponenciale dhe logaritmike, me
zbatimet e modeleve matematike né jetén reale, si dhe me hulumtimet g€ kishin grumbulluar. Njé vend t€ veganté né
vlerésim, z€ vlerésimi i nxénésit nga nxénési.

Vlerésimi do t€ mbéshtetet né nivelet e arritjeve, t€ pérshtatura pér konceptet e zhvilluara né€ kéto tema.

Detyra: N¢€ varési té€ mangésive q€ u vuné re, mésuesi/ja pércakton detyrat pér orén e ardhshme.
Detyré krijuese pér portofol: Kérkim. Zbuloni boshtin kohor logaritmik té hedhjes s¢ disa datave t&€ ndryshme té
rubrikés.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Vlerésim kreu 5 (90 minuta) Situata e té nxénit:

e  Numri i baktereve né njé ené.
e Pérgendrimi i ilagit te pacienti.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: fuqi, eksponent, bazg, logaritém,
temés mésimore funksion eksponenecial, ekuacione eksponenciale,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: ekuacione logaritmike, koeficient kéndor i
- njehson logaritmin e njé numri; tangjentes.
- kryen shndérrime né njé shprehje duke pérdorur vetité e

logaritmeve;

- zgjidh ekuacione logaritmike dhe eksponenciale;

- njehson vlerén e koeficientit kéndor t& tangjentes sé njé
grafiku eksponencial;

- pérdor modelet eksponenciale pér t€ zgjidhur problema nga
situata reale.

Burimet: libri i nxénésit, libri 1 mésuesit, makina llogaritése. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Biologji, Kimi, Ekonomi.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Fillimisht, mésuesi/ja paraget n¢ tabelé disa grafiké dhe fton nxénésit té tregojné llojin e
funksionit g€ ajo paraqet dhe té argumentojné pse?

- Cili éshté ekuacioni i drejtézés né grafik? '
- Cfaré shérben ajo pér funksionet me té njé&jtén ngjyré?

- Simund t€ ndértojmé funksionin y = log,x nga grafiku y = a™?
- Cila éshtg€ bashkésia e pércaktimit té funksionit y = a™?

- Po bashkésia e vlerave?

- Cila éshtg bashkésia e pércaktimit té funksionit y = log.x?

- Po bashkésia e vlerave?

Diskutohet rreth kérkesave mé lart dhe jepen pérgjigjet e tyre.

Ndértimi i njohurive: Pasi nxénésit japin pérgjigjet e tyre rreth kérkesave mé lart, mésuesi/ja i fton ata té zgjidhin
ushtrimet:
1. Njehsoni:
a) log5+1og?20 b) log, 12 +log, 3 c) log, 12 -log, 3 d) 2log, 12 -log, 16
2. Zgjidhni ekuacionet:
22" =2 b) log, (x> —3x) =1
3. Grafiku i funksionit y = ax?, kalon né pikat A(1, 2) dhe B(x, 32).
a. Gjeni vlerat e sakta t& a dhe n.
b. Pércaktoni koeficientin kéndor té tangjentes q€ kalon nga pikat A dhe B.
Nxénésit punojné fillimisht né€ dyshe, dhe mé pas diskutohen pérgjigjet e situatave né tabelé. Pér secilin nga ushtrimet,
mésuesi/ja iu drejton nxénésve pyetje né ményré qé t€ nxjerré né pah kuptimet themelore té kreut 5, si p.sh.:
Pér ushtrimin 1/a:
- Akeni té drejté ta béni kété gjé?
- Sijané bazat e logaritmeve?
Pér ushtrimin 1/d:
- Cilén veti té logaritmit zbatuat né fillim?
- Dhe mé pas?
Pér ushtrimin 2/a:
—  Si e zgjidhim njé ekuacion eksponenecial?

— A mund ta shprehim \/5 si fuqi té 2?
—  Sijané eksponentét e dy fuqive té barabarta me bazé té nj&jté?
Pér ushtrimin 3/a:
- Si njehsohet koeficienti kéndor i njé tangjenteje?
- Simund ta njehsojmé ndryshe koeficientin kéndor t& tangjentes?
Pasi diskutohen situatat e mésipérme, mésuesi/ja fton nxénésit t& zgjidhin situatén e ushtrimit 8 fage 153.
Fillimisht duhet t& pércaktojmé numrin fillestar t€ baktereve né ené. Si do t€ arsyetojmé pér té€ gjetur at€? Nxénésit
punojné né dyshe pér zgjidhjen e situatés dhe mé pas njé nxénés argumenton zgjidhjen né tabelé.
Mg pas, mésuesi/ja fton dyshet e nxénésve t€ zgjidhin ushtrimet 11 dhe 12 né fagen 153. Pasi pérfundojné zgjidhjen,
mésuesi/ja ju kérkon nxénésve qé t€ kémbejné fletoret me dyshen fqinje. Secila prej dysheve bén vlerésimin e punés sé
dyshes tjetér. Nése identifikojné gabime, korrigjojné (edhe me ndihmén e mésuesit).
Zgjidhjet diskutohen edhe né tabelé ku nxénés t€ ndryshém japin argumentet e tyre pér zgjidhjen.

Pérforcimi i té nxénit: Dyshet e nxénésve do t& punojné me dy situata reale g€ jané ato té ushtrimeve 15 dhe 20 né fagen
154. Mésuesi/ja udhézon ata t& pércaktojné hapat e zgjidhjes dhe mé pas ta zgjidhin até€ duke argumentuar ¢do veprim qé

ata kryejné.




Pasi pérfundojné zgjidhjen, mésuesi/ja iu kérkon nxénésve qé t&€ kémbejné fletoret me dyshen fqinje. Pas késaj pérfagésues
té dy dysheve tregojné zgjidhjen né tabelé. Nxénésit e tjeré iu drejtojné pyetje pér ndonjé paqartési qé ata kané né zgjidhje.

Pér ushtrimin 15 i kushtohet réndési pérgjigjeve pér kérkesat:

- Shpjegoni pse sipas kétij modeli popullata nuk mund té kalojé numrin 1500.
- Jepni njé arsye pse ky model mund t€ mos jet€ i pérshtatshém.

Né pérfundim té orés s€¢ mésimit mésuesi/ja pércakton gjithashtu edhe detyra n€ funksion orés s€¢ ardhshme qé éshté

pérséritje kreu 4 dhe 5.

Vlerésimi: Mésuesi mban shénime né fletoren-evidencé pér disa prej nxénésve, dhe vleréson disa té tjeré né lidhje me
saktésiné e tyre né zgjidhjen e situatave problemore me fuqité dhe logaritmet. Kété vlerésim, mésuesi/ja e mbéshtet né
punén g€ ata béné né fletoren e tyre, si dhe né argumentimin e pérgjigjeve né tabelé. Né vlerésim, mésuesi/ja merr
parasysh edhe vlerésimin q€ dyshet e nxénésve béné pér njéri-tjetrin né fletoret e tyre.

Detyra: Ushtrimet 9, 14, 18, 19 né fagen 154. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké

Shkalla: VI Klasa: XII—

Tema mésimore: Pérkufizime dhe veti (Shkathtési dhe aftési
& Arsyetim dhe zgjidhje problemore)

Situata e té nxénit:
e  Pér ¢far€ na shérben matematika?

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore
sipas temés mésimore
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:

- dallon madhésité vektoriale dhe ato numerike;

- dallon vektorét e barabarté dhe vektorét e kundért;

- kryen veprime me vektorét;

- zgjidh situata problemore gjeometrike né

plan (2D), me ané t&€ metodave vektoriale.

Fjalét kyce: piké, vektor, drejtim, gjatési, veprime,
vektoré té barabarté, vektoré t€ kundért, vektor zero,
vektor njési.

Burimet: libri i nxénésit, makina llogaritése.

Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé, Trigonometri.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ lexojné hyrjen e kapitullit 6 “Vektorét” dhe t€ diskutojné nén
kontekstin: Pér ¢faré na shérben matematika? Diskutohet me nxénésit rreth zbatimeve t€ shumta té€ vektoréve né jetén

reale.
ME pas, mésuesi/ja shkruan né tabelé fjalét;

Madhési numerike

Madhési vektoriale

dhe fton nxénésit t& flasin rreth kuptimit t€ kétyre dy fjaléve dhe t& tregojné ¢’diné rreth tyre. Pra duhet té tregojné
karakteristikat e secil€s prej tyre dhe t€ sjellin shembuj té t€ dy llojeve te madhésive mé lart.
Mésuesi/ja nxit nxénésit q¢é duke punuar n€ dyshe t€ plotésojné nj€ harté koncepti pér vektorét. Pér kété, ai/ajo ndihmon

me pyetjet:
- Si e shénojmé njé vektor? Po gjatésiné e tij?
- Si pércaktohet drejtimi njé vektori?
- Si gjendet gjatésia e vektorit?

- Kur dy vektoré jané té barabarté? T¢ kundért? Kolinearé?
- Cfaré mund té thoni pér shumézimin e vektorit me njé numér?

- Kur rezultati ka t€ njé€jtin drejtim me vektorin e dhéné?

- Si éshté vektori fillestar me vektorin e pérftuar pas shumézimit?
Pérgjigjet shogérohen me ilustrim né figuré dhe njé nxénés i shénon ato né tabelé.




Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja ndjek punén e nxénésve népér banka, duke ndihmuar né rastet g€ e sheh té nevojshme.
Njé pamje e hartés s¢ plotésuar mund té jeté:

Vektori

Vektori ka gjatési dhe drejtim A@=———3»B; Shénohet: 4B ose a
_ . [drejtime t& njgjta Gjatésia e vektorit shénohet: ‘@‘ ose o) ke dhe | > 0= @ dhe ka kang dretim (€ njéjie
a=bo ‘Z" _ |E‘ k <0=> a dhe ka kané drejtim t& kundért
o drejtime té kundérta
- - a=-be |;,|:‘5| Nése‘?z| =1 = vektori a quhet vektor
AA=0

i+ (-a)=0 6 + BC - iC kel =1 - [d
ME pas, nxénés t€ ndryshém demonstrojné né tabelé mbledhjen e vektoréve sipas ményrave qé ata njohin. Theksohet se
pér t& zbritur njé vektor b nga vektori a, mjafton t€ mbledhim vektorin a me t€ kundértin e vektorit b.
M¢suesi/ja paraqet né tabel€ situatén e shembullit 1 fage 157. Ai/Ajo nxit dyshet e nxénésve qé né fillim t&€ b&jné figurén
ku vektorét t’i vendosin njéri pas tjetrit pér t€ gjetur rezultanten e tyre.
ME pas drejton pyetjet:

- Sa éshté kéndi midis dy vektoréve?

- Simund ta gjejmé gjatésiné e vektorit rezultant?

- Cilén teoremé mund té pérdorim?
Nxénésit japin ideté e tyre dhe mé pas njé nxénés e paraqet zgjidhjen né tabelé.
Punohen me gojé ushtrimet 1-2 faqe 158.
Pastaj dyshet e nxénésve punojné ushtrimet 4 dhe 5 né fagen 157. Cdo dyshe ka njé kérkesé nga kéto ushtrime. Pasi
pérfundojné zgjidhjet diskutohen né tabelé.
M¢suesja paraqet né tabel€ situatén e shembullit 2 fage 158 dhe kérkon qé nxénésit t€ pércaktojné hapat q¢ do t& ndjekin
pér zgjidhjen dhe mé pas e zgjidhin até,
Njésoj veprohet edhe me situatén e shembullit 3 né fagen 158.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja nxit dyshet e nxénésve qé té zgjidhin ushtrimet 1, 3, 5 fage 159. Ai/ajo udhézon
nxénésit q¢ né fillim t€ béjné planin e zgjidhjes dhe mé pas zgjidhjen. Pasi pérfundojné dyshet qé kané té njéjtin ushtrim 1
krahasojné zgjidhjet me njéri-tjetrin dhe b&jné korrigjimet e nevojshme. Pérfagésues té dysheve i paragesin zgjidhjet né
tabelé ku argumentojné ¢do veprim qé kryejné.

Diskutohet situata e ushtrimit 6 fage 159, ku mésuesi/ja kérkon q€ nxénésit té hartojn€ njé plan zgjidhjeje pér t€. Fillimisht
diskutohet rreth planit t€ zgjidhjes me t€ gjith€ klasén dhe mé pas ky plan zbatohet pér zgjidhjen e ushtrimit. Nxénés t&
ndryshém argumentojné zgjidhjet né tabelé.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésiné qé ata kan€ n€ dallimin e vektoréve té barabarté, t€ kundért apo kolinearé, né kryerjen e veprimeve me
vektorét si dhe né arsyetimin dhe argumentimin e zgjidhjes sé situatave problemore qé pérmbajné vektorét.

Vlerésimin e mbéshtet gjithashtu né punén qé nxénésit béné né fletoret ¢ tyre, aktivizimin gjaté mésimit ose né punén né
grup si dhe né€ argumentimin e pérgjigjeve qé japin.

Detyra: Ushtrimet 6 fage dhe 2, 4 fage 159. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyra hulumtuese: Ushtrimet 7, 8 fage 159.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII—
Tema mésimore: Koordinatat e vektorit (Shkathtési dhe Situata e té nxénit:
aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e Gara e vozitjes né ligen;
e Pozicioni i tri dyganeve.
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore Fjalét kyce: vektor, koordinata, vektor njési, boshte,
sipas temés mésimore cos &; sin «; drejtim, gjatési, vektor rezultant.

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- gjen koordinatat e vektorit né€ varési té kéndit qé ai
formon me kahun pozitiv té boshtit Ox;
- gjen gjatésiné dhe drejtimin e njé vektori
dhe pérdor ato;
- pérdor koordinatat e vektoréve pér té
gjetur zhvendosjet dhe largesat.

Burimet: libri i nxénésit; makina llogaritése. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé, Fiziké.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ vizatojné sistemin e boshteve koordinativé dhe njé piké P me
koordinata (3; 5). Mésuesi/ja sqaron se:

Vektorét i dhe } jané vektoré njési, q€ kané pérkatésisht drejtimet e
boshteve Ox dhe Oy. Ai/ajo udhézon:

Shprehni OP si shumé dy vektorésh: OA+OB=0P;
Shprehni 0A me ndihmén e vektorit i dhe OB me ndihmén e vektorit }

Si shkruhet tani vektori OP ?

Nxénésit, pasi veprojné sipas udhézimeve té€ mésipérme, arrijné né

pérfundimin qé ¢do vektor mund té shkruhet si kombinim linear i vektoréve

njési i dhe /.

Ndértimi i njohurive: Mé&suesi/ja vizaton né tabelé figurén e méposhtme dhe shénon me  gjatésiné e vektorit OP i cili
formon me boshtin Ox kéndin « dhe ka koordinata x dhe y.
Ai/ajo fton nxénésit té shprehin katetet OM dhe MP me ané té funksioneve trigonometrike té kéndit «.
Né pérfundim nxjerrin pérfundimet qé:
1. kur njohim r dhe «, ne gjejmé koordinatat e vektorit;

P 2. kur njohim x dhe y, ne gjejmé gjatésin€ dhe drejtimin e vektorit;
-
y M¢suesi/ja sqaron se pér té gjetur drejtimin ¢ , duhet té ndértohet figura;
0 a Ajo paraget para nxénésve situatat e shembujvel, 2 né faget 160-161.
M

x Nxé&nésit punojné fillimisht né dyshe dhe mé pas kontrollojné pérgjigjet me dyshen ngjitur.
Zgjidhjet paraqiten dhe ne tabelé ku argumentohen veprimet e kryera. Te shembulli 2 theksohet fakti se drejtimi mund té
shprehet si rrotullim me kénd « , duke u nisur nga pjesa pozitive e boshtit Ox, ku —180° < o < 180°.
Meésuesi/ja sqaron edhe se si do té kryhen veprimet me vektorét kur ata jané paraqitur si kombinim linear i vektoréve njési
idhe .
Mg pas, mésuesi/ja shtron pyetjet:

- C’mund t€ themi pér koordinatat e dy vektoréve t€ barabarté? Pse?

- Sido ta shprehim me gjuhén e koordinatave faktin qé dy vektoré jané té barabart&?




- Atéherg, si do t’i gjejmé koordinatat e munguara té vektorit né barazimin: a=bkur a=2i+ yJj dhe

b=xi—3j2
Pra, njé ekuacion qé€ pérmban vektoré me dy koordinata mund t€ ndahet né dy ekuacione, pérkatésisht nga njé pér secilén
koordinaté x dhe y.

- Sido ta gjenit gjatésiné e vektorit b=2i- 3;' ?
Punohet né tabelé shembulli 6 né fagen 162.
ME pas, nxénésit punojné né¢ dyshe ushtrimet 1/a, c,d, e —2/a,d —4/c,d -6 -7 -8 -9 — 12 faqe 163-164. Cdo dy nga
dyshet zgjidhin njérén nga ushtrimet e mésipérme. Mésuesi/ja gjaté ndarjes sé detyrés kujdeset qé dyshet fqinje té zgjidhin
ushtrime t&€ ndryshme. Pasi pérfundojné zgjidhjet, dyshet q€ kané té njéjtin ushtrim krahasojné zgjidhjet me njéri-tjetrin
dhe njé prej tyre paraqet zgjidhjen né tabelé. Mésuesi/ja udhézon qé t&€ argumentojné veprimet qé kryejné dhe nxénésit e
tjeré mund t€ pyesin pér ndonjé paqartési qé mund té kené. P.sh. dyshet g€ zgjidhin ushtrimin 1 do t€ argumentojné cili
&shté drejtimi i vektorit né secilin rast.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja fton nxénésit qé€ duke u nisur nga fakti si i zgjidhén rastet e mésipérme, t& tregojné
hapat qé duhet t€ pérdoren pér zgjidhjet e problemave me koordinatat e vektoréve. Argumentojné pérdorimin e kétyre
hapave né shembullin 7 fage 164.
Me¢ésuesi/ja udhézon nxénésit qé né dyshe t&é zgjidhin ushtrimet 1 dhe 4 fage 165. N¢ t€ dyja situatat zbatohet fillimisht hapi
i paré, q¢ éshté vizatimi i figurés. Mésuesi/ja drejton pyetjet:

- Pse &shté e nevojshme figura?

- Sido ta ndértonit até?

- Cfaré do té vizatoni né fillim?
Hapi i dyté éshté pércaktimi i koordinatave té vektoréve.

- Cilét jané vektorét e formuar q€ pé€rmbajné kéto pika?

- Sido t’i gjeni koordinatat e tyre?

- Kur themi se pikat jan€ né vijé t& drejté?

- Sido ta vértetojmé kété fakt?
Dyshet e nxénésve punojné pér zgjidhjen dhe pasi pérfundojné até, krahasojné pérfundimet me dyshet fqinje. T¢ dy
zgjidhjet paraqgiten né tabelé nga nxénés té ndryshém dhe komentohen t¢ gjitha hapat e zbatuara.
Mésuesi/ja zgjidh né bashképunim me nxénésit ushtrimin 8 fage 165.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésiné qé ata kané n€ njehsimin e koordinatave té vektorit, né zbérthimin ¢ vektoréve si kombinim linear i
vektoréve njési i dhe}' , n€ njehsimin e gjatésisé sé vektoréve, né pércaktimin e drejtimit t€ njé vektori si dhe né
arsyetimin dhe argumentimin e zgjidhjes s¢€ situatave problemore qé pérmbajné koordinatat e vektorit.

Vlerésimin e mbéshtet gjithashtu né punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre, aktivizimin gjaté mésimit ose né punén né
grup si dhe n€ argumentimin e pérgjigjeve qé¢ japin.

Detyra: Ushtrimet 11, 13 fage 164 dhe 7 fage 165. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyra hulumtuese: Ushtrimet 9, 10 fage 165.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII—
Tema mésimore: Pérmbledhje dhe pérséritje & Eksplorim (pértej Situata e té nxénit:
provimeve) & Vlerésim 6 o  Vetévlerésim i nxénésit

e  Ushtrime dhe situata problemore

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés | Fjalét kyce: piké, vektor, drejtim, gjatési,

mésimore veprime, vektoré t€ barabarté, vektoré té kundért,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: vektor zero, vektor njési, cos a;sin «; drejtim,
- dallon madhésité vektoriale dhe ato numerike; gjatési, vektor rezultant.

- dallon vektorét e barabarté dhe vektorét e kundért;

- kryen veprime me vektorét;

- zgjidh situata problemore gjeometrike n€ plan, me ané té
metodave vektoriale;

- gjen koordinatat e vektorit né varési té kéndit q€ ai formon
me kahun pozitiv t€ boshtit Ox;

- gjen gjatésiné dhe drejtimin e njé vektori;

- pérdor koordinatat e vektoréve pér t€ gjetur zhvendosjet dhe
largesat.

Burimet: Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare:

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit té rikujtojné konceptet kryesore té kapitullit. Ai/ajo shkruan né tabelé
fjalét:

Madhési Rreze Koordinatat Veprime me
Madhési numerike Vektori vektore e vektorit koordinatat
vektoriale
Drejtimi i Mbledhja e Shumézimi Vektor i
e Vektori vektorit vektoréve  vektor] extort
Gjatésia njési 1 vektorit kundért
e vektorit me numér

dhe udhézon nxénésit té shkruajné njé ese té shkurtér pérshkuese, duke pérdorur fjalét mé lart, ku té tregojné njohurité dhe
faktet q¢ ata diné pér vektorét.

Nxénésit punojné né ményré individuale pér kérkesén mé lart. Prezantohen gjetjet e nxénésve dhe népérmjet késaj
veprimtarie arrihet pérséritja e njohurive kryesore té kapitullit.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ punojné po né ményré t€ pavarur me ushtrimet e faqes 167 ku duhet té
zbatojné njohurité qé kujtuan mé lart. Gjaté kohés qé nxénésit punojné, ai/ajo vézhgon nxénés t&€ ndryshém sesi po
veprojné dhe mund té ndérhyjé nése sheh qé dikush nuk po vepron sakté. Nxénésit marrin kohén e nevojshme pér
zgjidhjen e ushtrimeve (rreth 25-30 minuta).

Pasi pérfundon koha e paracaktuar, mésuesi/ja fton nxénésit t& b&jné vetévlerésimin e punés s€ tyre. Pérgjigjet e
ushtrimeve diskutohen me radhé. Gjaté késaj faze pér ushtrime t€ ndryshme, ku nxénésit mund té kené hasur véshtirési ose
situata e ushtrimit e dikton (p.sh. ushtrimet 5 dhe 6, t€ cilat shogérohen me figurat pérkatése), zgjidhja paraqitet né tabelé
nga nxénés t€ ndryshém. Nxénésit orientohen pér t€ qené sa mé realé gjat€ vetévlerésimit.

Kalohet né€ rubrikén Eksplorim/pértej provimeve. Lexohet rubrika Histori dhe mé pas kalohet né diskutimin e rubrikés “A
e dini se ...”, ku nxénés t€ ndryshém japin mendimet e tyre rreth pérdorimeve t€ shumta t& vektoréve né jetén reale.

MEé pas, mésuesi/ja fton nxénésit t& komentojné rreth thénies s€ J. Gibs.




- Si e kuptoni ju thénien “Matematika éshté gjuhé&”?

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja ndan nxénésit né€ grupe katérshe dhe ndan detyrat pér secilin grup.

Grupet 1 dhe 5: ushtrimet 3 Grupet 2 dhe 6: ushtrimet 5 dhe
dhe 6 fage 169-170. 11 fage 169-170.

Grupet 3 dhe 7: ushtrimet 8 Grupet 4 dhe 8: ushtrimet 2 dhe 9
dhe 12 fage 170. fage 169-170.

Gjaté kryerjes sé detyrés, mésuesi/ja iu kujton nxénésve q¢ té kené parasysh hapat qé do t& pérdorin pér zgjidhjen e
ushtrimeve, duke 1 zbatuar me rigorozitet ato né ¢do ushtrim.
Né momentin qé grupet g€ kané té njéjtén detyré pérfundojné zgjidhjen, shkémbejné fletoret me njéri-tjetrin dhe
kontrollojné e vlerésojné punén e grupit tjetér.
ME pas, pérfaqésues té dy grupeve prezantojné zgjidhjen dhe nxénésit e grupeve t€ tjera béjné pyetje dhe komente rreth
zgjidhjes.
Né pérfundim té veprimtarive, mésuesi/ja pyet:

- A mund té mé tregoni si dhe sa ju ndihmojné njohurité pér vektorét né situata problemore té ndryshme?
Pér kété, ai/ajo jep 2-3 shembuj qé zgjidhen me ményra t€ ndryshme, midis t€ cilave dhe me vektorét, dhe kérkon té
tregojné se cila nga ményrat éshté mé efikase. Shembuj té tillé mund t€ jené:

- gjetja e koordinatave t€ kulmit t& katért t& paralelogramit;

- vértetimi qé€ kéndi ABC &shté i drejté kur njohim koordinatat e tri pikave A, B, C;

- vértetimi g€ tri pika jané né vijé té drejté kur njohim koordinatat e kétyre tri pikave.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésiné qé ata kané n€ dallimin e madhésive numerike nga ato vektoriale, njehsimin e koordinatave t€ vektorit,

né€ zbérthimin e vektoréve si kombinim linear i vektoréve njési i dhe j, né njehsimin e gjatésisé sé vektoréve, né

pércaktimin e drejtimit t€ njé vektori si dhe né arsyetimin dhe argumentimin e zgjidhjes sé€ situatave problemore qé
pérmbajné vektorét.

Vlerésimin e mbéshtet gjithashtu né punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre, aktivizimin gjaté mésimit ose né punén né
grup si dhe n€ argumentimin e pérgjigjeve qé¢ japin.

Detyra: Ushtrimet 4, 7, 10 fage 169-170. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré krijuese pér portofol: Kérkim. Teoria e vektoréve éshté zhvilluar njékohésisht edhe nga njé matematikan
britanik, pak a shumé né té nj&jtén kohé me Gibsin. Kush ishte ai?

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Kampionimi (Shkathtési dhe aftési & Situata e té nxénit:
Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e  Pér ¢faré na shérben matematika?

e  Preferencat e klientéve pér produkte t&€ ndryshme
né njé dyqan ushqimesh.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore Fjalét kyce: popullaté, kampionim, parametér, tregues
sipas temés mésimore statistikor, tekniké kampionimi, kampionim i njéanshém.
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- evidenton né njé€ studim: popullatén, parametrin,
kampionin;




- pérkufizon sakté kuptimet ¢ mésipérme;

- emérton ményrat e ndryshme té kampionimit;

- harton pér situata reale ményra t€ ndryshme
kampionimi.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ lexojn€ hyrjen e kapitullit 7 “Mbledhja, paraqitja dhe interpretimi i
té dhénave” dhe té diskutojné nén kontekstin: Pér ¢faré na shérben matematika. Diskutohet me nxénésit rreth zbatimeve t&é
shumta té tyre né jetén reale.

ME pas, pér té béré lidhjen e atyre njohurive qé€ nxénési di, dhe té atyre qé€ do té dijé, mésuesi/ja prezanton pérpara
nxénésve situatén:

Notat e dy nxénésve t€ klasave t€ 11-A dhe 11-B, né pérfundim t€ klasés s€ 11 ishin:

Léndét Gjuhé Letérsi | Histori | Gjeografi | Matematiké | Qytetari | Kimi | Biologji | Fiziké
shqipe

Nxénési | 7 6 7 8 7 6 7 8 6

A

Nxénési | 8 7 6 8 8 8 8 8 7

B

Meésuesi/ja kérkon qé nxénésit t€ studiojné né dyshe tabelat e dhéna, duke u nisur nga njohurité e marra né€ klasat e
méparshme. Né pérfundim té punés, dyshet diskutojné rezultatet e arritura. Eshté shumé e mundshme qé nxénésit té nisin
nga njehsimi i mesatares, mesores, modés ose t& studiojné mundésiné e korrelacionit né kéto t& dhéna.
Pér t€ orientuar nxénésit drejt kuptimeve qé do té merren né kété€ oré mésimi, mésuesi/ja u drejtohet nxénésve:

- A kemi vlerésuar té gjitha rezultatet e njé nxénési? (mungojné disa 1&€ndg...)

- A mund t€ themi se klasa ¢ dyté ka nxénés mé t& miré se klasa ¢ paré?

- A kemi mjaftueshém té dhéna pér té studivar nxénésit ¢ dy klasave?

Ndértimi i njohurive: Pasi diskutohen pérgjigjet e nxénésve, mésuesi/ja kérkon qé nxénésit t€ thellohen mé tej né
hulumtimin e tyre.
- Sido té vepronit ju pér té€ studiuar nivelin e dy klasave?
Pérgjigjet e nxénésve mund té jené t€ ndryshme si p.sh.:
- Do té evidentonim t& gjitha notat e ¢do nxénési.
M¢suesi/ja reagon me pyetjen tjetér:
- A mund ta realizojmé brenda njé kohe t& shkurtér pér ¢do nxénés kéte?
Njé nga pérgjigjet ¢ mundshme:
- Do t& njehsonim mesataren e ¢do klase.
Mésuesi/ja formulon pyetjen tjetér:
- Ajep mesatarja vlerésim cilésor pér nxénésit n€ ¢do 1énde?
Njé nga pérgjigjet e mundshme:
- Do t€ studiojmé 10 nxénés né ¢do klasé.
Me¢ésuesi/ja drejton pyetjen tjetér:
- Do té mjaftonin 10 nxénésit e paré?
Diskutohet rreth situatave t€ mésipérme.
ME pas, mésuesi/ja fton nxénésit t€ lexojné shembullin 1 né fagen 172. Pasi diskutojné né dyshe situatén e shembullit,
nxénésit evidentojné kuptimet: parametér, kampionim, popullaté, tipar statistikor.
Gjaté kohés qé nxénésit formulojné pérfundimet e tyre mésuesi/ja ploté€son njé tabelé, ku pérkufizon sakté kuptimet e
mésipérme:




Kampionim I thjeshté
Sistematik
i shtresézuar
Studim
statistikor Populiata E fundme
: E pafundme

Tregues
statistikor

Theksohen faktet: Popullata €shté bashkésia e t&€ gjitha elementeve qé po studioni.
Kampioni éshté nénbashkeési e késaj popullate.
Parametri éshté njé numér q€ pérshkruan té gjithé popullatén.
Treguesi statistikor éshté njé numér i pérftuar nga njé kampion i vetém; njé ose disa té tillé
mund t€ pérdoren pér t€ vlerésuar njé parametér.
Mésuesi/ja udhézon nxénésit t€ zgjidhin ushtrimet 1 dhe 3 fage 173. Né fillim, nxénésit studiojné né dyshe, dhe mé pas
diskutojné pérgjigjet me dyshet e aférta. Mésuesi/ja kérkon g€ nxénésit t€ dallojné né situatat e ushtrimeve popullatén,
treguesin statistikor, parametrin etj. Pas késaj diskutohen zgjidhjet e ushtrimeve né tabelé.

Pérforcimi i té nxénit: N¢ kété fazé t€ m&simit, nxénésit rikujtojné edhe njéheré hapat qé duhen ndjekur pér té zgjedhur
njé€ tekniké t€ pérshtatshme kampionimi. Mé pas kalojné n€ studimin e shembullit 2 né fagen 174. Népérmjet studimit té
shembullit 2, mésuesi/ja nxit te nxénésit formimin e shprehive studimore. Né funksion té késaj u drejton nxénésve pyetje
hulumtuese p.sh.:

a) a &sht€ mendimi i blerésve té€ paré€ njé vlerésim real pér preferencat e klientéve?

b) nése jo si mendoni t&€ shmangni pérfundimet e gabuara?

c) cilén tekniké kampionimi mund té pérdorni?
Nxénésit vazhdojné né dyshe punén me ushtrimet 1, 2, 3 né fagen 175. N& pérfundim t& punés, dyshet e aférta kémbejné
fletoret dhe krahasojné pérfundimet. Disa prej nxénésve prezantojné zgjidhjet e situatave né tabelé.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve, dhe vleréson disa té tjeré né
lidhje me pércaktimin e popullatés, kampionimit, parametrit dhe treguesit statistikor. Vlerésimin mésuesi/ja e mbé&shtet né
punén qé nxénésit zhvilluan né fletoret e tyre, si dhe né diskutimin e pérfundimeve né tabelé. Gjaté vlerésimit, mésuesi/ja
mban parasysh argumentimin e pérgjigjeve t€ dhéna.

Detyra: 5 n€ fagen 173, 4 n€ fagen 175. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 5 dhe 6 né fagen 175.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XIT —
Tema mésimore: Karakteristikat e pozicionit t& shpérndarjes. (Shkathté€si | Situata e té nxénit:
dhe aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore) ° Shitja e ujit me gaz.
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: karakteristika t€ pozicionit,
mésimore: karakteristika t€ shpérndarjes, modg,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: mesore, mesatare, amplitudé, ndryshesé
- dallon té dhénat diskrete ose té€ vazhdueshme; ndérkuartilore, t€ dhéna diskrete, t€ dhéna té
- dallon né njé bashkési t& dhénash karakteristikat e shpérndarjes dhe t€ | vazhdueshme.

pozicionit;

- pércakton né njé bashkési t& dhénash karakteristikat e shpérndarjes dhe
té pozicionit;

- pércakton vlerat e jasht€ ndodhura né njé bashkési té dhénash;

- identifikon pérparésité dhe mangésité e ¢do karakteristike.

Burimet: libri i nxénésit, libri 1 mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkenca




Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mesatarja, moda, mesorja jané kuptime té njohura nga nxénésit. Pér kété arsye, mésuesi/ja
mund ta fillojé punén me njé ushtrim t€ tipit:

Notat e nxénésve té dy klasave né provimin e matematikés jané pasqyruar né tabelat pérkatése:

Notat 4 5 6 7 8 9 10
Klasa A | Numri i nxénésve | 2 4 5 4 7 5 3
Klasa B | Numri i nxénésve | 0 6 5 8 7 3
Tregoni pér t€ dy klasat:

a) notat q€ ndeshen mé shpesh;

b) mesataren e notave né ¢do klasé;

c) ndryshimin ndérmjet noté€s mé t& ulét dhe mé t€ lartg;

d) numrin e nxénésve q€ kané noté mesatare mé té ulét (mé t¢ larté) se mesatarja.

Nxénésit hulumtojné né€ dyshe tabelat dhe karakteristikat e studiuara mund t’i pérmbledhin pérséri n€ njé tabelé:

Mesatarja Notat qé ndeshen mé shpesh Ndryshime ndérmjet notave Nxénés mbi mesatare Nxénés nén mesatare

Klasa
A
Klasa B

Ndértimi i njohurive: Pasi kané plotésuar tabelén pérmbledhése né dyshe e tyre, mésuesi/ja fton nxénésit t¢ diskutojné
pér hapat qé ndogén né hulumtimin e tyre. Népérmjet marrédhénieve pyetje-pérgjigje, mésuesi/ja nxit nxénésit té
pérmbledhin kuptimet e mésipérme p.sh.:

a) Me ¢faré lloj té dhénash kemi t& b&jmé?

b) Si e njehsuat mesataren?

c) A mund té themi se klasa e par€ ka nxénés me té mir€ se klasa e dyt&?
d) A vini re pérgendrim té notave rreth ndonjé vlere?

e) Ka nxénés q¢€ jané dukshém larg mesatares?

NE¢ secilin rast nxénésit argumentojné pérgjigjen me shembuj nga tabela. Mésuesi/ja pasi ka dégjuar késhtu té gjitha
pérgjigjet e pyetjeve, pérmbledh edhe njéheré kuptimet pér karakteristikat e pozicionit dhe ato t&€ shpérndarjes dhe thekson
kuptimet e mesores dhe kuartileve. Népérmjet shembujve konkreté formulon ményrén e pércaktimit t€ pozicionit t&
mesores, kuartilit, amplitudés dhe ndryshesés ndérkuartilore (vendoset theksi né rastet kur bashkésia e té dhénave éshté
shprehur me numér tek ose ¢ift).

ME pas, nxénésit studiojné shembujt 1 dhe 2 né fagen 177. Gjaté diskutimit té pérgjigjeve, mésuesi/ja vé theksin né
ményrén e studimit té njé bashkésie me t€ dhéna té grupuara.

- A &shté vlera e sakté e mesatares sé€ t€ dhénave? Pse?

ME pas, mésuesi/ja pércakton pér secilén dyshe njérin nga ushtrimet 4, 5, 6 dhe 7 né faget 178, 179. Fillimisht nxénésit
diskutojné né dyshe dhe mé pas pérgjigjet diskutohen né tabelé. N& kéto ushtrime vihet theksi né ményrén se si njehsohet
mesatarja né rastin kur tipari i studivar éshté i vazhdueshém dhe t&€ dhénat jané t& grupuara.

N¢é pérfundim té diskutimit t€ ushtrimeve, mésuesi/ja diskuton me nxénésit hapat qé duhet t€ ndjekin pér té zgjidhur njé
situaté problemore lidhur me treguesit statistikoré pérmbledhés. Sqaron kuptimin e vlerave t€ jashténdodhura dhe si mund
té gjenden ato.

Mésuesi/ja vizaton njé tabelé me kuptimet themelore g€ u evidentuan né kété oré€ mésimi dhe fton nxénésit té japin
mendimet e tyre pér ploté€simin e saj. Ai/ajo thekson se duhet t&€ zgjidhni treguesit e pérshtatshém statistikor€ t& pozicionit
dhe shpérndarjes.

Treguesit statistikoré Pérparésité Manggsité Shembuj
Karakteristika t&¢ | Moda 1. E dobishme kur t&
pozicionit dhénat jonumerike...
Mesorja
Mesatarja
Karakteristika t&¢ | Amplituda
shpérndarjes NNK




Nxénésit mund té ploté€sojné edhe me ndonjé vegori tjetér, q€ nuk éshté pérfshiré né tabelé.

Duke pasur parasysh plotésimin e tabel€s, nxénésit kalojné né studimin e shembullit 4 né fagen 180. Fillimisht nxénésit
tregojné vlerén e mesores, modé€s, mesatares pér vlerat e tiparit t€ studiuar. M€ pas, mésuesi/ja orienton nxénésit drejt
studimit t€ informacionit q€ nxénésit morén nga ky shembull.

Pérforcimi i té nxénit: N& kété fazg t€ orés s€ mésimit, nxénésit diskutojn€ ushtrimet 2 dhe 3 né fagen 180. Pér zgjidhjen
e ushtrimeve ata diskutojné né€ dyshe, mé pas krahasojné pérfundimet me dyshen e afért.

Né pérfundim té diskutimeve, mésuesi/ja kérkon qé nxénésit t& diskutojné pérgjigjet pérfundimtare né tabelé. Né kété
ményré, secila prej dysheve, kontrollon dhe korrigjon zgjidhjen.

Gjaté prezantimit t€ zgjidhjes, mésuesi/ja e vendos theksin te fakti qé duke marré parasysh vetité e vlerave, mund té
pércaktohet se cilét tregues duhen pérdorur. Gjithashtu i méshohet dhe faktit té pércaktimit t€ mesores dhe kuartileve,
pérkatésisht kur numri i vlerave té studiuara éshté ¢ift ose tek, si dhe né ndikimin q€ ka numri i vlerave té jashténdodhura
né mesoren e t& dhénave.

Vlerésimi: Mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime né evidencé pér nxénés té tjeré né lidhje me pércaktimin e
karakteristikave té pozicionit dhe t€ shpérndarjes sé njé bashkésie t&¢ dhénash si dhe me faktin se cilét tregues duhen
pérdorur. Né vlerésimin e nxénésve, mésuesi/ja mban parasysh punén qé nxénésit béné€ né fletoret e tyre. Gjat€ vlerésimit,
mésuesi/ja evidenton saktésin€ né pérgjigje té nxénésve si dhe argumentimin e pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimet 3, 8 n€ fagen 179 dhe 1 né fagen 180. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 4 né fagen 181.

PLANIFIKIMI I ORES MiESIMORE

Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké

Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: T¢ dhénat me njé ndryshore. (Shkathtési dhe
aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore)

Situata e té nxénit:

e Analiza e punés s€ njé hidrauliku.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas

temés mésimore

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:

- evidenton té dhénat statistikore né njé bashkési t&€ dhénash;

- paraqget t&€ dhénat stastistikore me diagrame t€ ndryshme;

- njehson denduriné, densitetin e dendurive;

- modelon, interpreton dhe ndérton tabela, diagrame,
histogramé pér té paraqitur njé grup té dhénash.

Fjalét kyce: mod¢, mesore, kuartil, amplitudg,
tregues statistikoré, grafik me kuti, vlera té
jashténdodhura, histogram, syprinég, probabilitet.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit.

Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Fillimisht mésuesi/ja kérkon qé nxénésit t€ rikujtojné edhe njéheré treguesit statistikoré né njé
bashkési t€¢ dhénash. Pér kété paraqet né€ tabelé njé skemé pér té konkretizuar lidhjen mes karakteristikave té pozicionit dhe

shpérndarjes. Njé tabelg e tillé mund té jeté:

Karakteristika té
pozicionit
Tregues
statistikoré

I

shpérndarjes

Karakteristika té |

Mesatarja

Ampituda

Ndryshesa
ndérkualtilore




Népérmjet marrédhénieve pyetje-pérgjigje, mésuesi/ja kérkon qé nxénésit t€ sqarojné kuptimin pér ¢do tregues dhe si
gjendet ai, p.sh.:

1. Si do ta pércaktonit mesoren né njé bashkési t€ dhénash?

2. Si do ta njehsonit mesataren e notave né léndén e matematikés né klasén tuaj?

3. Cili éshté kuptimi i modés né njé bashkési t& dhénash? ...etj.

Nxénésit mund t’u drejtojné edhe pyetje té tjera shokéve, nése mendojné se kané kuptime t€ paqarta.

Ndértimi i njohurive: M¢ pas, mésuesi/ja rikujton me nxénésit grafikun me kuti:

- Si veprojmé pér t&€ ndértuar grafikun me kuti?

- Cfaré hedhim né fillim?

- Sielexojmé at€? Cfaré tregon ai?
M¢suesi/ja sqaron se njé ¢ katérta e t€ dhénave né kampion shtrihet ndérmjet ¢do dy segmenteve vertikale té
njépasnjéshme né diagram. Grafikét me kuti jané t&€ dobishém pér krahasimin ¢ bashkésive t& té¢ dhénave. Shpjegon dy
diagramet me kuti g€ jané né librin e nxénésit fage 182.
N¢ pérfundim té diskutimit, mésuesi/ja fton nxénésit té studiojné shembullin 1 n€ fagen 182, me géllim q¢ t& formojé tek

ata shprehité studimore. Pasi kané studiuar né dyshe situatén, dyshet e aférta dalin né pérfundimin se cila do t& ishte
zgjidhja mé e miré (hidrauliku mé i pérshtatshém). Sigurisht, qé kjo zgjedhje do t€ jeté ¢ mbéshtetur né argumente, p.sh.:
ku éshté NNK mé e madhe, ku ka mé shumé vlera té jashténdodhura, ku éshté amplituda mé e madhe etj. Pasi diskutohen
né€ dyshet e aférta, pérfundimet prezantohen nga disa nxénés né tabelé.

- Sido t€ vepronit nése do kishit t€ bénit me t€ dhéna t&€ grumbulluara?

- Si e ndértojmé grafikun né kété rast?
Kalohet né shembullin 2. Pérséri, nxénésit diskutojné né dyshe. Pér ta béré mé t& ploté studimin, mésuesi/ja mund té shtojé
si kérkesé: njehsoni mesoren, modén, mesataren né kété tabelé dendurish. Nxénésit kujtojné paraprakisht se si do té
pércaktojné treguesit statistikoré nése t&€ dhénat jané t&€ vazhdueshme (me klasa).
Pasi kané studiuar shembullin 2, mésuesi/ja parashtron pérpara nxénésve pyetje qé nxisin formimin e shprehive studimore
tek nxénésit, p.sh.:

1. A kané klasat t€ nj&jtén madhési?
Véreni mbivendosje t€ grupesh?
Sa &shté denduria e secilés klasé?
Si do ta njehsonit densitetin pér ¢do klasé?
A takohen intervalet? A pérfshihen té€ gjitha vlerat?

6. Cila éshté e vecanta e njé histogrami?
Pasi kané diskutuar n€ dyshe, mésuesi/ja dégjon nga dyshe t€ ndryshme pérgjigjet. Veté nxénésit vlerésojné fillimisht

A

saktésiné e pérgjigjeve, dhe mésuesi/ja korrigjon ose ploté€son nése éshté e nevojshme.

Duke pasur parasysh pérgjigjet e formuluara né kété fazé té orés s¢ mésimit, mésuesi/ja fton nxénésit té studiojné
shembullin 3 né fagen 185. pérséri mésuesi/ja mund té shtojé kérkesa té tjera me géllim g€ informacioni i marré nga
histogrami t€ jet€ mé i hollésishém.

ME pas, puna e nxénésve vijon né grupe me nga 4 nxénés. Grupe té ndryshme marrin njérin nga ushtrimet 1, 2 dhe 3 né
fagen 186. Né pérfundim t€ punés, grupet qé kané t€ njéjtin rast, nép€rmjet njé pérfagésuesi krahasojné rezultatet.
Pérgjigjet e ushtrimeve prezantohen pérpara klas€s. Késhtu secili grup, kontrollon dhe korrigjon pérgjigjen e situatés.
Pérforcimi i té nxénit: N¢ pérfundim t€ diskutimit t€ ushtrimeve, mésuesi/ja kérkon qé€ secili grup, sipas rastit qé mori né
shqyrtim, t€ tregojé hapat e ndjekur dhe té studiojé pérparésité dhe mangésité e ményrés sé studimit p.sh.:

Grupet qé€ kishin ushtrimin 1, t€ tregojné pérparésité dhe manggésité e grafikut me kuti;

Grupet qé kishin ushtrimin 2, t€ tregojné pérparésité dhe mangésité e histogramit;

Grupet q¢€ kishin ushtrimin 3, t& tregojné pérparésité dhe manggésité e grafikut t€ dendurive t€ grumbulluara.

Ndérkohé qé nxénésit evidentojné né fletore kéto vegori, mésuesi/ja skicon njé tabelé pérmbledhése pér ményrat e
studimit. Tabela plotésohet hap pas hapi nga pérgjigjet ¢ nxénésve.

Pérparésité Manggsité

Grafiku me kuti
Histogrami

Grafiku 1 dendurive




Pasi plotésohet tabela, mésuesi/ja kérkon g€ nxénésit té kalojné né studimin e shembullit 4 né fagen 187.

Meqgé veté shembulli pérjashton diagramin me kuti, mund t’u sugjerohet grupeve té ndryshme té pérdorin metoda té
ndryshme studimi. Pasi studiojné né grupet e tyre, pérfundimet e arritura nga ky studim prezantohen nga pérfaqésuesi i
grupit. Veté nxénésit pércaktojné cila ményré studimi do t&€ pérfaqésojé mé miré té dhénat.

Kalohet mé pas né studimin e hapave pér interpretimin e diagrameve qé paraqgesin t€ dhéna duke ilustruar ato né
shembullin 5. Nxénésit vazhdojné punén né grupe me nga 4 veta, me ushtrimet 3 dhe 4 t€ faqes 189. Pasi diskutojné
fillimisht né grupe, pérgjigjet diskutohen nga pérfagésues té grupeve q€ kané t€ njéjtin ushtrim. M¢ pas, pérgjigjet

diskutohen né klasé.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh aftésin€ qé ata kané né studimin e t€ dhénave me njé ndryshore, né ndértimin e diagrameve t€ ndryshme pér to, si

dhe né leximin e diagramit qé paraqet t€ dhénat.

Vlerésimin e mbéshtet gjithashtu né punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre, aktivizimin gjat€é mésimit ose né punén né

grup si dhe n€ argumentimin e pérgjigjeve q¢ japin.

Detyra: Ushtrimet 4 fage 186 dhe 2 né fagen 189. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké

Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: T¢ dhénat me dy ndryshore. (Shkathtési dhe
aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore)

Situata e té nxénit:

e Korrelacioni ndérmjet gjatésisé dhe gjerésisé
sé petaleve t¢ tréndafilave.

e  Shitja e akulloreve dhe numri i oréve me diell.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas
temés mésimore
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- evidenton né grafik, lidhjen midis dy ndryshoreve;
- dallon me ndihmén e grafikut, nése mes dy ndryshoreve
ekziston korrelacioni,
- pércakton nése korrelacioni éshté pozitiv ose negativ (ose 0);
- pércakton me ndihmén ¢ korrelacionit vlerat e t&€ dhénave q&
mungojné;

Fjalét kyce: t€¢ dhéna me dy ndryshore, korrelacion,
korrelacion pozitiv (negativ, zero), grafik me pika,
ndryshore e pavarur.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit.

Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkencé, Ekonomi.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja shtron para nxénésve pyetjet:

- C’kuptojmé me korrelacion?

- Kur themi qé dy madhési jané né korrelacion me njéra-tjetrén?

- Salloje korrelacionesh kemi?

Theksohet fakti se: korrelacioni dallohet duke vizatuar njé grafik me pika, i cili, ¢do ¢ift vlerash té t&€ dhénave e paraqget si
njé piké t€ vetme né grafik. M€ pas nxiten nxénésit t€ sjellin shembuj té€ dy madhésive qé jan€ né korrelacion me njéra-

tjetrén ose jo.

Ndértimi i njohurive: Fillimisht mésuesi/ja kérkon qé nxénésit té studiojné grafikét né fund té fages 190. Né ményré qé té

orientohen nxénésit drejt kuptimeve q€ duhet té evidentohen, mésuesi/ja ju drejton atyre pyetjet ndihmése:
a) NE cilin grafik, pikat jané t€ pozicionuara péraférsisht pran€ njé drejtéze?

b) Cila drejtéz ka koeficient kéndor pozitiv (negativ)?
c) aka pika qé béjné pérjashtim nga ky rregull?

Nxénésit diskutojné né fillim rreth grafikéve né dyshe, dhe mé pas pérgjigjet i krahasojné€ me dyshet fqinje.




Pasi nxénésit formulojné pérgjigjet pér secilén nga pyetjet ¢ parashtruara, mésuesi/ja fton nxénésit t’i pérmbledhin ato
sipas hartés s€ méposhtme:

Korrelacioni Koeficienti i
korrelacionit »
korrelacion korrelacion
pozitiv korrelacion negativ —1<r<1
Z€ero
té dyja ndryshoret nése njéra ndryshore
rriten sé bashku ndryshoret nuk kané rritet, tjetra zvogélohet
lidhje midis tyre

T&€ dhénat ¢ shtrihen saktésisht mbi njé vijé té drejté, kané korrelacion té pérsosur. Pérndryshe, korrelacioni
mund t& pérshkruhet si i forté, mesatar apo i dobét.

Llojet e fortésisé sé

korrelacion korrelacionit korrelacion
pozitiv i negativ i
pérsosur pérsosur
korrelacion r=—1
r=l korrelacion zero korrelacion
pozitiv negativ
mesatar r=0

mesatar

Mésuesi/ja sqaron kuptimet ndryshore e pavarur dhe ndryshore e varur.
Pasi nxénésit njihen me kuptimet e reja, studiojné shembullin 1 né€ fagen 191. Fillimisht studiojn€ né dyshe, dhe mé pas
krahasojné pérfundimet e tyre, me grafikun e ndértuar né tekst. Mésuesi/ja kérkon qé nxénésit t€ thellohen né studimin e
tyre, duke kérkuar g€ ata t€ argumentojné pse kemi té béjmé me korrelacion pozitiv mesatar.
Nxénésit né dyshe punojné ushtrimet 2 dhe 3 fage 191. Pasi pérfundojné zgjidhjet paraqiten né tabelé nga disa nxénés.
Pasi mésuesi/ja diskuton me nxénésit rreth hapave qé ndigen pér té€ zgjidhur njé€ problemé me t€ dhéna me dy ndryshore,
shqyrtohet situata e shembullit 2 né fagen 192.
Pér ta béré mé té detajuar studimin, mésuesi/ja mund té ndihmojé nxénésit me pyetjet:

e Cila éshté dita me mé pak shitje?

e A jané té pérafruara kéto vlera né rrjet?

e (Cila éshté dita me mé shumé shitje?

e A mund té parashikoni si do t€ vazhdonte shitja?
Dyshet u japin pérgjigje pyetjeve t€ pércaktuara né tekst, si dhe atyre qé€ parashtrohen nga mésuesi/ja.
Né pérfundim té punés, dyshet e aférta krahasojné grafikét dhe pérgjigjet, dhe mé pas pérgjigjet pérfundimtare diskutohen
né tabel€. Gjaté diskutimit, mésuesi/ja vendos theksin te prezenca e lidhjes shkak-pasojé.

Pérforcimi i té nxénit: N¢ kété fazé t€ mésimit, nxénésit do té punojné né grupe me nga 4 vet€, me ushtrimet 5 fage 191
dhe 2, 3, 4 fage 193. Né ményré qé€ té diskutohen sa mé shumé raste, mésuesi/ja u ndan grupeve té ndryshme ushtrime té
ndryshme. Mund té ken€ edhe dy grupe t€ njéjtin ushtrim.

Gjaté kohés g€ nxénésit diskutojné né grupe, mésuesi/ja vézhgon punén e tyre dhe ndihmon grupet qé kané véshtirésiné
zgjidhjen e ushtrimeve. Pasi diskutojné situatat ¢ ushtrimeve né grupet ¢ tyre, pérfagésues té grupeve qé kané té njéjtin
ushtrim, mblidhen pérséri dhe krahasojné pérgjigjet. M€ pas, pérgjigjet pérfundimtare, diskutohen né tabelg.

Mésuesi/ja fton nxénésit t€ modelojné veté njé situaté té tillé, p.sh. si ajo e ushtrimit 1b.

Situata t€ mundshme mund t€ jené: gjatésia e nxénésve dhe masa e tyre; gjatésia e nxénésve dhe mesatarja e tyre etj.




Vlerésimi: N¢ fund t& orés, mésuesi/ja vleréson duke pasur parasysh saktésiné n€ studimin e tabletave me dy ndryshore.
Pér kété vlerésim, mésuesi/ja mbéshtetet né punén qé nxénésit béné né fletore dhe né tabelé gjaté prezantimit té
pérgjigjeve. Gjat€ vlerésimit, mésuesi/ja evidenton edhe argumentimin e pérgjigjeve. Gjithashtu, mban shénime né
fletoren evidencé pér nxénés t€ cilét do té vlerésohen né orét né vazhdim.

Detyra: Ushtrimet 5 fage 191 dhe 1 fage 193. Mésuesi/ja jep udhézimet e duhura pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 5 né fagen 193.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Pérmbledhje dhe pérséritje & Eksplorim (pértej Situata e té nxénit:
provimeve) & Vlerésim 7 ®  Vlerésim i nxénésit nga nxénési.

e Numri i fémijéve né familje.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: popullaté, parametér, kampion,
mésimore kampionim, grafik me kuti, histogram,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: korrelacion (pozitiv, negativ, zero),

- evidenton popullatén dhe parametrat e saj; karakteristika t&€ shpérndarjes, karakteristika

- emérton teknika kampionimi; té pozicionit, koeficient i korrelacionit.

- lexon t& dhénat e vazhdueshme té paraqitura nga njé grafik me
kuti, histogram ose diagram i dendurive t¢ grumbulluara;

- pércakton nése dy ndryshore kané korrelacion ose jo;

- pércakton llojin e korrelacionit;

- pérmbledh t€ dhénat e njé studimi statistikor duke pérdorur
karakteristikat e shpérndarjes dhe té pozicionit.

Burimet: libri i nxénésit, libri 1 mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit té plotésojné hartén semantike pér t€ pérmbledhur njohurité e marra né

kreun 7.
Studimi statistikor ) ) )
AI Paraqitja I—— Diagrami me kuti
Kampionim tT;fe%ykes i
statistikoré denduri
E fundme E pafundme \ endurive
Teknika Karakteristika té
kampionimi Karakteristika té pozicionit.
shpérndarjes
Moda
Amplituda | Mesatarja
NNK Mesorja

Pér t€ pérmbledhur sa mé miré konceptet kryesore t€ kreut, mé€suesi/ja mund té€ ndihmojé me pyetjet:
- Cfaré keni parasysh kur béni njé studimi statistikor?
- Simund t€ jeté njé popullaté qé studiohet?
- A mund t€ studiojmé t&€ gjitha elementet e popullatés?




- Cilét jang treguesit statistikoré t& njé popullimi?

- Cfaré kuptoni me termin korrelacion? Po korrelacion negativ?

- Cilat jané vlerat g€ mund té marr€ koeficienti i korrelacionit?

- Kur doni té paraqitni t€ dhénat, cilat ményra pérdorni? (diagramin me kuti, histogramin, tabelén e dendurive té
grumbulluara)

N¢ kété ményré, pérgjigjet e nxénésve béjné t&€ mundur plotésimin e tabelés si dhe pérséritjen e kuptimeve themelore té
kreut.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ punojné né ményré t&€ pavarur me ushtrimet e fages 195 ku duhet té
zbatojné njohurité qé kujtuan mé lart. Gjaté kohés qé nxénésit punojné, ai/ajo vézhgon nxénés t&€ ndryshém sesi po
veprojné dhe mund té ndérhyjé nése sheh q& nxénési ka véshtirési. Nxénésit marrin kohén e nevojshme pér zgjidhjen ¢
ushtrimeve (rreth 20-25 minuta).

Pasi pérfundon koha e paracaktuar, mésuesi/ja fton nxénésit e té nj&jtés banké t&€ kémbejné fletoret dhe t€ béjné vlerésimin
e njéri-tjetrit. Pasi pérfundojné vlerésimin, pérgjigjet e ushtrimeve diskutohen me radhé. Gjaté késaj faze pér ushtrime té
ndryshme, ku nxénésit mund t€ kené hasur véshtirési ose situata e ushtrimit e dikton, zgjidhja paraqitet n€ tabelé nga
nxénés té ndryshém. Nxénésit orientohen pér t€ gené sa mé realé gjaté vlerésimit t€ nxénésit tjetér. Nxénésit mund té
hartojné njé sistem vlerésimi pér punén e shokéve té bazuar mbi raportin pérgjigje t€ sakta/pérgjigje t€ gabuara.

Kalohet né rubrikén Eksplorim/pértej provimeve. Lexohet rubrika Histori dhe mé pas kalohet né diskutimin e rubrikés “A
e dini se ...”, ku nxénésit japin mendimet e tyre rreth Frensis Gallton qé pérdori informacione nga

stacionet meteorologjike né Angli pér t€ ndértuar hartén e paré meteorologjike t€ botés.

Kalohet né€ pjesén e dyté: Provo veten, pér t€ cilén nxénésit punojné né grupe me nga 4 veta. Secili grup ndérton njérin nga

grafikét e parashikuar, dhe né fund, pérfaqésues té grupeve paraqgesin t& gjithé grafikét pérpara klasés né¢ ményré té
dukshme (p.sh. n€ njé kénd té tabelés). Duke paré grafikét, nxénésit nxjerrin pérfundimet e tyre. Zgjidhjet pérfundimtare
prezantohen né tabelé.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja udhézon nxénésit t&€ vazhdojné punén né grupet katérshe dhe ndan detyrat pér secilin
grup.

Grupet 1 dhe 5: ushtrimet 3 Grupet 2 dhe 6: ushtrimet 5 dhe
dhe 7 fage 197-199. 11 fage 198-199.

Grupet 3 dhe 7: ushtrimet 6 Grupet 4 dhe 8: ushtrimet 4 dhe 8
dhe 10 fage 198-200. fage 197-199.

Gjaté kryerjes sé detyrés, mésuesi/ja iu kujton nxénésve q¢ té kené parasysh hapat qé do t&é pérdorin pér zgjidhjen ¢
ushtrimeve, duke i zbatuar me rigorozitet ato né ¢do ushtrim. Né momentin qé grupet qé kané té njéjtén detyré pérfundojné
zgjidhjen, shkémbejné fletoret me njéri-tjetrin dhe kontrollojné e vlerésojné punén e grupit tjetér.

ME pas, pérfagésues té t€ dyja grupeve prezantojné zgjidhjen dhe nxénésit e grupeve té tjera béjné pyetje dhe komente
rreth saj. Né pérfundim té veprimtarive, mésuesi/ja nxit nxénésit € té vlerésojné zgjidhjen mé té miré dhe té argumentojné
vlerésimin gé béjné.

Vlerésimi: Mésuesi/ja mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve, dhe vleréson disa té tjeré, mbéshtetur né punén
q¢ ata béné né fletoren e tyre, si dhe né argumentimin e pérgjigjeve. Né vlerésim mésuesi/ja merr parasysh edhe vlerésimin
qé€ nxénésit béné pér njéri-tjetrin, pérgjigjet me gojé dhe plotésimin e hartés qé nxénésit béné né fazén e paré t&€ mésimit.
Njé tregues tjetér i vlerésimit mund t€ jet€ edhe puna q€ nxénésit béné né grup gjaté detyrés hulumtuese, ose argumentimi
i vlerésimit q€ ata béné pér veten dhe shokét.

Detyra: Ushtrimet 2 dhe 9 né fagen 197-199.

Detyré krijuese pér portofol: Kérkim. 1. Cfaré &shté regresi drejt mesatares?
Pse duhet marré parasysh kur kryejmé eksperimente?

2. Krijoni njé shembull t€ korrelacionit t¢ dy ndryshoreve.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Probabiliteti. (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim | Situata e té nxénit:
dhe zgjidhje problemore) 1. Pér ¢faré na shérben matematika?

2. Anketa pér ushqimin familjar né njé shtet.
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: probabilitet, ngjarje rastésore, hapésira e
temés mésimore rezultateve, ngjarje e sigurt, ngjarje té papajtueshme,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: ngjarje t€ kundérta, ngjarje t€ pavarura.

- evidenton né nj€ eksperiment rastésor ngjarjen, hapésirén
e rezultateve;

- njehson probabilitetin e ngjarjes si raport;

- dallon ngjarjen e sigurt, ngjarjen e pamundur, ngjarjen e
kundért, ngjarjet e papajtueshme, ngjarjet e pavarura;

- njehson probabilitetin e njé ngjarjeje duke pérdorur
formulat pér probabilitetin e bashkimit dhe prerjes sé
ngjarjeve;

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Biologji

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t& lexojné situatén e fages 201, si njé nga shembujt ku pérgjigja e
problemit shprehet si probabilitet i njé ngjarjeje. N&é ményré qé nxénésit t€ kuptojné mé sé miri lidhjen e probabilitetit (si
disiplin€ e matematikés) me situata reale, mésuesi/ja mund t€ shtojé edhe pyetje t€ tjera p.sh.:

a) A mund t€ marré€ probabiliteti vlerén 0?

b) A mund té jeté probabiliteti mé i madh se 1? Po mé i vogél se 0?

Pasi jané diskutuar pyetjet e ngritura né fazén e par€, mésuesi/ja paraqet n€ tabel€ situatén e méposhtme:

Nése hedhim njé zar té rregullt kubik, sa éshté probabiliteti qé t& bjeré numér ¢ift?

Ai/ajo fton nxénésit q€ népérmjet zgjidhjes s€ késaj situate ata t€ rikujtojné terminologjiné qé pérdoret dhe njohurité qé ata
kané rreth probabilitetit. Mésuesi/ja iu drejtohet nxénésve me pyetjet:

Cila &shté prova qé kryejmé?

Cfaré prisni né fund té késaj prove, pra cilat jané rastet ¢ mundshme?

Cilat raste do té plotésonin kushtin toné?

A pérbéjné kéto raste njé nénbashkési té hapésirés?

Cili éshté raporti i kétyre rasteve me rastet e mundshme?

Sa do té ishte ky raport pér ngjarjen: “Sa éshté probabiliteti qé t€ bjeré numér natyror?”

Sa do té ishte ky raport pér ngjarjen: “Sa €sht€ probabiliteti gé t€ bjeré numri zero?”

Tregoni dy ngjarje t€ papajtueshme né kété situaté.

Tregoni dy ngjarje t& pavarura né kété situaté.

10 C’mund té thoni pér probabilitetet e tyre?

o N N

Ndértimi i njohurive: Pérgjigjet e pyetjeve té parashtruara né fazén e paré t€ mésimit, fillimisht diskutohen né dyshe dhe
mé pas prezantohen pérpara shokéve. Pér ¢do pérgjigje, mésuesi/ja pérkufizon ose pérmbledh né trajté pérfundimi, p.sh.:
Pér pérgjigjen e paré: — prova qé kryejmé &shté hedhja e njé zari té rregullt; mésuesi/ja shton:

- kété veprim e emértojmé eksperiment rastésor, té cilin mund ta pérséritim disa herg;
ose pér pérgjigjen ¢ dyté: — rastet e mundshme do t€ ishin{l, 2, 3, 4, 5, 6}; mésuesi/ja shton:

- kété bashkési e emértojmé hapésira e rezultateve;
Pasi jané interpretuar té gjitha pérgjigjet e pyetjeve, mésuesi/ja fton nxénésit t€ ndértojné njé harté koncepti né lidhje me
kuptimet mé lart. Njé pamje e késaj harte mund té jeté:




Hapésira e
rezultateve

Eksperimenti
rastésor (Prova)

Probabiliteti

)]

Ngjarje té
papajtuesh

p(A uB):p(A)er(l

Ngjarje e
kundért A’

Ngjarje e
pamundu

Ngjarje
Ngjarje e té

sigurt

ME pas kalohet né diskutimin e shembullit 1 n€ fagen 202.

Nxénésit né dyshe diskutojné zgjidhjen e paraqitur né tekst. N&é ményré qé t€ nxis€ t€ mésuarin népérmjet hulumtimit,
mésuesi/ja mund t€ shtojé pyetje té tilla si:

a) Cilat jané rastet kur zari bie numér ¢ift;

b) Cilat jané rastet kur zari bie numér jo mé i madh se 4?

c¢) Ngjarjet “bie numér ¢ift” dhe “bie numér tek” jané t€ kundérta?

d) Po ngjarjet “bie numér mé i madh se 3” dhe “bie numér mé i vogél se 3” jané té kundérta?

Nxénésit vijojné me studimin e shembullit 2 né fagen 203.N¢ kété rast, theksi vihet te pércaktimi i ngjarjeve té pavarura,
dhe njehsimi i probabilitetit té saj.

ME pas, nxénésit né dyshe punojné ushtrimet 1, 2 dhe 3 né fagen 203. Zgjidhjet e tyre diskutohen edhe né tabelé.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja fton nxénésit té diskutojné rreth hapave qé ata duhet t€ zbatojné pér té zgjidhur
problemat me probabilitet. Po né dyshe, mésuesi/ja fton nxénésit t&¢ hulumtojné rreth shembullit 3 né€ faqen 204. N¢ kété
rast nxénésit kané né vémendje se ngjarja (A dhe B) e ka probabilitetin 0, pra P(A ose B) = P(A) + P(B). N¢ rastin e dyté,
nxénésit fillimisht njehsojné né dyshe probabilitetin e ngjarjeve R dhe S, dhe mé pas provojné nése plotésohet barazimi
pér ngjarjet e pavarura.

ME pas, mésuesi/ja pércakton pér dyshe té ndryshme situata t€ ndryshme. Punohen ushtrimet 2, 4, 6 té fages 205. Nxénésit
marrin kohén e mjaftueshme, pér té€ zgjidhur ushtrimet, dhe mé pas, dyshet e qé€ kané situata té njéjta, krahasojné
pérgjigjet. Pérfagésues té dysheve prezantojné zgjidhjet, né kété ményré secili kontrollon zgjidhjen e tij.

Né varési t€ kohés mund t€ punohet edhe ushtrimi 7 fage 205.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore, mban shénime né fletoren evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson disa té
tjer€. Vlerésimin e nxénésve e mbéshtet né faktet si ata evidentojné provén, hapésirén e rezultateve, ngjarjen, lidhjet midis
ngjarjeve si dhe né saktésin€ q€ njehsojné probabilitetet e kérkuara. Gjithashtu né vlerésim merr parasysh punén qé ata
kryen dhe qartésin€ né€ prezantimin e pérgjigjeve né tabelé, né€ pjes€marrjen né€ diskutime etj.

Detyra: Ushtrimet 5 n€ fagen 204, 3 dhe 5 né fagen 205 .Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 8 né fagen 205.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Shpérndarja e probabiliteteteve Situata e té nxénit:
(Shkathtési dhe aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e  Kutit€ me sfera sipas ngjyrave; hedhja e

monedhés disa heré.
e Anketé pér pérdorimin e kompanisé
telefonike ose lotaria dhe llojet ¢ biletave.




Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés | Fjalét kyce: probabilitet, ngjarje t€ veganta,
mésimore shpérndarje e probabiliteteve, ndryshore,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: funksion i shpémndarjes probabilitare.
- pércakton hapésirén e rezultateve né njé eksperiment;
- pércakton ngjarjet pérbérése té€ ngjarjes s¢ dhéné;
- njehson probabilitetin e ngjarjeve t€ veganta;
- pérdor funksionet probabilitare ose kontekstin e dhéné, pér té
gjetur shpérndarjen e probabilitetit dhe probabilitetet e
ngjarjeve te vecanta.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: N¢ fillim t& orés sé mésimit, mésuesi/ja paraqet pérpara nxénésve njé tabelé ku ata do té
shénojné té gjitha ngjarjet elementare t€ hedhjes s€ njé zari dhe probabilitetin e secilés prej tyre:

Numri i pikéve | 1 2 3 4 5 6
1 1 1 1|1 1
Probabiliteti g g g g g g

Pasi nxénésit kané€ plotésuar tabelén, mésuesi/ja shtron pérpara tyre pyetjet:

a) Sa €shté shuma e t& gjithé probabiliteteve qé njehsuat?

b) Si e kuptoni faktin qé té gjitha probabilitetet kané té njéjtén vleré?

¢) Si do t€ ndryshonin vlerat nése do té shqyrtonim ngjarjet: bie numér ¢ift ose bie numér tek?

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja sqaron se: Shpérndarja e probabiliteteve pér njé eksperiment té rastit tregon se si
shpérndahet ndérmjet té gjitha rezultateve t&€ mundshme, probabiliteti 1 pérgjithshém, qé éshté 1.
ME pas, ndan klasén né grupe me nga 4 nxénés. Nxénésit, né grupe t€ ndryshme studiojné njé nga shembujt 1 dhe 2 t&
fages 206 dhe 207. N& secilin rast, mésuesi/ja orienton nxénésit q€ fillimisht té paragesin rezultatet e mundshme té
ngjarjeve. Paraprakisht, mésuesi/ja e vé theksin tek ndryshimi mes “nxjerrjes me kthim” dhe “nxjerrjes pa kthim”. Pasi
kané diskutuar né grupet e tyre, mésuesi/ja fton nxénésit t€ pérmbledhin situatat e shqyrtuara prej tyre né klasé népérmjet
pyetjeve p.sh.:

Shembulli 1:

= (ilat jané rastet e mundshme té nxjerrjes s¢€ dy sferave?
= NEé cilat raste shuma e sferave éshté 4?
= Sa &shté shuma e t& gjitha probabiliteteve qé njehsuat pér shumén e pikéve? ...etj.
Shembulli 2:
e (Cilat jané vlerat q€ mund té marré€ ndryshorja X?
® (ilat jané rastet e ndryshme né varési té numrit té sferave té bardha?
® Sado t€ jené probabilitetet né secilin rast?
e Sa éshté shuma e probabiliteteve? ...etj.
Pasi diskutohen té dy shembujt, mésuesi/ja kérkon q& nxénésit té tregojné té pérbashkétén e tyre (shuma e probabiliteteve
éshté 1).
Mésuesi/ja kérkon qé nxénésit, duke kujtuar njohurité qé kané té paragesin hapésirén e rezultateve té

mundshme t€ hedhjes tre heré t€ njé monedhe té rregullt _C > duke ndértuar diagramin
pemé pér kété prové: < s L

s

< > L L L

Hedhja e
monedhés




Pasi kané evidentuar 8 rastet ¢ mundshme, kalojné né plotésimin e tabelés pér shpérndarjen e probabiliteteve t& té gjitha
rasteve t€ mundshme t€ numrit t€ heréve qé bie stemé. Plotésojné tabelén:

Numri i heréve g€ bie stemé 1 213
Probabiliteti

- Mblidhni té gjitha probabilitetet qé gjetét. Cfaré vini re?
Me¢suesi/ja sqaron se kjo tabelé na jep shpérndarjen e probabiliteteve. Punojné€ me gojé ushtrimin 1 faqe 208.
N¢ vazhdim, grupet e nxénésve kalojné né zgjidhjen e ushtrimeve 2, 4 dhe 5 faqe 208. Né pérfundim t€ punés né grupe,
pérfagésues té grupeve qé kané ushtrime t€ njéjta, krahasojné pérgjigjet midis tyre. Mé pas, rastet diskutohen né tabelé.

Me¢suesi/ja sqaron nxénésit se ndonjéheré, probabilitetet gjenden duke pérdorur funksionin e shpérndarjes s¢ probabilitetit,
i cili &shté njé funksion q¢ jep probabilitetet e té gjitha rezultateve t&€ mundshme té njé eksperimenti.
N¢ kété rast njé ndryshore diskrete e rastit X merr vlerén x; me njé probabilitet p(X = x;). Ajo paraqget né tabelé situatén e

shembullit 4 né fagen 209. Komentohen té katér rastet e mundshme té vlerave té ndryshores x.

ME pas nxénésit né grupe katérshe studiojné shembujt 5 dhe 6 né faget 209-210. N& pérfundim té studimit, pérfagésues té
grupeve, argumentojné zgjidhjet e paraqgitura né shembuj. Pérséri vihet theksi né faktin se shuma e probabiliteteve éshté 1.
Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja fton nxénésit t& theksojné hapat qé ndigen pér zgjidhjen e situatave problemore me
shpérndarjen e probabiliteteve. Nxénésit né grupet e tyre me nga 4 veta punojné ushtrimet ¢ fages 211. Né ményré qé té
diskutohen sa mé shumé raste, mésuesi/ja pércakton pér grupe t€ ndryshme, raste t€ ndryshme p.sh.:

Grupi i par€ dhe i pesté: ushtrimin 1 fq. 211

Grupi i dyt€ dhe i gjashté: ushtrimin 2 fq. 211 et;.

Grupi i tret€ dhe 1 shtaté: ushtrimin 4 faqe 211

Grupi i katért dhe i teté: ushtrimin 7 fage 211

Nxénésit marrin kohén e mjaftueshme pér t&€ punuar. Né pérfundim té€ punés né grupe, pérfaqésues té grupeve qé kané
ushtrime t& njéjta, mblidhen dhe krahasojné pérgjigjet. M pas, rastet diskutohen né tabelé.

Vlerésimi: N¢ fund t& orés sé¢ mésimit mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime pér disa té tjeré, duke u
mbéshtetur né punén qé ata béné né fletoret e tyre dhe né tabelé. Mésuesi/ja e mbéshtet vlierésimin né aftésiné qé nxénésit
kané né evidentimin e vlerave t&€ mundshme té ndryshores, né plot€simin e tabelés s€ probabiliteteve, njehsimin e tyre et;.
Gjithashtu, né vleré€sim merr parasysh edhe vlerésimin qé€ nxénésit b&jn€ pér punén e njéri-tjetrit gjaté diskutimit té
pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimet 6 né fagen 209 dhe 5-8 né fagen 211. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Pérmbledhje dhe pérséritje Situata e té nxénit:
Eksplorim (pértej provimeve) e Vlerésim i nxénésit nga nxénési
Vlerésim pér kreun 8 e Ushtrime dhe situata problemore fg. 216-
Ushtrime pér pérséritje pér krerét 5-8 219

e Niveli i glukozés né gjak

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés | Fjalét kyce: fuqi, eksponent, bazg, logaritém,

mésimore funksion eksponenecial, logaritmik, koeficient
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: kéndor i tangjentes, vektor, koordinata, gjatési,
- njehson vlerén e njé shprehjeje duke pérdorur vetité e fugive | drejtim, kah, popullaté, kampionim,
dhe logaritmit; karakteristika t& shpérndarjes, tregues statistikoré,
- zgjidh ekuacione eksponenciale dhe logaritmike; karakteristika t€ pozicionit, histogram, diagram
- shpreh vektoré t€ ndryshém me ndihmén e koordinatave dhe | dendurish, diagram me kuti, korrelacion,
kryen veprime me vektoré; probabilitet, ngjarje t&€ pavarura, ngjarje té
- lexon dhe interpreton t€ dhénat e njé studimi t€ paraqitur me | kundérta, ngjarje t€ papajtueshme, shpérndarja e
ndihmén e njé grafiku me kuti, histogrami, diagram probabiliteteve, probabiliteti i bashkimit té

dendurish; ngjarjeve, ndryshore diskrete e rastit




- interpreton t€ dhénat duke pérdorur karakteristikat e
shpérndarjes dhe té pozicionit;

- zgjidh situata problemore né lidhje me probabilitetin e
ngjarjeve t€ pavarura, t€ papajtueshme, t€ kundérta;

- pérdor funksionin probabilitar pér t€ gjetur shpérndarjen e
probabiliteteve.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja ndan klasén né teté grupe dhe secilit grup i jep detyré t& ndértojé njé kllaster pér
njohurité e njé kapitulli. Dy grupe t€ ndryshme do t€ kené té njéjtén detyré.

Grupi 1: Grupi 2: Grupi 3: Grupi 4:
pér kap. pér kap. pér kap. pér kap.
5 6 7 8

Pér kété€ iu lihet n€ dispozicion 6 minuta koh€. Secili grup prezanton kllasterin e vet. Grupet e tjera mund t€ plotésojné
nése ata kané lené pa pérmendur ndonjé njohuri.
Meésuesi/ja kérkon nga nxénésit té béjné vleré€simin e punés s¢ grupeve.

- Cili grup ishte mé i qarté dhe kishte punuar mé miré?

- Cfaré do té kishit béré ju ndryshe pér kété kapitull?
Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ punojné né ményré té pavarur me ushtrimet ¢ fages 212 ku duhet té
zbatojné njohurité ¢ kreut 8 qé kujtuan mé lart. Gjaté kohés qé nxénésit punojné, ai/ajo vézhgon nxénés t& ndryshém sesi
po veprojné dhe mund t&é ndérhyjé nése sheh qé nxénési ka véshtirési. Nxénésit marrin kohén e nevojshme pér zgjidhjen e
ushtrimeve (rreth 20-25 minuta).
Pasi pérfundon koha e paracaktuar, mésuesi/ja fton nxénésit e té njéjtés banké t&€ kémbejné fletoret dhe t€ béjné vlerésimin
e njéri-tjetrit. Pasi pérfundojné vlerésimin, pérgjigjet e ushtrimeve diskutohen me radhé. Gjaté késaj faze pér ushtrime té
ndryshme, ku nxénésit mund t€ kené hasur véshtirési ose situata e ushtrimit e dikton, zgjidhja paraqitet n€ tabel€ nga
nxénés t€ ndryshém. Nxénésit orientohen pér t€ gené sa mé realé gjaté vlerésimit t&€ nxénésit tjetér. Nxénésit mund té
hartojné njé sistem vlerésimi pér punén e shokéve té bazuar mbi raportin pérgjigje té sakta/pérgjigje t€ gabuara.

Kalohet né rubrikén Eksplorim/pértej provimeve. Pasi njihen me t&€ dhénat historike lidhur me figurat e njohura té
matematikés, nxénésit diskutojné situatat problemore té paraqitura. Pér situatén e paré€, nxénésit njehsojné secilin nga
probabilitetet e kérkuara, dhe mé pas béjné krahasimin. Diskutohet rreth faktit q¢ pse Gombo fitonte para me bastin e paré
dhe humbiste me té dytin.

ME pas kalohet né€ diskutimin e rubrikés “A e dini se ...”, ku nxénésit japin mendimet e tyre rreth numrit minimal té
personave g€ do t€ merren né studim me géllim qé, té paktén dy prej tyre, ta kené datélindjen né t€ nj&jtén dité. Pas kétij
diskutimi, mésuesi/ja pércakton késhtu detyrén krijuese pér portofolin e nxénésit pér hulumtimin rreth probabilitetit t&
datélindjes s€ disa njerézve né njé dité.

Mésuesi/ja fton nxénésit t€ hapin librin n€ fagen 216-217 dhe t€ shohin ushtrimet 1 dhe 7. Ai/ajo nxit ata t€ japin mendime
rreth zgjidhjes sé tyre. Diskutohen ideté qé nxénésit paragesin dhe mé pas dy nxénés zgjidhin né tabelé ushtrimet.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja udhézon nxénésit t&€ punojné né grupe me nga 4 veta. Secili grup punon me ushtrimet
q¢ i caktohen nga rubrika Vierésim dhe nga ushtrime pér pérséritje kreu 5-8. Mésuesi/ja ndan detyrat pér grupet.

Grupi 1: Ushtrimet 5 Grupi 2: Ushtrimet: Grupi 3: Ushtrimet Grupi 4: Ushtrimet
fq 214 dhe 6 fq 216 2 fq 214 dhe 8 fq 217 6 fq 214 dhe 11 fq 218 3fq 214 dhe 12 fq 218
Grupi 5: Ushtrimet Grupi 6: Ushtrimet Grupi 7: Ushtrimet Grupi 8: Ushtrimet

4 fq 214 dhe 15 fq 218 7 fq 215 dhe 22 fq 219 9 fq 215 dhe 18 fq 219 8 fq 215 dhe 20 fg 219




Gjaté kryerjes sé detyrés, mésuesi/ja iu kujton nxénésve q¢ té kené parasysh hapat qé do t&é pérdorin pér zgjidhjen ¢
ushtrimeve, duke i zbatuar rigorozisht ato né ¢do ushtrim. Né momentin g€ grupet qé kané té njéjtén detyré pérfundojné
zgjidhjen, shkémbejné fletoret me njéri-tjetrin dhe kontrollojné dhe vler€sojné punén e grupit tjetér.
ME pas, pérfagésues té dy grupeve prezantojné zgjidhjen dhe nxénésit e grupeve t€ tjera béjné pyetje dhe komente rreth
zgjidhjes. Né pérfundim t€ veprimtarive, mésuesi/ja nxit nxénésit qé t€ vlerésojné zgjidhjen mé té miré dhe t&
argumentojné vlerésimin qé bé&jné.
Me¢ésuesi/ja pyet:

- A keni gjé té paqarté rreth njohurive qé sapo ripérséritém?

- Ku hasét mé shumé véshtirési?

Vlerésimi: Mésuesi/ja mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve, dhe vleréson disa té tjeré, mbéshtetur né punén
q¢ ata béné né fletoret e tyre, né sakt€siné e pérgjigjeve té dhéna, né plotésimin e kllasterit pér njohurité e kap, si dhe né
argumentimin e pérgjigjeve, n. Né vlerésim, mésuesi/ja merr parasysh edhe vlerésimin q€ nxénésit béné pér njéri-tjetrin,
pérgjigjet me gojé dhe plotésimin e tabelés q€ ata bén€ né fazén e paré t€ mésimit. Njé tregues tjetér i vlerésimit mund té
jeté edhe puna qé nxénésit béné né grup gjaté zgjidhjes s€ detyrave, ose argumentimi i vlerésimit qé béné pér veten dhe
shokét.

Detyra: Ushtrimet 10 fage 215 dhe 16-19 né faqet 218-219. Mésuesi/ja orienton nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré krijuese pér portofol: Kérkim lidhur me hulumtimin rreth datélindjeve té disa njerézve né njé dité.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Test i ndérmjetém 2 (kreu 5, 6, 7, 8) Situata e té nxénit:
Diskutim dhe vetévlerésim pér testin ¢ ndérmjetém
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Njohurité kryesore matematikore qé do
mésimore kontrollohen gjaté zhvillimit té testit:
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: - veprime me vektorét; gjatésia e
- njehson vlerén e njé shprehjeje duke pérdorur vetité e fugive dhe vektorit;
logaritmit; - njehsimi i koordinatave té
- zgjidh ekuacione eksponenciale dhe logaritmike; vektoréve;
- nxjerr dhe interpreton ekuacionin e tangjentes, pingules; - vektorét bashkévijoré;
- shpreh vektoré t€ ndryshém me ndihmén e koordinatave dhe kryen - grupimi i t€ dhénave né klasa;
veprime me vektoré; - njehsimi i karakteristikave t&
- lexon dhe interpreton té dhénat e njé studimi té paraqitur me pozicionit dhe té shpérndarjes;
ndihmén e njé grafiku me kuti, histogrami, diagram dendurish; - ndértimi i diagrameve statistikore;
- interpreton té dhénat duke pérdorur karakteristikat e shpérndarjes - probabiliteti;
dhe t& pozicionit; - veprime me fuqité dhe logaritmet;
- zgjidh situata problemore né lidhje me probabilitetin e ngjarjeve té - ekuacione eksponenciale;
pavarura, t€ papajtueshme, t€ kundérta; - ekuacione logaritmike;
- pérdor funksionin probabilitar pér t& gjetur shpérndarjen e - zbatime t€ pérqindjes.
probabiliteteve.
Burimet: teksti i nxénésit, testi i pérgatitur nga mésuesi/ja Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Ora e paré: 45 minutat e para zhvillohet testi.

Ora e dyté:

Parashikimi i njohurive: Pasi nxénésit kané pérfunduar testin, mésuesi/ja kérkon qé ata t€ shprehin mendimet e tyre rreth
ushtrimeve té testit dhe véshtirésive q€ ata hasén. Zhvillohet njé diskutim ku nxénésit shprehen lirshém rreth testit.
Me¢ésuesi/ja dégjon mendimet e tyre dhe bén edhe sqarimet pérkatése.




Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ diskutojné tani zgjidhjen njé pér njé té t& gjitha kérkesave té testit. Pér
ushtrimet qé nxénésit s’kané hasur véshtirési apo s’kané gjé t€ paqarté, mund t€ diskutohet vetém pérgjigjja, pa e zgjidhur
até né tabelé.

Ushtrimet e tjera zgjidhen né tabelé nga nxénés t€ ndryshém, duke pasur parasysh qé t€ paraqiten t& gjitha ményrat q¢€ ata
kané pérdorur pér zgjidhjen. Pasi dégjon sqarimet dhe argumentimet e tyre rreth zgjidhjeve, mésuesi/ja ndérhyn né rast
gabimi apo bén edhe vlerésim kur ata kané€ arsyetuar né ményré té drejté.

Pér ndonjé kérkesé t€ vecanté ku mund té mos jeté zgjidhur drejt nga asnjé nxénés, mésuesi/ja me anén e pyetjeve qé
drejton, i nxit nxénésit drejt zgjidhjes, duke theksuar edhe njohurité qé do té pérdorin dhe pse pikérisht duhet té pérdorin
ato.

Pérforcimi i té nxénit: Pasi jan¢ diskutuar té gjitha ushtrimet e testit, mésuesi/ja fton nxénésit t& vlerésojné veten pér sa i
pérket testit dhe t€ nxjerrin pikat e tyre t€ dobéta pér kéta kapituj. Dégjon vetévlerésimet e disa prej nxénésve.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime pér disa prej nxénésve duke pasur parasysh aftésin€ q¢ ata kané pér t&
pércaktuar sakté hapat e zgjidhjes t€ situatave problemore si dhe né zgjidhjen dhe argumentimin e tyre. Gjithashtu paraqet
interes edhe vetévlerésimi qé nxénésit i béjné vetes s€ vet.

Detyra: mund té jepen ushtrime rreth njohurive ku ata paraqitén véshtirési.




Test i ndérmjetém 2 ( kreu 5, 6, 7, 8)

Matematiké XII — bérthamé:
Funksionet eksponenciale dhe funksionet logaritmike, Vektorét

- (-3 - (-2
1. Jepen vektorét a =( 4} dhe b =( 3) .

a. Njehsoni ‘5‘.

b. Njehsoni vektorin 3a-2b.

2. Njé sportist merr pjes€ né€ njé garé vozitjeje. Garuesit duhet € kalojné népér tri pika

Mbledhja, paraqitja dhe interpretimi i té dhénave, Probabiliteti dhe ndryshoret diskrete té rastit

(1 piké)
(2 piké)

qé regjistrojné kohén. Vendndodhjet e kétyre pikave jan€ hedhur né njé harté dhe kané pérkatésisht
koordinatat A(1, 11), B(7, 6), C(13, 1). Tregoni g€ sportisti duhet t€ vozité n€ vijé t€ drejté, né ményré

g€ t€ kalojé né té tria pikat.

3 piké)

30 nxénésit e njé klase zhvilluan njé test n€ 1éndén e matematikés. Testi pérmbante 25 pyetje qé

gjithsej kané 50 piké. Rezultatet e nxénésve né pike ishin kéto:
40; 43;37;42; 17; 19; 20; 18; 23; 24; 37; 12; 29; 45;
2;50; 39; 40; 43; 17; 34; 20; 20; 15; 6; 8; 3; 48; 36; 21.

a. Ndani popullatén né 5 klasa. (1 piké)
b. Pércaktoni denduriné pér secilén klasé. (1 piké)
c. Pércaktoni klasén modale dhe mesoren. (2 piké)
d. Gjeni mesataren e klasés. (2 piké)
e. Sa pér qind e nxénésve kan€ marré mé shumé piké se mesatarja? (2 piké)
Nése hidhet njé zar i rregullt dhe njé monedhé, sa éshté probabiliteti gé:
a. Te bjeré stemé dhe numér ¢ift? (2 piké)
b. Té& bjeré numér mé i vogél se 4 ose steme? (2 piké)
c. T& bjeré numér mé i madh se 3 dhe leké? (2 piké)
Zgjidhni ekuacionet:
.1 _—
a. 2= (1 piké)
b.  log,(x+2)=3 (1 piké)
c. 3-12-3"427=0 (2 piké)
d. 3lnx-In2x=5 (2 piké)
Vija me ekuacion y = a(b)" kalon nga pikat A(0, 2) dhe B(1, 2e).
a. Gjeni a dheb. (2 piké)
b. Pérvlerat e a= 2, dhe b = ¢, shkruaj ekuacionin e tangjentes me vijén n€ pikén B. (2 piké)
c. Njehsoni syprinén e trekéndg€shit té formuar nga tangjentja dhe boshtet koordinative. (2 piké)
NEé njé llogari bankare depozitohen 25 000 leké me normé interesi 3% né vit.
a. Sado té€ jeté kapitali n€ fund t€ vitit t€ paré? (2 piké)
b. Vértetoni se pas n vitesh llogaria do té keté K = 25000(1 + ﬁj (2 piké)
c. Pas sa kohésh kapitali do t€ jet€¢ mé shumé se dyfishi i vlerés fillestare? (2 piké)
Nota 4 5 6 7 8 9 10
Pikét 0-9 10— 14 15-19 20-24 25-29 30-34 35-38




Celési i zgjidhjes
Ushtrimi 1/b: njehson koordinatat e 321 ose 21;
njehson koordinatat e 3a—2b
Ushtrimi 2: shkruan koordinatat e vektorit AB
shkruan koordinatat e vektorit B_C;

tregon qé vektorét AB dhe BC jané bashkévizoré
Ushtrimi 3/c: pércakton sakté klasén modale
pércakton sakté mesoren
Ushtrimi 3/d: shkruan barazimin pér mesataren e pikéve
pércakton sakté mesataren
Ushtrimi 3/e: pércakton numrin e nxénésve me piké€ mbi mesataren
shpreh né pérqindje kété€ numér
Ushtrimi 4/a: pércakton numrin e rasteve t€ mundshme
pércakton numrin e rasteve té favorshme dhe njehson p(A)
Ushtrimi 4/b: pércakton numrin e rasteve t€ mundshme
pércakton numrin e rasteve té€ favorshme dhe njehson p(B)
Ushtrimi 4/c: pércakton numrin e rasteve t€ mundshme
pércakton numrin e rasteve t€ favorshme dhe njehson p(C)
ose shkruan ngjarjen C si t€ kundértén e B
njehson probabilitetin e C me ndihmén e formulés 1 — p(B)

Ushtrimi 5/c: zévendéson 3* me t, dhe zgjidh ekuacionin e pérftuar n€ varési té t

zgjidh ekuacionin né varési t€ x
Ushtrimi 5/d: vendos kushtet
zbaton vetit€ e logaritmit, dhe zgjidh ekuacionin;

Ushtrimi 6/a: zévendéson koordinatat e A dhe B né vend t€ x dhe y dhe formon sistemin

njehson vlerat e a dhe b

Ushtrimi 6/b: pércakton koeficientin kéndor té tangjentes si derivat i funksionit

shkruan ekuacionin e tangjentes
Ushtrimi 6/c: pércakton piképrerjet e tangjentes me boshtet koordinative
njehson syprinén e treké€ndéshit kénddrejte
Ushtrimi 7/a: njehson interesin pér 1 vit
njehson kapitalin né fund té vitit t€ paré
Ushtrimi 7/b: shpreh K vit pas viti
nxjerr formulén
Ushtrimi 7/c: zévendéson K = 50000 dhe formon inekuacionin
njehson vlerat e n, dhe pércakton zgjidhjen

1 piké
1 piké
1 piké
1 piké

1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké



PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII—
Tema mésimore: Projekt 1. Faza e dyté. Situata e té nxénit:

Ora e paré¢ & ora e dyté e  Aftésimi praktik. Ecuria e restorantit.
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: biznes, restorant, t&¢ dhéna, klienté,
temés mésimore tavolina, syprina, ekstremume, panel diellor, kursim,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: prezantim, mozaik, shtesé, beton, ndrigues.

- diskuton materialet e siguruara nga ai/ajo veté, por edhe
nga shokét e tjeré t& grupit;

- pérzgjedh materialet mé t€ domosdoshme pér projektin;

- harton né grup draftin e projektit;

- pérzgjedh ményrén e prezantimit t& projektit;

- prezanton projektin dhe argumenton ideté e tij né kété

projekt;
- pérdor gjuhén e duhur matematikore pér materialin e
pérgatitur.
Burimet: teksti i projektit, revista biznesi, materiale nga interneti | Lidhja me fushat e tjera ose me temat
etj. ndérkurrikulare: Biznes

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Puné paraprake: Pércaktimi i detyrés hulumtuese pér secilin grup.

o Népérmjet teknikés brainstorming, mésuesi/ja n€ bashképunim me nxénésit pérzgjedhin detyrat e késaj faze té
projektit.

e Ndarja e nxénésve té klasés né¢ grupe me 4-5 veté duke pasur parasysh edhe aftésité matematikore té secilit
nxénés.

e  Sqgarimi pér secilin grup pér situatén konkrete g€ ata duhet té pérzgjedhin lidhur me temén e projektit. Cdo grup
merr njérén nga 3 detyrat e dyta hulumtuese té projektit.

e  Orientimi nga mésuesi/ja pér burimet qé nxénési mund té pérdoré pér pérpunimin e informacionit. Ai udhézon
secilin nga grupet rreth detyrés q¢€ ata do té kryejné.

o Zgjedhja e liderit t€ grupit, qé do té drejtojé punén dhe do té raportojé pér etapat e punés sé€ kryer nga secili anétar
i grupit.

o Zgjedhja e liderit té klasés qé do té hartojé draftin pérfundimtar té projektit.

Né kété fazé, grupet mund té qéndrojné edhe si né fazén e paré por éshté mé miré t€ ndérrohen me qéllim qé té rritet
bashképunimi dhe me nxénés té tjeré dhe sa mé shumé nxénés té provojné té jené lider.
Tema té sugjeruara pér cdo grup pune:

e Shtesa
e Betoni
e Mozaiku

Organizimi i orés sé mésimit:
Ora e paré:

e  Nx&nésit punojné né grupet e tyre.

e  Népérmjet teknikés “Rrjeti i diskutimit”, ata diskutojné situatat dhe té€ dhénat e siguruara nga burime té
ndryshme.

o Népérmjet metodés “Mbajtja e strukturuar e shénimeve”, lideri i grupit mban shénime pér té gjitha diskutimet dhe
zgjidhjet e mundshme t€ situatave pérkaté€se. M€ pas bén njé pérmbledhje té tyre i ndihmuar dhe nga shokét e
grupit.

e  Nxénésit pérzgjedhin materialet q€ do t& pérdorin pér projektin.

e  Nxénésit shkruajné projektin e ploté dhe diskutojné pér ményrén e prezantimit.

e Lideri i klasés mbledh liderét e grupeve dhe punojné sé bashku pér t& hartuar draftin pérfundimtar té faz&s s¢ dyté
té projektit. M€ pas, ai harton dhe draftin pérfundimtar té projektit.




Ora e dyté e projektit

e  Nxénésit prezantojné punén sipas grupeve té tyre.

o  Nx&nésit i pérgjigjen pyetjeve t€ shokéve nga grupet e tjeré dhe komenteve té mésuesit.

e  Grupet respektojné kohén e pércaktuar pér prezantim.
Mésuesi/ja udhézon nxénésit se té gjitha grupet duhet té vlerésojné punén e njéri-tjetrit. Pér kété, ata duhet t€ mbajné
shénime pér prezantimet e ¢do grupi. Pér vlerésimin duhet té kené parasysh:

e  (Cfar€ ju pélgeu mé shumé nga ky prezantim?

o  (far€ etape t€ punés do t& vlerésoni mé shumé?

e  (far€ sugjeroni t& pérmirésohet nga puna e secilit grup?

Vlerésimi: Mésuesi/ja vleréson duke mbajtur parasysh disa kéndvéshtrime:

cilésin€ e organizimit t€ punés pér té arritur objektivat e projektit;

sa qarté e kané paraqitur nxénésit objektivin e tyre;

sa jané zbatuar afatet e vendosura mé par€;

etikén e punés né grup;

ményrén e bashképunimit brenda grupit, frymén e tolerancés, pérgjegjésité, mirékuptimin etj.;
aftésiné krijuese, pérdorimin e teknikave térheqése dhe pérdorimin e njé gjuhe té zgjedhur, té pasur,
dhe pa gabime drejtshkrimore né prezantimin e projektit.

M¢suesi/ja pasi dégjon té gjitha grupet pércakton vlerésimin né bazé t& kritereve t€ njohura pér vlerésimin.

— AT R

Nivelet dhe kriteret e vlerésimit: si né fazén e par€.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Funksionet. (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim dhe zgjidhje Situata e té nxénit:
problemore) e P&r ¢faré na shérben matematika

e Prodhimi i njé kompanie
e Ndértimi i catisé

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés mésimore | Fjalét kyce: bashkési e pércaktimit,

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: bashkési e vlerave, funksion i
- pércakton bashkésiné e pércaktimit té funksionit; anasjellé, pérbérje e funksioneve,
- pércakton bashkésiné e vlerave té njé funksioni; grafik, funksion injektiv, bijektiv.

- identifikon nése njé funksion &shté ose jo bijektiv;

- tregon nése funksioni ka ose jo funksion té anasjellg;

- njehson funksionin e anasjellé, pérbérjen e dy funksioneve etj.;

- ndérton grafiké t€ funksioneve t&€ ndryshém duke pérdorur grafiké té dhéné.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me
temat ndérkurrikulare: shkencé,
inxhinieri

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Né fillim t& orés sé mésimit, mésuesi/ja fton nxénésit t€ njihen me materialin ilustrues né fagen
3. Pasi studiojné t€ dhénat e materialit, mésuesi/ja mund t’u sugjerojé nxénésve si detyré t€ hulumtojn€ pér ményrén se si
njehsohet rrénja katrore e njé numri pa ndihmén e makinés llogaritése, ose gjetjen e ShVP dhe PMP sé mé shumé se dy
numrave njéherésh.

ME pas, puna né klas€ vazhdon me situatat e ushtrimeve t€ méposhtme:

N¢ grafikét e skicuar, pércaktoni:

a) bashkésiné e pércaktimit; b) bashkésiné e vlerave; c) f(2); d) vlerén e x pér t€ cilén f(x) = 9 (sa té tilla ka).

Pasi kan€ punuar n€ dyshe, nxénésit diskutojn€ pérgjigjet e situatave mé sipér.

Ndértimi i njohurive: Duke analizuar pérgjigjet e marra, mésuesi/ja kérkon qé nxénésit t€ krahasojné funksionin e paré
me dy té tjerét: né funksionin e dyté pér y =9 kemi gjejmé dy vlera t€ x(3 dhe -3); né funksionin e treté nuk ekziston f(0),
ndérsa né té parin lidhja mes x dhe y &shté njé pér njé. Mésuesi/ja njeh nxénésit me dy konceptet e reja pér funksionin:
bijektivitetin dhe injektivitetin. Ajo formulon edhe njéheré né ményré té pérmbledhur lidhjen:

Pasqyrim Funksion Bijeksion

Né vazhdim, nxénésit nxiten nga mésuesi/ja t€ kujtojné pérbérjen e funksioneve. N& funksion t& késaj, nxénésit né grupe
me nga 4, skicojné né té njéjtin rrjet koordinativ grafikét e funksioneve: y = x*; y = —x>; y = 3 — x>. Pas ndértimit,
mésuesi/ja shtron pérpara nxénésve pyetjen: si mund t€ kalojmé nga grafiku i paré né grafiku e tret€? A mund t&
pércaktoni ményrén e ndértimit grafikut t€ y = 3 — x® pa i gjetur vlerat pérkatése té tij? Cilin grafik do |

té pérdornit pér kéte?

A mund ta shprehim y = 3 — x* si pérbérje t€ dy funksioneve ( y = x*dhe y = 3 —x)? Cilén pérbérje do

té pérdornit, f(g(x)) apo g(f(x))?

Gjeni f(f(x)) dhe g(g(x)).

Kalohet késhtu né kuptimin e treté t€ temés s€ mésimit: funksionet e anasjella. Nxénésit e njohin tashmé ményrén e
pércaktimit té !, késhtu qé mésuesi/ja e vé theksin te formulimi i pohimit se cilat funksione kané té anasjellé. Pér kété
pércakton si detyré pér funksionet: y = 3x — 2 dhe y = x%, gjeni:

a) f(1) = ...; b) vlerén e x pér té cilén f(x) = 9; c) a &shté e vetme kjo vleré e x?

Pasi hulumtojné né grafik, nxénésit b&jné dallimin mes dy rasteve, dhe mésuesi/ja pérmbledh né€ ményré t€ strukturuar
rastet kur funksionet kané t€ anasjell€. Pérséri né grupet me nga 4 veta, nxénésit studiojné shembujt 4 dhe 5 n€ fagen 6 dhe
7, dhe mé pas mund té diskutojné né grupet e tyre situata t€ ngjashme p.sh. skiconi:

a) y = 2x*>+ 1 dhe té anasjellin e vet; byy=1+ |4x—3| .

Pasi skicojné grafikét e funksioneve, pérfagésues té grupeve krahasojné pérgjigjet dhe dy prej tyre prezantojné zgjidhjet né
tabelé. Gjaté prezantimit té zgjidhjeve, mésuesi/ja i ndihmon nxénésit té hulumtojné duke iu drejtuar atyre pyetjet:

—  sijané té pozicionuar grafikét e funksioneve f(x) dhe f!(x) né lidhje me njéri-tjetrin né rastin a? Po me drejtézén

y =x?

— aka grafiku i rastit b pika nén boshtin OX?

— si e ndértojmé funksionin y = |4x - 3| ? Po funksioniny =1 + |4x - 3| ?
Nxé&nésit né grupet e tyre punojné ushtrimet 2 — 3 — 4/c, d, e — 6/a — 9/a faqe 7-8. Cdo grup ka njérin prej ushtrimeve. Pasi
pérfundojné, nxénés nga grupe t&€ ndryshme prezantojné zgjidhjet né tabelé.




Né pérfundim t& diskutimit, mésuesi/ja rikujton edhe njéheré, né ményré t&€ pérmbledhur, konceptet e marra né temén e
sotme dhe hapat pér t€ gjetur funksionin ¢ anasjellé apo vlerén absolute té njé funksioni. Kéto shogérohen edhe me
shqyrtimin e shembujve 6 dhe 7 né libér.

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit vazhdojn€ punén né grupet me nga 4 veta, me ushtrimet e fages 10 dhe 11. Mésuesi/ja
ndan ushtrimet pér grupet. Cdo dy prej grupeve do té€ kené té njéjtin ushtrim.

Grupet 1 dhe 5: Grupet 2 dhe 6: Grupet 3 dhe 7: Grupet 4 dhe 8:
ushtrimin 2 fage 10 ushtrimin 5 fage 11 ushtrimin 4 fage 11 ushtrimin 8 fage 11

Nxénésit diskutojné né grupet e tyre ushtrimet dhe mé pas, grupet qé kané té njéjtin ushtrim i krahasojné zgjidhjet ¢
gjetura. Mé pas, pérfagésues té grupeve prezantojné zgjidhjet né tabelé. Gjaté diskutimit, nxénésit kané mundési té
korrigjojné punén e shokéve dhe punén e tyre njékohésisht.
Mésuesi/ja fton nxénésit t€ diskutojné rreth ushtrimit 9 né fagen 11.

- Cili éshté gabimi i Klarés?

- Sido ta korrigjonit ju até?

Vlerésimi: N¢é fund t& orés s¢ mésimit, mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime pér disa t& tjeré, duke u
mbéshtetur né punén qé ata béné né fletoret e tyre. Mésuesi/ja e mbéshtet vlerésimin né aftésiné qé nxénésit kané né
evidentimin e vecorive té funksionit, né gjetjen e pérbérjes sé dy funksioneve si dhe né gjetjen e funksionit t€ anasjell€. Né
vleré€sim, do t€ merret parasysh gjithashtu dhe puna né grup apo vlerésimi q€ nxénésit 1 b&jné njéri-tjetrit.

Detyra: Ushtrimet 8, 10 né fagen 8 si dhe 6 dhe 7 né fagen 11. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 10 né fagen 11.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Ekuacionet parametrike. (Shkathtési dhe aftési & Situata e té nxénit:
Arsyetim dhe zgjidhje problemore) Lévizja e plumbit nga shkémbi né det
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: vijé, ckuacion kartezian, piké,
mésimore ekuacion parametrik, parametér, piképrerje

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:

- shkruan ekuacionin kartezian té njé vije;

- shkruan ekuacionin parametrik té njé vije;

- shndérron ekuacionin parametrik né€ ekuacion kartezian dhe
anasjellas;

- pércakton koordinatat e pikave né njé ekuacion vije;

- njehson koordinatat e pikave té prerjes s¢€ dy vijave t&€ dhéna né
trajté parametrike ose karteziane.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, vizore, laps Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkencé, fiziké

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Né fillim té orés sé mésimit, mésuesi/ja iu parashtron nxénésve ushtrimet:
1. Gjeni pikén e prerjes sé vijave: x* +y> =25;(x—3)" +)" =16.
Pércaktoni gqendrén e rrethit me ekuacion: (x+2)° +(y—4)’ =16

2

3. Nése x =¢° +2 dhey=2t+ 1, shprehni t né varési té x dhe y.

4. Nése x = a, pércaktoni vlerén e y né funksionin y = 2x — x>,

5. Ng trekéndéshin kénddrejté ACB me hipotenuzé 10 cm, katete 6 cm dhe 8 cm, njehsoni funksionet trigonometrike

té kéndeve té ngushta (C = 90°).

Népérmjet diskutimit t€ njohurive paraprake, nxénésit rikujtojné:

a. shprehjen e njé ndryshoreje si subjekt;

b. njehsimin e koordinatave té prerjes sé€ dy vijave;

c. koordinatat e njé pike t€ vijés kur njihet koordinata tjetér;

d. pérkufizimin e sinusit dhe kosinusit t€ njé kéndi t€ ngushté né trekénd€shin kénddrejté.
Pasi kan€ punuar né€ dyshe me ushtrimet, pérgjigjet diskutohen né fillim me dyshen e afért. M€ pas, pérgjigjet prezantohen
né tabelé. Gjaté diskutimit, nxénésit argumentojné veprimet e kryera.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit té studiojné rrethin e paraqitur né fagen 12. Pér kété, nxénésit punojné né
dyshe dhe evidentojné gendrén e rrethit (3, 0) dhe rrezen 2 njési. Atéheré
mésuesi/ja orienton nxénésit né hulumtimin qé duhet t& b&jné me ndihmén e
pyetjeve?
1. Nése pika P éshté njé piké né rreth, a ¢ vértetojné koordinatat ¢ saj
ekuacionin e rrethit?

PQ Q? : (1,

2. Ng trekéndéshin kénddrejté PCQ, ¢faré shpreh raporti—= ? Po
PC PC

3. Cila éshté lidhja midis sin dhe cos t€ njé kéndi?

4. Pérpikén P, sa éshté koordinata x? Po y?
Pas diskutimit t€ kétyre pérgjigjeve, nxénésit shprehin PQ dhe CQ né varési té
sin @ dhe cos 8. Cilat jané koordinatat ¢ P né varési t&¢ 6? Pra, P(3 + 2cos 0;
2sin @)

Mésuesi/ja sqaron se x =3+ 2cos8; y = 2sin @ jané ekuacionet parametrike t& rrethit pér 0 < 8 <360° .

Né ményré qé nxénésit t&€ mésojné népérmjet hulumtimit, mésuesi/ja pércakton si detyré pér ¢do dyshe:
- Nga barazimet x =3+2cos#;y =2sind, veconi sin & dhe cos .

Kété veprim nxénésit e kryejné né dyshe, dhe mé pas e krahasojné me dyshen e afért. Mésuesi/ja shénon né tabelé¢ formulén
themelore sin” @+ cos” @ =1, dhe fton nxénésit t& zévendésojné né kété formulé shprehjet e gjetura mé paré. Né dyshe,
nxénésit kryejné shndérrimet dhe pércaktojné késhtu ekuacionin kartezian té rrethit. N&é kété piké, mésuesi/ja sqaron edhe
njéheré konceptet: ekuacion kartezian dhe ekuacion parametrik.

Nxénésit kalojné né studimin e shembullit 1 né fagen 13. Pasi kané studiuar kété shembull, nxénésit marrin si detyré 3/a,b
dhe 8/b. Pér zgjidhjen e situatés, fillimisht punojné né dyshe dhe mé pas, dyshet fqinje, krahasojné pérfundimet. Dy pre;j
nxénésve prezantojné pérgjigjet né tabelg.

Meésuesi/ja nxit nxénésit t& komentojné rreth hapave qé duhet té pérdorin pér té€ kaluar nga ekuacionet parametrike té vijés
né ekuacionin kartezian t€ saj. Nxénésit kalojné né studimin e shembullit 2 n€ fagen 14. Nxénésit kujtojné se pér té gjetur
koordinatat e pikés sé prerjes do t€ duhet t€ barazohen koordinatat e pikave. Mésuesi/ja fton nxénésit t& lexojné ushtrimin 5
né fagen 15. Ajo i njeh ata me njé grafik t€ vecanté, t€ emértuar asteroidé, si dhe me ekuacionin dhe paraqitjen grafike té
saj. Si do ta gjejmé ekuacionin kartezian t€ astroidés?

Nxénésit japin mendimet e tyre dhe mé pas njé nxénés e paraqet zgjidhjen né tabelé.

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit né kété fazé t& orés sé mésimit punojné né€ grupe me nga 4 veta. Né ményré qé t€ punohen
sa mé shumé ushtrime, grupe t€ ndryshme punojné raste t&€ ndryshme p.sh.:




Grupi i paré dhe i pesté: Ushtrimet 1, 10 né faqet 14-15.

Grupi i dyté dhe i gjashté: Ushtrimet 5 né fagen 13 dhe 11 né fagen 15.

Grupi i treté dhe i shtaté: Ushtrimet 7 né fagen 14 dhe 7 né€ fagen 15.

Grupi i katért dhe i teté: Ushtrimet 3 dhe 6 né fagen 15.

Nxénésit, pasi pérfundojné, diskutojn€ ushtrimet né grupet e tyre, Grupet qé kané té njéjtat ushtrime, mblidhen dhe
krahasojné pérfundimet. Pérgjigjet pérfundimtare prezantohen né tabelé. Gjaté prezantimit, t€ zgjidhjeve, mésuesi/ja kérkon
q¢€ nxénésit t& argumentojné shndérrimet e kryera.

Vlerésimi: N¢ fund t€ orés s¢ mésimit, mésuesi/ja vleréson duke pasur parasysh saktésiné n¢ zgjidhjen e situatave. Pér kété
vlerésim, mésuesi/ja mbéshtetet né punén qé€ nxénésit béné né fletore dhe né tabelé gjaté prezantimit t& pérgjigjeve. Gjate
vlerésimit, mésuesi/ja merr parasysh edhe aftésiné qé nxénésit kané pér té shprehur njé ndryshore né varési té tjetrés, si dhe
zbatimin e formulave t€ trigonometrisé apo veprimet me vektorét. Gjithashtu, mban shénime né fletoren evidencé pér
nxénés té cilét do t€ vlerésohen né orét né vazhdim.

Detyra: Ushtrimet 4, 9 né faqget 13-14 dhe 4, 9 né fagen 15. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér ményrén e zgjidhjes sé
detyrave.
Detyré hulumtuese: 13 né fagen 15.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Thyesat algjebrike (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim dhe | Situata e té nxénit:
zgjidhje problemore)

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: thyesé, polinom, faktorizim,
mésimore thjeshtim, pjesétimi polinomeve, faktor,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: plotpjesétim

- thjeshton thyesat duke nxjerré né dukje faktorét e pérbashkét;

- pércakton nése shprehja (ax — b) éshté faktor i njé polinomi apo jo;

- kryen pjesétimin e dy polinomeve;

- faktorizon shprehje té& ndryshme me ndihmén e pjesétimit;

- pércakton vlerén e koeficienteve t& panjohur, duke shfrytézuar
plotpjesétimin e polinomeve.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkencé

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: N¢ fillim t€ orés s€ mésimit, mésuesi/ja shkruan né tabel& ushtrimet:
1. Faktorizoni shprehjet: x° —3x; x*—4x+4; x*+x-6; X’ —x* —2x.

_ i 2x-4 x*—4

2. Thjeshtoni thyesat: 5 .
12 x"—2x

3. Njehsoni vlerén e polinomit 2x° +2x* +3x—7 pérx=1;x=2;x=—1.
4. Njehsoni PMP dhe SHVP e numrave 28, 48, 32.
5. Kryeni pa making llogaritése, pjesétimet e numrave 134: 3; 10564 : 12; 163068 : 12.
Pér té zgjidhur kéto situata, nxénésit punojné né dyshe. Né pérfundim té punés, dyshet e aférta mund té krahasojné
pérgjigjet.
Ndértimi i njohurive: Pasi kan€ punuar né dyshe me ushtrimet, pérgjigjet diskutohen né tabelé. Gjaté diskutimit té
pérgjigjeve, népérmjet marrédhénieve pyetje-pérgjigje, mésuesi/ja e vendos theksin tek argumentimi i pérfundimeve, p.sh.:

e  (far€ kuptoni me faktorizim?
e  Kur faktorizimi &shté i ploté?




e  Cilin parim ndigni kur faktorizoni njé trinom?

e  Si thjeshtohet njé thyesé?

e A duhet t&€ mbajmé parasysh ndonjé kusht gjaté thjeshtimit t€ thyesave?

e  Si e kuptoni shénimin P(a)?

e Sie njehsoni P(a)?

e  (’hapa duhet t€ ndigni pér té gjetur PMP dhe SHVP?

e  (jaté pjesétimit té dy numrave, si veproni kur njéra nga vendvlerat éshté 0?

e A mund ta shprehni numrin qé pjesétohet me ndihmén e rezultatit q€ arritét dhe té numrit qé pjeséton

(pjesétuesit dhe herésit)?

Nxénésit mund té béjné edhe pyetje té tjera nése kané situata ose veprime t& tjera t&€ paqarta. N& rastet kur nxénésit kané
véshtirési né pérgjigje, mésuesi/ja mund t€ ndérhyjé duke formuluar sakté pérfundimin.
Né vazhdim, mésuesi/ja fton nxénésit té studiojné njéri pas tjetrit shembujt 1, 2 n€ fagen 16. Pasi kané studiuar shembullin 1,

nxénésit rikujtojné edhe njéheré teknikat qé kané pérdorur né klasat e 10 dhe 11 pér faktorizimin e trinomit ( x+bx+c;

ax> +bx+c ). Pérséri mésuesi/ja thekson kushtin qé duhet vendosur pér vlerat e x.
Gjaté diskutimit t€ shembullit 2, mésuesi/ja ndalet né dy pika kyge:
1. Plotésimi i polinomit me termin qé pérmban fuqiné e dyté té x.
2. Kérkon nga nxénésit qé pas pjesétimit t& shprehin polinomin si prodhim: 4x° +3x -2 = (2x —1)(2x” + x +2) .
Pér kété ai/ajo drejton pyetjet:

e po nése pjesétimi i polinomeve rezulton me mbetje, si mund ta shkruajmé polinomin?

e amund ta parashikojmeé si do t€ rezultoj€ pjesétimi (me apo pa mbetje), pa e kryer até?

e cilén teoremé zbatojmé né kété rast?
Pérgjigjen e pyetjes s€ paré, nxénésit e marrin duke punuar njé rast konkret p.sh.:

(2x*—6x +2): (x — 1) =2x2 + 2x — 1 mbetje (-2) ose 2x> — 6x +2 = (2x*> +2x — I)(x — 1) + (-2)

Pér pyetjen e dyté, mésuesi/ja fton nxénésit t€ studiojné shembullin 3 dhe i nxit t€ formulojné teoremén e faktorizimit
(Torema Bezu), e kérkon pérséri q¢€ ata t&€ punojné raste nga ushtrimi 8 né fagen 17. N& fillim, nxénésit i zhvillojné ushtrimet
né fletore dhe mé pas diskutojné bashkérisht pérgjigjet.
Meésuesja diskuton me nxénésit rreth hapave qé duhet t€ ndjekin pér zgjidhjen e problemave me teoremén e faktorizimit.
ME pas nxénésit studiojné shembullin 4 né fagen 18. N& kété ushtrim, do té vihet theksi né zbérthimin e teoremés Bezu pér
té dy faktorét. Sistemin e formuar, nxénésit mund ta zgjidhin edhe me ményrén e zévendésimit.
Né ményré qé t€ pérvetésohet kjo ményré, nxénésit né dyshe punojné ushtrimin 1 né fagen 19. Dyshet e aférta krahasojné
pérgjigjet dhe pérgjigja pérfundimtare prezantohet né tabelé.
Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit do t€ vazhdojné punén né€ grupe me nga 4 veta. Né secilin grup punohen ushtrime nga faget
17-19. N& ményré qé t€ diskutohen sa mé shumé problema, grupe t€ ndryshme marrin n€ shqyrtim ushtrime té ndryshme
p.sh.:

Grupet 3 dhe 7:

Grupet 1 dhe 5: Ushtrimet 9 né

g/sl?tri(;:ets/b fagen 18 dhe 6

cdhe c A

! ! 2 dhe 6: né fagen 19.

né fagen 17. Grupet 2 dhe 6 a Grupet 4 dhe 8:

Ushtrimet 3/b,c
né fagen 17 dhe
4 né fagen 18.

Ushtrimet 5 dhe
11 né fagen 19.

Gjaté kohé&s qé nxénésit punojné me ushtrimet, mésuesi/ja vézhgon punén e tyre duke ndihmuar nxénésit q¢€ hasin véshtirési.
Né pérfundim, pérfaqésues té€ grupeve qé kané t&é njéjtat ushtrime krahasojné pérfundimet. Disa prej ushtrimeve diskutohen
né tabelé, ku nxénésit shoqérojné veprimet edhe me argumentet pérkatése.

Vlerésimi: N¢é fund t€ orés, mésuesi/ja vleréson duke pasur parasysh saktésiné né kryerjen e veprimeve. Pér kété vlerésim,
mésuesi/ja mbéshtetet né punén q& nxénésit béné né fletore dhe né tabelé gjaté prezantimit té pérgjigjeve si dhe né
pérmbushjen e rezultateve t€ t& nxénit q€ jané pércaktuar n€ fillim té orés s€ mésimit. Gjaté vlerésimit, mésuesi/ja evidenton




edhe argumentimin e pérgjigjeve. Gjithashtu, mban shénime né fletoren evidencé pér nxénés té cilét do t€ vlerésohen né orét
né vazhdim.

Detyra: Ushtrimet 2, 10 né faget 17-18 dhe 3, 7 né fagen 19. Mésuesi/ja udh€zon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 12 né fagen 19

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Zbérthimi i thyesave algjebrike né thyesa elementare Situata e té nxénit:
(Shkathtési dhe aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e Koha e xhiros sé atletit n€ njé garé

e Largesa vatrore e lentes

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: thyesé elementare, faktoré
mésimore linearg, pjesétim i polinomeve, gradé e
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: polinomit, emérues i pérbashkét, SHVP,

- dallon thyesat elementare nga thyesat ¢ tjera; PMP

- faktorizon polinome té ndryshme;

- pércakton kushtet qé duhet té plotésojné vlerat e ndryshores x;

- pércakton eméruesin e pérbashkét té€ dy ose mé shumé thyesave;

- zbérthen njé thyesé né€ thyesa elementare duke pérdorur koeficientet e
pacaktuara.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkenca, sporti

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja prezanton pérpara nxénésve ushtrimet:
12 15x 24(x-3)"
187 27x%; 18(x—3)*’
2 1
3 +
T(x"=1) 3(x-1)

Pér zgjidhjen e kétyre ushtrimeve, nxénésit punojné né dyshe. Pérgjigjet e ushtrimeve prezantohen né tabelé. Mésuesi/ja
kérkon nga nxé&nésit t€ argumentojné shndérrimet e kryera duke iu drejtuar atyre pyetjet:

- Kur njé thyesé quhet elementare?

- A mund té tregoni disa thyesa té tilla?

- Si mund t€ mblidhen dy (ose mé shumé) thyesa?

- Sido ta pércaktonit SHVP e dy numrave?

- Po t€ dy shprehjeve?

1. Thjeshtoni thyesat:

2. Njehsoni shumén:

Ndértimi i njohurive: Pasi diskutojné pérgjigjet e kétyre pyetjeve, mésuesi/ja shénon né tabelé thyesén:
Sx+2 ? N
(x+4)(x-5 x+4 x-5

dhe shtron pyetjen:

Sx+2 7 N ?
(x+4)(x—5) x+4 x-5
- A mundeni t€ pércaktoni ¢faré do té vendosim né vend t€ numéruesve g€ mungojné?
Pasi pret mendimet ¢ nxénésve, mésuesi/ja orienton ata té shénojné numéruesit me A dhe B.
Né dyshe, nxénésit kryejné mbledhjen e thyesave dhe numéruesin e gjetur mésuesi/ja e shénon né tabelé. Né kété ményré,
nxénésit pérballen me dy shprehje identike, dhe duke barazuar koeficientet pérpara fuqive t€ njéjta, arrijné t€ formojné njé

- Cilat do t€ ishin thyesat elementare qé e kané shumén




sistem me ndryshoret A dhe B. Mésuesi/ja i nxit ata t€ zgjidhin sistemin dhe té gjejné koeficientet A dhe B. Pér zgjidhjen e
sistemit, nxénésit mund t& pérdorin njé tjetér metodé ndryshe nga ajo q€ parashtrohet né tekst. Pas kétij ushtrimi, mésuesi/ja
shkruan né tabel€ ushtrimin e shembullit 2. Edhe kétu mésuesi/ja i orienton nxénésit qé fillimisht té pércaktojné eméruesin e
pérbashkét dhe mé pas t€ kryejné veprimet.

ME pas, paraget rastin b t€ shembullit 2. Thekson se tani do t& b&mé procesin e anasjell€, por pérséri do té kemi parasysh se
(x +4) dhe (x + 4)?, jané dy emérues té ndryshém.

2x>=3x-39 _ 2x> —3x-39 _ 2x’ =3x-39
(x+2)(x=3)" (x> +2)(x=3) (x+2)(x—3)
dhe ju kérkon nxénésve t& krahasojné gradén e eméruesit dhe numéruesit pér secilén thyes€. Pér té pasur mé thjeshté
zbérthimin e thyesés s€ paré né dy thyesa (pse né 2? mund t€ pyeten nxénésit), mésuesi/ja ju kérkon nxénésve té béjné

fillimisht pjesétimin e numéruesit me eméruesin dhe mé pas, t& kryejné procesin e zbérthimit té thyesave.
Meésuesi/ja fton nxénésit &€ né dyshe té punojné ushtrimet 6/a, ¢ dhe 8/a né fagen 22. Pasi pérfundojné, diskutojné zgjidhjen

Pas kétyre dy shembujve, mésuesi/ja shénon né tabelé thyesat:

né tabel€.

Né pérfundim té diskutimit t€ kétyre ushtrimeve, mésuesi/ja formulon né ményré t&€ pérmbledhur hapat e zbérthimit t&
thyesave né thyesa elementare. Nxénésit njihen mé pas me shembullin 4 né€ fagen 22. Me situatén e rastit a, nxénésit tashmé
jané t& njohur, dhe kalohet thjesht duke e komentuar. Pérfundimin e kétij rasti, do ta pérdorin né rastin b. Pér t€ kuptuar mé
miré shndérrimet, mésuesi/ja shénon né tabelé zbérthimet pér secilin rast:

I 1 11 I 11 I 11 1

2 1-2 1 2 3-4 3 4 2-3 2 3
reduktimet. Pérfundimi shkruhet n€ trajté t€ pérmbledhur.
Pérforcimi i té nxénit: Né kété faz€ té orés s€ mésimit, nxénésit punojné né dyshe me ushtrimet e fageve 22 dhe 23.
Pér disa dyshe té€ ndryshme, mésuesi/ja pércakton ushtrime té€ ndryshme, p.sh.:

1
4-5 4

etj., dhe kérkon nga nxénésit té kryejné

WD | —

Grupi i par€ i ushtrimeve | Grupi i dyté i ushtrimeve | Grupi i treté i ushtrimeve
2a né fagen 22 2b né fagen 22 2c¢ né faqen 22

3a né fagen 22 3b né fagen 22 3¢ né fagen 22

7a, b né fagen 22 7c né fagen 22 7d né fagen 22

1 né fagen 23 3 né fagen 23 2 né fagen 23

Pra disa prej dysheve do té zgjidhin grupin e paré€ té ushtrimeve, disa t& tjera grupin e dyté té ushtrimeve dhe té tjerat grupin
e treté t€ ushtrimeve. Gjaté kohés qé nxénésit punojné, mésuesi/ja vézhgon punén e tyre, dhe ndihmon nxénésit qé€ hasin
véshtirési. Pasi pérfundojné zgjidhjen e ushtrimeve, dyshet fqinje krahasojné zgjidhjet. N& kété ményré kan€ mundési t&
korrigjojné€ njéri-tjetrin dhe veten. Disa nga pérgjigjet prezantohen né tabelé. Né vecganti diskutohet zgjidhja e ushtrimeve 1
dhe 3, q€ paragesin situata reale.

Diskutohet zgjidhja e ushtrimit 5 n€ faqen 23, rreth gabimit t€ Bonés.

Vlerésimi: N¢ fund t€ orés s¢ mésimit, mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime pér disa t€ tjeré, duke u
mbéshtetur né€ punén qé ata béné né fletoret e tyre. Mésuesi/ja e mbéshtet vlerésimin né aftésiné qé nxénésit kané pér té
ndérthurur njohurité e marra prej bérthamés me njohurité e reja. Vlerésimi gjithashtu do té béhet né pérputhje me nivelet e
arritjeve, t€ pérshtatura pér kété temé mésimi.

Detyra: Ushtrimet 1, 4, 11 né fagen 22 dhe 4 né fagen 23. Mésuesi/ja jep udhézimet pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 6 né fagen 23




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje

Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Pérafrimi i vijave (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim
dhe zgjidhje problemore)

Situata e té nxénit:
e Rritja e njé zone me alga dhe syprina e
saj
e Syprina e pikés sé€ vajit

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés
mésimore
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- dallon relacionet polinomiale dhe eksponenciale;
- shndérron funksionet y = ax" dhe y = kb* n€ funksione lineare
duke pérdorur logaritmet;
- zbaton vetité e logaritmit gjaté shndérrimeve;
- pércakton koeficientin kéndor té njé drejtéze pérafrimi;
- ndérton drejtézén e pérafrimit mé t&€ miré pér funksionet y =
ax" dhe y = bx".

Fjalét kyce: relacion polinomial, relacion
eksponencial, logaritém, koeficient kéndor,
drejtéz e pérafrimit mé t€ miré

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit

Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: fiziké, biologji

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Duke dashur t&€ nxisé te nxénésit diskutimin pér njohurité paraprake, mésuesi/ja shénon né tabelé

ushtrimet:
1. Njehsoni:

a) log,2+log,3
b) 2log~/x +logx’—logx*=
c) logs75-log,3

d)
2. Pércaktoni vlerat e lejuara te ndryshores x pér shprehjen:

a) y=log(x’—3x)

b y=——
Y o= %)

3. Pérdrejtézén y = 2x — 6 pércaktoni:
a) koeficientin kéndor;
b) ordinatén né origjiné.

4. Pércaktoni koeficientin kéndor t&€ drejtézes qé kalon né€ pikat A(1, 3) dhe B(0, 5).

5. Skiconi grafikét e funksioneve y = 4x% y =2+ 3"

Nxénésit punojné né dyshe ushtrimet dhe pérfundimet diskutohen né tabelé.

Ndértimi i njohurive: Pasi kané diskutuar zgjidhjet e ushtrimeve, mésuesi/ja sqaron se dy relacione jolineare qé ndeshen
shpesh kané trajtén y = a*n dhe y = kb* ku a, n, b dhe k jan€ konstante. Kéto quhen pérkatésisht relacione polinomiale dhe
eksponenciale. Pér vlera t€ dhéna té x dhe y, pér té pércaktuar trajtén e relacionit dhe pér té gjetur vlerat e konstanteve,
pérdoren logaritmet. Pér kéto relacione ndryshimet ndérmjet vlerave té paraqitura te y béhen gjithmoné e mé t€ médha dhe
grafiku lexohet me véshtirési. Duke pérdorur logaritmet, vlerat e y zvogélohen dhe relacionet shndérrohen né lineare. Kjo do

té thoté qé grafikét e tyre jané shndérruar né grafiké drejtvizoré.




Ajo shénon né tabelé funksionin: ) = ax" dhe kérkon nga nxénésit t& logaritmojné t& dyja anét (me bazé 10)

log y =log(ax") . N& kété moment, mésuesi/ja kérkon mendimin e nxénésve pér shndérrimet qé mund té kryejné.

Pritshmérité jané qé nxénésit t€ kryejné shndérrimet e duhura, pasi kéto veti u rikujtuan né fazén e paré t€ orés sé mésimit.
Pasi kané arritur né barazimin log y = nlog x + log a , mésuesi/ja zévendéson log y = Y, log a = ¢ dhe
log x = X, e né€ kété ményré u prezanton nxénésve ekuacioni Y = nX + c. Njésoj veprohet edhe pér relacionin eksponencial
dhe marrin Y=mX+ ¢, kur Y=1logy, m=log b, log x =X, dhe c =log k.
Kéto drejtéza jané drejtéza té pérafirimit mé té miré, pér pikat e dhéna.
ME pas, ai/ajo paraqget né tabelé situatén e shembullit 1 n€ fagen 24. Nga vlerat pér x dhe y gjejmé vlerat pér X dhe Y. Nga
grafiku pér drejtézén, identifikojné vlerén e koeficientit kéndor té drejtézés s€ ndértuar dhe gjejné c.
Mésuesi/ja udhézon nxénésit qé né dyshe, t€ zgjidhin ushtrimin 3/a, c. Pasi pérfundojné dyshet fqinje kontrollojné zgjidhjet
dhe mé pas ato paraqiten né tabelé.
Pas késaj, mésuesi/ja diskuton me nxénésit hapat qé duhet té ndigen pér zgjidhjen e problemave qé pérfshijné relacione
polinomiale apo eksponenciale. Ai/ajo nxit nxénésit té studiojné shembullin 2 né fagen 26. Pér té€ kuptuar mé miré zgjidhjen,
mésuesi/ja iu drejton nxénésve pyetjet:

a) Sa éshté syprina fillestare e algave?

b) Si do ta njehsonit syprinén e algave né€ ditén e 3-t&€? Po t& 5-t&?
Né pérfundim t€ studimit t€ dy shembujve, mésuesi/ja formulon edhe njéheré né€ ményré t€ pérmbledhur ményrén e
shndérrimit t€ funksioneve polinomiale dhe eksponenciale né funksione lineare, si dhe ndértimin e drejtézés s¢ pérafrimit mé
t& miré.

- Cilat jané pérfitimet e kétij pérafrimi?

- Po manggsité?
Ai/ajo udhézon nxénésit qé: ta gjykojn€ me sy ményrén si ta vizatojné drejtézén e pérafrimit mé t€ miré.

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit do t€ punojné né dyshe, me ushtrimet 1 dhe 2 né fagen 25.

\ ! _

Gjaté studimit té grafikéve té ushtrimeve 1 dhe 2, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t& pércaktojné kuptimin e piképrerjes me
boshtin e ordinatave, dhe mé pas t&é shprehin lidhjen mes x dhe y. Pasi pérfundojné zgjidhjen e ushtrimit, dyshet fqinje
kémbejné fletoret dhe korrigjojné zgjidhjet. Pérgjigjet pérfundimtare diskutohen né tabelé. M€ pas ndiget e njéjta proceduré
edhe me ushtrimet 2 dhe 3 né fagen 27. Pérséri dyshet fqinje kémbejné fletoret dhe kontrollojné késhtu punén e shokéve.
Disa prej kérkesave diskutohen né tabelé nga nxénésit.

Gjaté prezantimit, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit q€ t€ argumentojné veprimet e kryera.

Vlerésimi: Mésuesi mban shénime né fletoren-evidencé pér disa prej nxénésve, dhe vleréson disa t& tjeré. Kété vlerésim,
mésuesi/ja e mbéshtet n€ punén qé nxénésit béné né fletoren e tyre, si dhe né argumentimin e pérgjigjeve. Njé vend té
rénd€sishém né vlerésim z¢& edhe aftésia e nxé€nésve pér t€ ndérthurur njohurité e reja me ato qé€ jané marré mé paré (vetité e
logaritmit, fuqisé, koeficienti kéndor etj.) N&é vlerésim mésuesi/ja merr parasysh edhe vlerésimin qé nxénésit béné pér njéri-
tjetrin né punén né dyshe.

Detyra: Ushtrimet 5 n€ fagen 25,dhe 1, 4 né fagen 27. Mésuesi/ja jep udhézimet e duhura pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 5 n€ fagen 27




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Dt.

Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké me zgjedhje

Shkalla: VI Klasa: XII

Tema mésimore: Pérmbledhje dhe pérséritje
Eksplorim/Pértej provimeve
Vlerésim pér kreun 1

Situata e té nxénit:

e  Vlerésim i nxénésit nga nxénési
e  Ushtrime dhe situata problemore

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés mésimore
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- kupton dhe pérdor kuptimin e funksionit, funksionit injektiv, bijektiv si
lidhje mes dy ndryshoreve;
- pércakton bashkésiné e pércaktimit dhe t& vlerave té njé funksioni;
- shkruan ekuacionin e njé vije né trajté parametrike ose karteziane;
- shndérron njé ekuacion parametrik né kartezian dhe anasjellas;
- zbérthen thyesat algjebrike né thyesa elementare;
- ndérton drejtézat e pérafrimit mé t&€ miré pér funksionet polinomiale
dhe ato eksponenciale.

Fjalét kyce: funksion, funksion injektiv,
funksion bijektiv, ekuacion kartezian,
ekuacion parametrik, modul, thyesa,
thyesé elementare, zbérthim i thyesave,
polinom, relacion polinomial, relacion
eksponencial, drejtéza e pérafrimit mé té
miré

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit

Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: N¢ fillim t€ késaj ore mésimore, mésuesi/ja do t&€ kérkojé nga nxénésit qé t€ plotésojné njé harté
konceptesh, né grupe me nga 4 veta, pér konceptet themelore q€ jané marré né kété kapitull. Nxénésit, mund té shtojné
rreshta t€ tjeré€ n€ kété tabelé nése mendojné se ka koncepte té tjera qé duan t’i diskutojné.

Ndértimi i njohurive: Pasi kané plotésuar tabelén, nxénésit vazhdojné punén me ushtrime nga faqja 29. Nxénésit né té

Kuptimi Pérkufizimi

Shembuj

Pasqyrimi i bashkésisé s€ pércaktimit X, né bashkésiné e

y=3x-1;y=3x*y=

Funksioni vlerave y, ku ¢do vler€ x lidhet vetém me njé vleré t& Y. v—4
Funksioni injektiv Funksionet ku elemente t€ ndryshme nga bashkésia e y=x°-3x
pércaktimit kané shémbéllime té ndryshme. y=2x-1
Funksione bijektiv Funksionet ku ¢do element i bashkésis€ s¢ pércaktimit lidhet
me njé dhe vetém njé element té bashkésisé sé vlerave.
Funksioni i anasjellé Funksioni g€ pasqyron bashkésing e vlerave té f, n€ elementet | f(x)=y=2x-1
e bashkésisé s¢ pércaktimit. e A
2
Ekuacionet parametrike X' +y° =36
Ekuacionet karteziane Shpreh lidhjen mes ndryshores x dhe y, népérmjet njé 3 .
X=—=3y=-

ndryshoreje té treté (parametri t).

Thyesat elementare

Teorema Bezu

Zbérthimi i thyesave
elementare

Pérafrimi i vijave

Relacione polinomiale

njéjtén banké do té jené nxénési numér 1 dhe nxénési numér 2. Nxénésit me numér 1 punojné ushtrimet: 2, 4, 6, 8, 10, 12,

dhe nxénésit me numér 2 punojné ushtrimet: 3, 5, 7,9, 11, 13.

Mésuesi/ja udhézon ata qé pas 15-20 minutave, nxénésit me t€ njéjtin numér, t& kémbejné fletoret dhe do té vlerésojné njéri-

tjetrin. Mésuesi/ja kontrollon né rast se kané vepruar gabim.

Pasi pérfundojné dhe vlerésimet disa prej ushtrimeve zgjidhen edhe né tabelé si p.sh ushtrimet 6, 7, 8, 10, 13.




ME pas, mésuesi/ja fton nxénésit té studiojné rubrikén Eksplorim/pértej provimeve né fagen 30. N& kété rubriké, népérmjet
hulumtimit, do t& duhet qé nxénésit t& shfrytézojné njohurité e marra n€ léndén e informatikés duke pérmbushur késhtu edhe
njérén nga kompetencat e fushés (1éndés). Mésuesi/ja udhézon nxénésit qé t€ pérdorin njé program kompjuterik té
pérshtatshém pér t€ ndértuar vija ekuacionesh parametrike. Madje kjo mund té provohet edhe né tabelén elektronike pér vijat
e dhéna aty (nése ka).

Ajo i nxit ata té provojné ekuacionet e lartpérmendura dhe té shohin se ¢faré ndodh, nése ndryshojné€ numrat.

Mé pas mésuesi/ja prezanton nxénésit me rubrikén SFIDE, e cila do t& jeté njé detyré portofoli, dhe pércakton gjithashtu
afatet kohore dhe ményrén e prezantimit.
Né vazhdimési, do té kalohet né etapén pérfundimtare t€ mésimit: Vlerésim. Fillimisht punohen ushtrimet 1 dhe 2 né fagen
31 dhe tregohen alternativat e sakta.
Me¢suesi/ja paraqet para nxénésve situatén e ushtrimit 3 né€ fagen 31. Ai/ajo shtron pyetjet:

- Sido té veproni pér té gjetur konstantet e kérkuara?

- Cfaré€ duhet t€ gjeni né fillim?

- A é&shté x + 2 faktor i kétij polinomi? Pse?

- Cila prej konstanteve tregon mbetjen e pjesétimit?
Pasi diskutojné rreth pyetjeve mé lart kalojné né gjetjen e konstanteve té kérkuara, té cilin njé nxénés e prezanton né tabelé
me kryerjen e pjesétimit, kurse njé nxénés tjetér me metodén e koeficienteve té pacaktuara. Pas késaj, mésuesi/ja pyet:

- cila prej ményrave &shté mé e shpejté dhe mé e lehté?
Po késhtu veprohet dhe pér grafikét e funksioneve né ushtrimin 5 fage 31.

- Cili grafik do té ndértohet i pari?

- Si pérftohen grafikét e tjeré prej tij?

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e problemave me numér 6, 7, 11 né faget 31-32. Ai/ajo iu
1€ 8 minuta kohé pér zgjidhjen e tyre. Nxénésit punojné né dyshe dhe mé pas tre nxénés prezantojné zgjidhjet né tabelé.
Nxénésit né dyshe veprojné pér zgjidhjen e ushtrimit 12 né fagen 32. Pasi pérfundojné zgjidhjen, e krahasojné até€ me dyshen
fqinjé. Mé pas, disa nxénés paraqesin zgjidhjet e kérkesave t&€ ushtrimit né tabelé.

Nxénésit qé tregojné zgjidhjet né€ tabelé japin dhe argumentet pérkatése.

Nxé&nésit e tjer€ mund t’u drejtojné pyetje rreth zgjidhjeve.

Vlerésimi: Mésuesi/ja mban shénime né fletoren-evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson disa t& tjeré. Kété vlerésim,
mésuesi/ja e mbéshtet n€ punén qé ata béné né fletoren e tyre, si dhe né argumentimin e pérgjigjeve. Né vlerésim, mésuesi/ja
merr parasysh vlerésimin qé nxénésit béné pér njéri-tjetrin né fletoret e tyre, por edhe pérgjigjet me gojé, qé ata dhané né
fazén e paré t€ mésimit. Njé tregues tjetér i vler€simit éshté edhe argumentimi i vlerésimit qé ata béné pér veten dhe shokét.

Detyra: Ushtrimet 4, 10, 13 né faget 31-32. Mésuesi/ja jep udhézime pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Rubrika: Sfidé€ n€ fagen 30

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Vargjet (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim dhe zgjidhje Situata e té nxénit:
problemore) e  Pér ¢faré na shérben matematika

e Infektimi i disa personave me njé virus
e  Numri i luanéve t€ detit

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: varg, vargu i Fibonagit, varg
mésimore periodik, formula rekurente, vargje rritése,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: zbritése

- dallon nj€ varg numerik nga renditje t€ ndryshme numrash;

- pércakton kufizat e njé vargu t€ dhéné me rregullén vend-kufizé apo
me formulé rekurente;

- pércakton nése nj€ varg &shté rrit€s apo zbrités;




- pércakton nése njé varg éshté ose jo periodik;
- gjen periodén e njé vargu periodik;
- modelon situata té jetés sé pérditshme me ané té vargjeve.

Burimet: libri i nxénésit, libri 1 mésuesit, materiale nga interneti Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: biologji

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: N¢é fillim t& orés sé mésimit, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit q¢ té studiojné ilustrimin pér vargjet
né fagen 33. Pasi jan€ njohur me informacionin qé tregon se ku gjejné zbatim vargjet (n€ analizén financiare, kérkimet
shkencore, shkencat kompjuterike dhe inxhinieri, si dhe né€ pércaktimin e probabiliteteve t& ngjarjeve té€ ndryshme), nxénésit
marrin si detyré t€ hulumtojné rreth vargjeve.

Paraprakisht, mésuesi/ja shénon né tabelé vargjet e numrave:

a) 1,2,3,5,8,13,.. b) 3,6,12,24,48, ..
c) 2,58,11,14, .. d 1,2,3,1,2,3,1,2,3, ...

Pér secilin nga vargjet, nxénésit nxiten té pércaktojné nése ka ose jo ndonjé rregullsi gé lidh numrat e vargut, dhe nése po, t&
zbulojné rregullin kufiz€ pas kufize.
Pasi kané studiuar vargjet mé sipér, nxénésit tregojné rregullat q€ kané zbuluar, si p.sh.:

— né vargun e paré€ ¢do kufizé, duke filluar nga e treta, &shté e barabart€ me shumén e dy kufizave paraardhése;

— né vargun e dyté ¢do kufizé, duke filluar nga e dyta, merret duke shumézuar kufizén paraardhése me 2;

— né vargun e treté ¢do kufiz€, duke filluar nga e dyta, merret duke i shtuar kufizés paraardhése 3;

— né vargun e katért, pérsériten kufizat 1, 2, 3 né ményré té rregullt.

Ndértimi i njohurive: Pasi dégjon mendimet e nxénésve, mésuesi/ja e vé theksin né dallimin qé ka vargu numerik nga njé
listé e thjeshté e radhitur numrash. Ai/ajo thekson se shpesh né vargje jepet lidhja e kufizés me pozicionin qé ajo z&€ né
renditjen e dhéné si dhe né simbolikén qé do té pérdorin pér t€ shprehur lidhjen vend-kufizé.
Né funksion té késaj, mésuesi/ja mund té shtrojé pyetjen:

- nése kufizat e vargut do té jepen me formulén u,= 2n — 5, a mund t€ jeté 6 kufizé e vargut? Po 7?
Pasi kané formuar ekuacionet 2n — 5 = 6 dhe 2n — 5 = 7, nxénésit gjejné zgjidhjet n; = 5,5 dhe n, = 6 dhe argumentojné
pérgjigjet (n duhet t€ jet€ numér natyror).
Mg pas, mésuesi/ja paraqet né tabelé situatén e shembullit 1 n€ fq. 34. Fillimisht nxénésit rikujtojné kuptimin e shénimit u,,
Un+1, Un-1 (kufiza paraardhése, kufiza pasardhése) dhe mé pas ndjekin hapat si né zgjidhjen e prezantuar né shembullin 1.
Né pérfundim t€ diskutimit té zgjidhjes, mésuesi/ja thekson dallimin midis vargjeve t€ dhéna me formulé rekurente ose
rregulla kufizé pas kufize me vargjet ku zbatohet rregulla vend-kufizé.
Pér té kuptuar mé miré€ két€ ndryshim, mésuesi/ja pércakton si detyré ushtrimet: 1/a, ¢ dhe 2/b, d né fagen 35. Fillimisht
nxénésit punojné né€ dyshe, e mé pas krahasojné pérgjigjen me dyshen fqinje. Né pérfundim té punés, pérgjigjet diskutohen
né tabelé. Gjaté prezantimit t€ zgjidhjes né tabelé, mésuesi/ja kujdeset qé t€ diskutohet né té njéjtén kohé njé rast i ushtrimit
1 me njé rast t€ ushtrimit 2. N& két€ ményré, nxénésit do té krahasojné veté se si veprohet né secilin rast pér t€ njehsuar
kufizat.
Mésuesi/ja shtron pyetjet?

- Cfar€ themi pér vargun nése uy+1 > u,? Pse?

- Ponése up+ <un? Pse?
Jepen nga nxénésit pérkufizimet e vargjeve rrités, zbrités t€ shogéruar edhe me shembu;j? Mésuesi/ja sqaron kuptimin e
vargut periodik dhe gjetjes s€ periodés. Ai/ajo pyet:

- Vargu periodik &shté rrités apo zbrités?
Argumentohet nga nxénésit fakti qé vargu periodik nuk éshté as rrités as zbrités.
Puna mé tej do té vazhdojé me studimin e shembullit 2 n€ fagen 34. Pasi kané studiuar kété shembull, mésuesi/ja shkruan né
ményré t€ pérmbledhur né tabelé, kushtet qé plotésojné kufizat e njé vargu nése ai Eshté: rrités, zbrités ose periodik. Pér té
vlerésuar sa i kuptuan nxénésit kushtet e mésipérme, mésuesi/ja pércakton pér ¢cdo dyshe njérin nga rastet e ushtrimit 3 né
fagen 35, duke i orientuar té ndjekin hapat e méposhtém:

a) pércaktoni 4 ose 5 kufizat e para;




b) krahasoni kufizat me njéra-tjetrén;

¢) pércaktoni llojin e vargut.
Né pérfundim té zgjidhjes, dyshet qé kishin té njéjtin rast krahasojné pérgjigjet dhe pérgjigjet diskutohen né klasé. Mg pas,
mésuesi/ja diskuton me nxénésit rreth hapave q€ ndigen pér t€ zgjidhur problema me vargjet. Ai/ajo sqaron se me ané té
vargjeve mund té pérshkruhen ose t€ modelohen situata té jetés sé pérditshme. Pér két€ fton nxénésit té studiojn€ shembullin
3 né fagen 36. Edhe kétu theksi vihet né faktin qé zgjidhja e problemés duhet té jet€¢ numér natyror, duke pasur parasysh se
kérkohet numri i personave t¢ infektuar me virus.

Pérforcimi i té nxénit: N¢ kété fazé t€ orés sé¢ mésimit, puna do t€ vazhdojé n€ grupe me nga 4 veta. Mésuesi/ja pércakton
pér grupe t€ ndryshme ushtrime té ndryshme p.sh.:

Grupi i par€ dhe i pesté: ushtrimi 2 fage 36.

Grupi i dyt€ dhe i gjashté: ushtrimi 5 fage 36.

Grupi i treté dhe 1 shtaté: ushtrimi 6 faqe 36.

Grupi i katért dhe i teté: ushtrimi 8 fage 36.

Mésuesi/ja mund t€ orientojé nxénésit né€ formulimin e inekuacioneve dhe sistemeve té nevojshme, si dhe né pércaktimin e
vlerave té lejuara pér n. Gjaté kohés qé nxénésit diskutojné né grupe, mésuesi/ja vézhgon punén e tyre, dhe ndihmon
nxénésit g€ hasin véshtirési. Pasi kané punuar né grupe, pérfagésues té€ grupeve g€ kishin t€ njéjtin ushtrim krahasojné dhe
né t&€ nj&jtén kohé plotésojné zgjidhjet. Disa prej kérkesave t€ mésipérme, dhe né vecanti ushtrimi 8, prezantohen né tabelé.

Vlerésimi: Gjaté késaj ore, mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime pér disa té tjeré duke marré parasysh
saktésiné e zgjidhjes, si dhe aftésiné e nxénésve pér té argumentuar pérgjigjet. Né vlerésim merr parasysh edhe vlerésimin qé
nxénésit béné pér njéri-tjetrin gjaté diskutimit té pérgjigjeve.

Mésuesi/ja e mbéshtet vlerésimin né punén q€ nxénésit béné né fletore, por edhe né pjes€marrjen né grup, si dhe né
pérmbushjen e rezultateve t€ t€ nxénit, té vendosura né fillim t€ orés s€ mésimit.

Detyra: Ushtrimi 11 né fagen 35 dhe ushtrimet 3, 7 né fagen 36. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Progresioni aritmetik. (Shkathtési dhe aftési & Situata e té nxénit:
Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e Pagesa e kredis€ nga studentja e

sapodiplomuar

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés | Fjalét kyce: progresion aritmetik, diferencé e
mésimore progresionit, kufizg e pérgjithshme, shumé e
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: kufizave

- identifikon progresionin aritmetik ndér vargje t€ tjeré

numeriké;

- pércakton diferencén e progresionit;

- njehson kufizén e pérgjithshme né njé progresion aritmetik,
duke pérdorur u; dhe d;

- pércakton shumén e n kufizave t€ para t& njé progresioni
aritmetik;

- modelon situata té jetés sé pérditshme me ané té progresioni
aritmetik.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkencé, ekonomi

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja paraget né tabelé disa vargje numeriké dhe fton nxénésit té vegojné prej tyre vargjet qé
kané njé veti t€ veganté nga té tjerét.

e) 1,8,17,28, ... f) 7,4,1,-1,-4, ..
g) 8,52 .., -4, .. h) 2,4,8, 16, ..
i) 10,5,10,5, .. i) 18,13,8,3, ...

- Cilétjané ata?

- Cili éshté rregulli vend-kufizé pér ta?

- Siiquajmé kéta vargje?

- Cili prej jush do ta pérkufizojé progresionin aritmetik?

- Gjeni lidhjen vend kufiz€ pér vargjet qé jané progresione aritmetike.

Ndértimi i njohurive: Pasi dégjon pérgjigjet e nxénésve, mésuesi/ja thekson se: né€ njé progresion aritmetik, diferenca e ¢do
kufize me kufizén paraardhése éshté konstante dhe emértohet diferenca e vargut. Ai/ajo fton nxénésit t&€ shkruajné njé pas
njé€ kufizat e progresionit aritmetik duke pérdorur vetém u; dhe d:
usw=utd,u=w+d=u +2d;,us=..;

- Cfaré vini re?

- Kam té drejté t€ shkruaj u, =u; + (n — 1)d? Pse?

- Kur progresioni aritmetik éshté rrit€s? Po zbrités?
Nxénésit argumentojné shkrimin e formulés pér u,. Mésuesi/ja paraget né tabel€ situatén e shembullit 1. Diskutohet rreth
zgjidhjes sé saj.
Pas késaj, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t€ japin mendimet e tyre se si do ta gjejné shumén pér 100 numrat e paré natyroré.
Dégjon ideté e tyre dhe i ndihmon duke i shkruar numrat si mé poshté:

1 2 3 4 5 .. 97 98 99 100
100 99 98 97 9% .. 4 3 2 1

Fton nxé&nésit t€ kryejné mbledhjet dy numrave té vendosura poshté njéri-tjetrit. Drejton pyetjet:

- Sau dalin shumat?

- Sashuma t€ tilla mendoni se jang?

- Nga sa her€ jané shénuar numrat?

- Sa éshté shuma q¢€ kérkojmé?

- Cfar€ vargu €shté vargu i 100 numrave t&€ paré natyroré? Pse?
Kéto jané disa nga pyetjet ¢ mésuesi/ja u drejton nxénésve pérpara se té japé barazimin qé shpreh shumén. Diskutohet rreth
pérgjigjeve q¢ ata japin. Mésuesi/ja sqaron se t& njéjtén metodé do pérdorim edhe pér t&€ gjetur shumén e n kufizave té para
té njé progresioni aritmetik. Ai/ajo udhézon qé né vend t&é numrave 1, 2, 3,... té vendosin kufizat u;, w, us, ...... Un 2, Un_1, Up.
Ai/ajo pyet:

- C’themi pér shumat u; + uy, Uz + Uy | € me radh&?
Nxénésit kryejné shndérrimet né dyshe, dhe ndihmohen nga mésuesi/ja t€ arrijné né pérfundimin e kérkuar pér:
S = W ME pas jep kérkesén: Gjeni shumén pér 100 numrat e paré natyroré me ané té formulés.
Meésuesi/ja kérkon gjithashtu nga nxénésit q¢€ formulén pér shumén e n kufizave t€ para t€ njé progresioni aritmetik ta
shprehin n€ ményra t€ ndryshme. Pér kété i orienton ata t&€ zévendésojné kufizén u, me t&€ barabartén e vet u,=u; + (n— 1)d
dhe mé pas té rishkruajné formulén. Diskutohet zgjidhja e shembullit 2 né fagen 38. Mésuesi/ja shton pyetjen:

- Po nése pér progresionin: 7, 12, 17, 22........ 47,52, do té duhej t€ njehsonim shumén, a mund ta realizojmé
kété edhe pse nuk e dimé sa kufiza pérmban ky progresion? Zgjidhet kjo kérkesé né tabelé.

Meésuesi/ja kérkon nga nxénésit té punojné né dyshe njé nga rastet e ushtrimeve 2 dhe 3 né fagen 38, pér té vlerésuar sa kané
arritur nxénésit té kuptojné formulat kryesore qé shprehin lidhjen mes kufizave t€ njé progresioni aritmetik. Pasi punojné né
dyshe ushtrimet, dyshet e aférta kémbejné fletoret dhe kontrollojné zgjidhjet e shokéve.
Pas diskutimit edhe té kétij rast, mésuesi/ja fton nxénésit té tregojné hapat qé duhet t€ ndigen pér zgjidhjen e problemave me
ané té progresionit aritmetik. Diskutojné zgjidhjen n€ shembullin 3 n€ fagen 39. Pér zgjidhjen e sistemit t€ formuar pas
z&€vendésimit té us dhe uy, n€ varési t€ u; dhe d, nxénésit mund té pérdorin edhe ményré tjetér nga ajo q€ paraqitet né tekst.
Puna vijon me shembullin 4 n€ fagen 39. N& kété ushtrim, duke gené se béhet fjalé pér situaté reale, mésuesi/ja kérkon nga




nxénésit té jené t€ kujdesshém né pércaktimin e vlerave qé duhet té marré n (tregon vitet gjaté té ciléve do té paguhet
kredia).

Pasi nxénésit kané diskutuar edh shembullin 4, mésuesi/ja pérmbledh edhe njéheré né ményré té strukturuar formulat
kryesore té progresionit aritmetik.

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit t€ ndaré€ né€ grupe me nga 4 veta, punojné me ushtrimet e fageve 40-41. Mésuesi/ja
pércakton pér secilin grup situata t€ ndryshme. Grupet punojné ushtrimet: 1, 2, 6, 5,9, 11, 17, 18 né faqet 40-41. Nxénésit
punojné pér rreth 20 minuta né grupe. Pérfagésues t€ grupeve qé kané té njéjtat ushtrime, krahasojné zgjidhjet dhe mé pas i
paragesin né tabelé. Gjaté kohés qé paraqiten zgjidhjet né tabelé, nxénésit e tjeré u drejtojné pyetje shokéve ose korrigjojné

pérgjigjet.

Vlerésimi: Mésuesi/ja mban shénime né fletoren-evidencé pér disa prej nxénésve, dhe vleréson disa té tjeré. Kété vlerésim,
mésuesi/ja e mbéshtet né punén g€ ata béné né fletoren e tyre, si dhe n€ argumentimin e pérgjigjeve. Njé vend té
réndésishém né vlerésim z€ edhe aftésia e nxénésve pér té ndérthurur njohurité e reja me ato qé€ jané marré€ mé paré
(pérkufizimi i progresionit aritmetik, vetité e vargjeve, formulat etj.) Né vlerésim, mésuesi/ja merr parasysh edhe vlerésimin
q¢€ nxénésit b&jné pér njéri-tjetrin né fletoret e tyre dhe gjaté prezantimit né tabelé.

Detyra: Ushtrimet 3, 7, 10, dhe 14 né fagen 41. Mé&suesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 19 né fagen 41

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Progresioni gjeometrik. (Shkathtési dhe aftési & Situata e té nxénit:
Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e Interesi bankar pér njé kapital té

depozituar

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: varg, progresion, progresion
mésimore gjeometrik, herés i progresionit, shumé e
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: kufizave t€ para, interes, kapital

- dallon progresionin gjeometrik nga vargje té tjera;

- pércakton herésin e njé progresioni gjeometrik;

- pércakton kufizén e pérgjithshme té progresionit duke ditur
kufizén e paré dhe herésin;

- njehson shumén e n kufizave té para té njé progresioni
gjeometrik;

- modelon situata té jetés sé€ pérditshme me ané té progresionit
gjeometrik.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: ekonomi

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja né fillim té orés kérkon qé nxénésit té pércaktojné rregullin e formimit t€ vargjeve:

k) 3,579, .. D 2,3,1,2,3.1,..
m) 2,6, 18,54, 162, ... n) 81,27,9,3, ..
0) 4,2,05, ... p) 5,9, 13,17, ...

Nxénésit studiojné né dyshe zgjidhjet e ushtrimeve dhe mé pas japin pérgjigjet. Mésuesi/ja drejton pyetjet:
- Cfarg lloj vargu éshté secili prej tyre? (rrités, zbrités apo periodik)
- Cilat prej kétyre vargjeve jané progresione aritmetike?
- Po progresione gjeometrike?
- Nga dallojné progresionet aritmetike nga ato gjeometrike?
- Sie gjejmé herésin e progresionit gjeometrik?




Pasi ka dégjuar pérgjigjet ¢ nxénésve, mésuesi/ja kérkon prej tyre t&€ formulojné pérkufizimin e progresionit gjeometrik.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja nxit nxénésit qé kété pérkufizim ta shprehin edhe me ndihmén e barazimeve p.sh.:

n un+l

=7r 0S¢

n-1 n

= r dhe pércaktojné vlerat qé¢ mund t&€ marré r (r nuk mund té jeté 0, pse?). M pas, mésuesi/ja kérkon nga
u

nxé&nésit té€ shprehin né varési t€ u; kufizat e tjera. Pér kété, fillimisht shkruan né tabelé:

U =u

=u r dhe fton nxénésit t& plotésojné rreshtat e tjeré pér kufizat pasardhése:
Uy =U, "F=U "I Fr=u-r .
2 , e meradhé.
Uy=uy " F=u " r r=u-r

n-1

Pasi kané plotésuar kéto rreshta, nxénésit formulojné barazimin u, = u, - r

Nxénésit studiojné shembullin 2 né€ fagen 42. Mé&suesi/ja i orienton t€ hulumtojné, duke verifikuar raportin ndérmjet ¢do dy
kufizave fqinje. N& vijim, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t&€ punojné né dyshe ushtrimin 2 né fagen 43, pér té vlerésuar sa e
kané kuptuar nxénésit két€ formulé. Pasi pérfundojné rastet e ushtrimit 2, dyshet e aférta krahasojné pérfundimet. Disa nga
rastet diskutohen né tabelé.
ME pas, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t€ nxjerrin barazimin pér shumén e n kufizave té para. Fillimisht mésuesi/ja shénon
né tabelé progresionin: 3, 6, 9, 12, dhe iu drejton nxénésve pyetjet:

- Sa éshté shuma S; e dy kufizave t€ para? Po S;?

- A mund t€ pércaktojmé njé formulé pér t€ njehsuar shumén e n kufizave, né ményré mé té thjeshté?
Pér kété, mésuesi/ja shénon né tabelé barazimin:
S, =u U, Fuy A u, , +u, dhe nxit nxénésit té shprehin kufizat e vargut né varési t€ u, dhe q si mé poshté:

S =u +u cr+u v " +u, - " ME pas udhézon: tani shumézoni me r té dy anét e barazimit dhe mé pas

zbrisni dy barazimet ané pér ané. Atéheré kemi: S, -r—S =u,r" —u, . Nxit me ané t& pyetjes:

. . . S . . "1
- Po tani a mund t€ vegoni S, me ndihmén e faktorizimit? Prej nga nxjerrin formulén S, = ul(r—l) .
r—
. . . u, (r" =1
- Ponéser< 1, amund ta paragesim ndryshe formulén? (S, = 1 )
y—

Pasi nxénésit kané arritur né pérfundimin e duhur, mésuesi/ja i fton té studiojné€ shembullin 2 né fagen 43. Fillimisht
nxénésit pércaktojné vlerat e n, u;, dhe r dhe mé pas z€vendésojné né formul€. Perséri né dyshe, ata punojné rastet e
ushtrimit 3 n€ fagen 43. Né pérfundim té diskutimit, dyshet e aférta krahasojné pérgjigjet dhe disa prej rasteve prezantohen
né tabelé.

Meésuesi/ja fton nxénésit té tregojné hapat q€ duhet té ndiqen pér zgjidhjen e problemave me ané té progresionit gjeometrik.
ME pas, nxénésit vijojné me studimin e shembujve 3 dhe 4 né fagen 44. Kéta shembuj studiohen fillimisht né dyshe. Gjaté
studimit nxénésit mund t€ kené shndérrime té paqarta, pér t€ cilat fillimisht diskutojné me dyshen fqinje dhe mé pas
diskutohen né klasé. Mésuesi/ja nga ana tjetér e vé theksin né zbatimin e progresionit gjeometrik pér zgjidhjen e problemave
nga situatat reale. Ai/ajo sqaron se edhe me ané té progresionit gjeometrik mund té pérshkruhen ose té modelohen situata té
jetés reale. Pér shembullin 4, pyet:

Kush e luan rolin e r né kété problem? Cila ndryshore do té zévendésohej me numrin e viteve? Cili éshté kuptimi i sasisé sé
parave té depozituara né fillim?

Pasi jané diskutuar edhe shembujt e zgjidhur, mésuesi/ja riformulon edhe njéheré né ményré t€ pérmbledhur formulat
kryesore pér herésin e progresionit gjeometrik, kufizén e pérgjithshme dhe shumén e n kufizave.

Pérforcimi i té nxénit: N¢ kété etapé t& orés sé mésimit, nxénésit do t€ vazhdojné punén né dyshe. Disa prej dysheve do t&
punojné ushtrimet 1 dhe 4 t& tjerat 2 dhe 5 né fagen 45. Nxénésit diskutojné ushtrimet, ndérsa mésuesi/ja vézhgon punén e
tyre dhe ndihmon dyshet g€ hasin véshtirési. N& pérfundim té punés, dyshet kémbejné fletoret me dyshen fqinje. Né kété
ményré, korrigjojné punén e shokéve dhe plotésojné pérgjigjet. Pérgjigjet pérfundimtare diskutohen né tabelg, fillimisht 1




dhe 2 (njékohésisht t€ dyja) dhe mé pas 4 e 5. Gjaté kohés qé zgjidhja paraqitet n€ tabelé, nxénésit mund t’u drejtojné pyetje
shokéve, ndérsa mésuesi/ja ndérhyn kur situata e ushtrimit kérkon argumentim té detajuar.

Vlerésimi: Gjaté késaj ore, mésuesi/ja vleré€son disa nxénés dhe mban shénime pér nxénés t€ tjeré né evidencén e vet, duke u
mbéshtetur né punén q€ nxénésit béné né fletoret e tyre. N& vler€sim, mésuesi/ja merr parasysh saktésiné né zbatimin e
formulave, si dhe aftésiné e nxénésve pér té ndérthurur njohurité q€ merren né kété oré€, me ato qé jan€ marré mé parg.
Vlerésimi mbéshtetet né nivelet e arritjeve: kupton, interpreton, modelon (si né rastin e ushtrimeve me interes bankar etj.) si

dhe né vlerésimin q€ nxénésit b&jné pér punén e njéri-tjetrit.

Detyra: Ushtrimi 1 n€ fagen 43 dhe ushtrimet 3-6 n€ fagen 45. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.

Detyré hulumtuese: Ushtrimi 8 né fagen 45

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Dt.

Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké me zgjedhje

Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Pérmbledhje dhe pérséritje
Eksplorim
Vlerésim pér kreun 2

Situata e té nxénit:
e Vlerésim i nxénésit nga nxénési
e Interesi i depozitimeve

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés mésimore
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:

- dallon nj€ varg numerik nga njé€ renditje e ¢farédoshme numrash;

- pércakton rregullén e formimit t€ vargut;

- tregon nése njé numér éshté kufizé e vargut ose jo;

- studion sjelljen e kufizave té njé vargu (1rités, zbrités, konstant);

- pércakton kufizén e pérgjithshme dhe shumén e n kufizave té para né

njé progresioni aritmetik ose gjeometrik;
- modelon situata té jetés sé pérditshme me ané té vargjeve.

Fjalét kyce: varg numerik, varg rrités,
varg zbrités, varg periodik, progresione
aritmetike, diferencé, progresione
gjeometrike, herés, interesi bankar

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit.

Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: ekonomi, fiziké,
biologji

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja vizaton né tabelé skemén:

Ai/ajo fton nxénésit ta plotésojné até n€ ményré individuale Llojet e

me njohurité q¢ ata kané pér vargjet né térési. vargjeve

Nga diagrami i jepet pérgjigje pyetjeve té tilla si: [ 1 1

- Kur vargu &shté rrités? Vargie | |, rgje zbrités Vargje
- Po zbrités? rrités periodiké

- A mund té jeté njé varg as rrités, as zbrités?
ME pas plotésojné formulat pér llojet e progresioneve né tabelén e méposhtme:

Progresionet Aritmetike

Progresionet Gjeometrike

Diferenca e ¢do kufize me kufizén paraardhése

Raporti i ¢do kufize me kufizén

Pérkufizimi &shté konstante. paraardhése éshté konstant.
Vetia u,—u, =d
n = r
unfl
Kufiza e pérgjithshme u, u, =u, +(n-1)d u, =u, "’
Shuma e n kufizave té para u, (r" = 1)

S, :%(ul+un)n S




Ndértimi i njohurive: Pas késaj veprimtarie, ku nxénésit rikujtuan dhe rifreskuan edhe njéheré njohurité e kapitullit,
mésuesi/ja i fton ata té punojné né ményré individuale ushtrime nga fagja 46. Pér kété, nxénésit e ¢do banke do té jené
nxénési 1 dhe nxénési 2. Nxénésit me nr. 1 do t€ punojné ushtrimet 1/a, b, c — 2/a, b — 3/a, b — 4/a, b; kurse nxénésit me nr. 2
ushtrimet 1/d, e — 2/c, d — 3/c, d, e — 4/c, d; né fagen 46.

Mésuesi/ja i udhézon ata q€ pas 15 minutave, nxénésit e s€ njéjtés banke, do té kémbejné fletoret dhe do té vlerésojné njéri-
tjetrin. Mésuesi/ja kontrollon né rast se kané vepruar drejt apo jo.

Pasi pérfundojné dhe vlerésimet disa prej ushtrimeve zgjidhen edhe né tabelé si p.sh. ushtrimet 2/b, 4/d etj.

ME pas nxénésit kalojné né rubrikén Eksplorim/ pértej provimeve. Fillimisht studiojné materialin e prezantuar. N& kété oré
do té duhet té pérdoren edhe programe kompjuterike, pér t€ hulumtuar se ¢faré ndodh me kufizat e njé vargu t€ dhéné né
formé rekurente. Mésuesi/ja udhézon q¢ ata t€ marrin raste t€ ndryshme formulash rekurente né Excel dhe t& hulumtojné
rreth kufizave t€ vargut kur n rritet.

ME pas kalojné né€ studimin e rubrikés “Vargu Fibonagi”. Nxénésit kryejné veté disa prova pér t€ treguar vértetésiné e
formulave té prezantuara. Dy formulat e fundit iu jepen detyré hulumtuese.

Nxénésit do té vijojné punén me ushtrimet e rubrikés Vierésim.

Fillimisht, mésuesi/ja fton nxénésit t& punojné n€ dyshe ushtrimet 3 dhe 5 né fagen 48. Ai/ajo i udhézon g¢ fillimisht té
pércaktojné t&€ dhénat dhe hapat qé do t€ ndjekin pér zgjidhjen e problemés. Mésuesi/ja térheq vémendjen pér kérkesén c t&
ushtrimit 5 ku duhet fillimisht t€ shkruajné€ ekuacionin né lidhje me d e pastaj ta zgjidhin até.

Pasi pérfundojné zgjidhjet, dy nxénés i prezantojné ato né tabelé. Mésuesi/ja i kushton vémendje ¢do ményre zgjidhjeje qé
nxénésit kané pérdorur dhe éshté e drejté.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja ndan nxénésit e ¢do rreshti né dy grupe A dhe B dhe pér secilin grup pércakton detyra t&
ndryshme p.sh.:

Grupi A Grupi B
1/a, 2/b, 4/a, 4/c, 5, 1/b, 2/c, 4/b, 4/c, 7, 8,
6, 13, 15/a, 18, 24; 27,15/b, 19, 25;

Nx&nésit punojné né ményré individuale pér rreth 25-30 minuta, ndérsa mésuesi/ja vézhgon punén e tyre pa ndérhyré. Pasi
kané zgjidhur ushtrimet e pércaktuara, mésuesi/ja i nxit nxénésit t& diskutojné rreth pérgjigjeve q€ kané gjetur me nxénési qé
kang afér dhe jané té t& njé&jtit grup.

Disa prej situatave ku nxénésit kané hasur véshtirési ose kané mé tepér se njé ményré zgjidhjeje, diskutohen né tabelé. Gjaté
diskutimit t€ pérgjigjeve, mésuesi/ja ju drejton nxénésve pyetje pér t€ nxjerré né pah argumentimin e pérgjigjeve.

Vlerésimi: Mésuesi/ja mban shénime né fletoren-evidencé pér disa prej nxénésve, dhe vleréson disa t€ tjeré. Kéte vlerésim,
mésuesi/ja e mbéshtet n€ punén qé ata béné€ né fletoren e tyre, si dhe né argumentimin e pérgjigjeve. Né vlerésim, mésuesi/ja
merr parasysh edhe vlerésimin qé nxénésit béné pér njéri-tjetrin né fletore, por edhe pérgjigjet me gojé, qé nxénésit dhané né
fazén e paré t€ mésimit. Njé€ tregues tjetér i vlerésimit éshté edhe argumentimi i pérgjigjeve qé€ nxénésit kané dhéné.

Detyra: Ushtrimet 2/a, 9, 12, 22 né faget 48, 49, 50. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: 1. Duke béré disa prova, tregoni vértetésiné e kétyre formulave:
a Ut Uyt Uy o U, = U,

2 2 2 2
b u +uy+ui+ U, =u,cu

n n+l

2. Hulumtoni pér situata t& tjera ku zbatohet vargu 1 Fibonagit.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje

Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Pérséritje pér krerét: 5-8 t€ matematikés bérthamé
& krerét 1-2 t€ matematikés me zgjedhje

Situata e té nxénit:
e Niveli i glukozés né gjak
e Trysnia e ajrit né ené

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés
mésimore
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- shndérron dhe zgjidh ekuacione eksponenciale dhe logaritmike;
- ndérton dhe interpreton grafiké eksponencialé dhe logaritmiké;
- kryen veprime me vektoré;
- pérdor koordinatat e vektoréve pér t€ gjetur zhvendosjet dhe largesat;
- dallon né njé popullaté karakteristika t€ pozicionit dhe shpérndarjes:
- pérmbledh t& dhénat pér njé popullaté dhe i pasqyron ato né diagrame,
grafiké t€ llojeve t& ndryshém;
- zgjidh situata problemore & kané té b&jné me ngjarje té pavarura, té
kundérta, t€ papajtueshme etj.;
- kupton dhe interpreton funksionet, bashké&siné e pércaktimit,
funksione bijektive, funksione t€ anasjellé, pérbérje t€ funksioneve;
- ndérton grafiké té funksioneve duke pérdorur grafiké t€ ndértuar mé
paré;
- kupton dhe pérdor ekuacionet parametrike dhe thyesat algjebrike;
- interpreton llojin dhe vetité e vargjeve numerike.

Fjalét kyce: fuqi, logaritém, vektor,
koordinata, popullaté, kampionim,
mesore, mesatare, diagram, diagram me
kuti, probabilitet, ngjarje t€ pavarura,
ngjarje té kundérta, funksion, bashkési
pércaktimi, bashkési vlerash, funksion
injektiv, funksion bijektiv, funksion i
anasjellé, pérbérje e funksioneve,
ekuacion parametrik, ekuacion kartezian,
vargje, progresione

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, vizore, makiné llogaritése, flipgart,
lapustila

Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkencé, biologji,
fiziké

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja ndan klasén né grupe me nga 5 ose 6 nxénés. Secili nga grupet pérgatit njé harté

konceptesh pér njohurité e njérit prej kapitujve qé do té pérsériten:

Grupi 1:
Funksionet eksponenciale Grupi 2:
dhe logaritmike Vektorét, koordinatat, vetité
Grupi 4: Grupi 5:
Probabiliteti dhe ndryshoret e rastit Funksionet dhe thyesat

Grupi 3:
Mbledhja, paraqitja, interpretimi
i té dhénave

Grupi 6:
Vargjet, progresionet

Nxénésit marrin kohén e mjaftueshme pér t€ plotésuar hartén e koncepteve. Mésuesi/ja ndjek punén e grupeve dhe mund t’i

udhézojé ata pér plotésimin e hartés, nése sheh se nuk po ecin si duhet.

Ndértimi i njohurive: Pasi pérfundojné, secili grup prezanton hartén e vet (t€ cilén e kané paraqitur né njé fipcart). Grupet e

tjera mund t€ plotésojné ose korrigjojné hartén e prezantuar.

Né fund, pasi kané prezantuar té gjitha grupet, mésuesi/ja kérkon qé nxénésit t€ vlerésojné grupin qé ka béré pérmbledhjen
mé qarté dhe sakté. Népérmjet késaj veprimtarie synohet qé nxénésit t&€ kené realizuar pérséritjen e koncepteve dhe njohurive

kryesore pér kéta kapituj.




Pas késaj veprimtarie, mésuesi/ja fton grupet e nxénésve qé t€ zgjidhin ushtrimet si mé poshtg:

Grupi 4: Grupi 6
i, Jepet vargu uy+1= tn-1 + 2tn ; rupl o
ZGglJ‘::jﬁ:uz ulp: 1; uzg: 1. éjeni ;454 JgPet’f(x) N (flz + .3a . 4Zx +5
Grupi 1: ekuacionin lf;erkq era e al'?Uk e
uptl: nksion njé pér njé
i\ﬂi{n]l;?bjekt kryhen a! = (a?)q. o (bijektiv)?
1i t& shténa.
Probabiliteti i goditjes Grupi 5:
per Qd}?kte shténé Esht a Pér bashkésiné e vrojtimeve té méposhtme,
(s)l’géfnd;}i:lle Grupi 3: gjeni ndryshesén ndérkuartilore (NNK).
o .. - 14,16, 15, 26, 10,9, 12,17, 15, 18, 11, 10

Pmbaltl)‘l'tetgz’i;f B Jepet vektori b Duke pérdorur rregullén qé verat e
ndIys OTes 4 urr’l,n ! i=(7‘+3) , ;=[7‘+°) jashténdodhura jané vlerat mé té vogla se
goditjeve né shenjé”. Zb+a 8+a Ki— 1,5 NNK dhe mé t& médha se

K3 + 1,5 NNK, ku K; éshté kuartili i paré dhe
K éshté kuartili i treté, tregoni vlerat e
jashténdodhura pér kéto t& dhéna.

dhe 2=[:] . Gjeni [{

nése w=v.

v

Ai/ajo kujdeset q€ grupi duhet t€ zgjidhé njé ushtrim jo nga kapitulli qé kishte né fazén e paré. Pasi pérfundojné, zgjidhjen e
atij ushtrimi e kontrollon grupi g€ plotésoi hartén pér ato njohuri (p.sh. ushtrimin e gr. 1 e kontrollon gr. 4, e me radhg).
Prezantohen zgjidhjet e ushtrimeve né tabelé.

Pérforcimi i té nxénit: N¢ kété fazé t€ orés s¢ mésimit, puna vazhdon me ushtrimet e fageve 216-219 (matematika
bérthamé) dhe 71-74 (matematika me zgjedhje) pérséri né grupet fillestare. Né ményré qé té diskutohen sa mé shumeé situata,
mésuesi/ja pércakton pér grupe t€ ndryshme ushtrime t€ ndryshme por qé kané lidhje me njohurité qé ne pérséritém:

G“.‘pi.Z: ' Grupi 4:
ushtrimin 14 Grupi 3: ushtrimin 10
Grupi 1: fq 218 (B) ushtrimin 9 fq fq 216 (B)
Ushtrimin 3 dhe 11-34 216 (B) dhe 27 dhe 18 - 25
fq 216 (B) fq71-73(2) -35fq 73 (2) fq72(2)
dhe3-12
né fq 71 (2) l _1| p—
— Grupi 5: ushtrimin 21 Grupi 6: ushtrimin 4
fq 216 (B) dhe 42 — 47 fa 216 (B) dhe 36 -51
fq 74 (2) fq 73 -74 (2)

= =]

Nxénésit punojné né grupet e tyre pér zgjidhjen e ushtrimeve, ndérsa mésuesi/ja vézhgon punén e secilit grup duke orientuar
nxénésit q€ hasin véshtirési. Né pérfundim t& punés, anétarét e grupit kontrollojné edhe njéheré zgjidhjet né ményré qé t&
korrigjojné shokét dhe né té njéjtén kohé edhe veten. Pérgjigjet pérfundimtare diskutohen né tabelé. Gjaté prezantimit,
mésuesi/ja, nxit nxénésit té rikujtojné edhe njéheré né ményré té pérmbledhur konceptet themelore qé jané trajtuar né kéta
kapituj. Gjithashtu, nxénésit mund t’u drejtojn€ shokéve edhe pyetje té tjera kur mendojné se kané pyetje t€ paqarta.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né fletoren-evidencé pér disa nxénés, dhe vleréson disa té tjeré duke
pasur parasysh saktésiné e tyre n€ plotésimin e hartave té konceptit, zgjidhjen e situatave problemore dhe punén qé nxénésit
zhvilluan né fletoret e tyre, si dhe né bashképunimin né grup. Njé vend té réndésishém né vlerésim z&€ edhe vlerésimi qé
nxénésit 1 béné njéri-tjetrit né fletore.

Detyra: Ushtrimet 15, 24, 28, 49 n€ faqet 72, 73 ,74 matematika me zgjedhje. Mésuesi/ja jep udh€zime pér zgjidhjen e
detyrave.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI | Klasa: XII—

Tema mésimore: Diskutimi i portofolit t& nxénésit né fund té Situata e té nxénit: Detyra krijuese
tremujorit t& dyté.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés mésimore
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:

- diskuton punimet né portofolin e tij;

- jep mendime pér portofolin e nxénésve té tjere;

- jep gjykimin pér portofolin e tij.

Detyrat né portofol:
—  Detyré krijuese pér portofol: Zbuloni boshtin kohor logaritmik t€ hedhjes s€ disa datave té
ndryshme t€ rubrikés Kérkim.

—  Detyré krijuese pér portofol: Kérkim. Teoria e vektoréve éshté zhvilluar njékohésisht edhe nga
njé matematikan britanik, pak a shumé né té njéjtén kohé me Gibsin. Kush
ishte ai?

—  Detyré krijuese pér portofol: Kérkim. 1. Cfar€ éshté regresi drejt mesatares?
Pse duhet marré parasysh kur kryejmé eksperimente?
2. Krijoni njé shembull t&€ korrelacionit t&€ dy ndryshoreve.

—  Detyré krijuese pér portofol : Kérkim. Lidhur me hulumtimin rreth datélindjeve té disa njerézve
né njé dité.

- Detyré krijuese pér portofol : Rubrika: Sfidé né fagen 30. (matematika me zgjedhje)

- Detyré krijuese pér portofol : 1. Duke béré disa prova, tregoni vértetésiné e kétyre formulave:

C. U+ Uyt U+ U, = U,

2 2 2 2 _ .
d w+wu+u+ .. +u, =u u

n n+l

2. Hulumtoni pér situata té tjera ku zbatohen vargjet e Fibonagit.

—  Detyra hulumtuese nga kapitulli 5: Ushtrimet: 11 né fagen 139, 10-11 né fagen 145, 6 né fagen 149

—  Detyra hulumtuese nga kapitulli 6: Ushtrimet: 7-8 né fagen 159, 9-10 né fagen 165

—  Detyra hulumtuese nga kapitulli 7: Ushtrimet: 5-6 né fagen 175, 4 né fagen 181, 5 né fagen 193

—  Detyra hulumtuese nga kapitulli 8: Ushtrimi 8 né€ fagen 205

—  Detyra hulumtuese nga kapitulli 1 (me zgjedhje): Ushtrimet: 10 n€ fagen 11, 13 né€ faqen 15, 12 né
fagen 19, 6 né fagen 23, 5 né fagen 27

—  Detyra hulumtuese nga kapitulli 2 (me zgjedhje): Ushtrimet 19 né fagen 41, 8 né fagen 45

Projekti 1. Faza e dyté

Burimet: Teksti i nxénésit, interneti, libra shkencoré, Lidhja me fushat e tjera ose me temat ndérkurrikulare:
enciklopedi

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:

Nxénésit kané pérgatitur dhe kané me vete portofolat e tyre. Nxénési ka té detyruar t€ paragesé né portofol projektin dhe 3
nga detyrat hulumtuese mé lart ku té paktén njéra prej tyre do t€ jeté nga tri detyrat krijuese. Prezantojné detyrat qé kané
zhvilluar dhe japin gjykimin e vet pér sakt€siné dhe qart€siné e tyre.

Diskutoj portofolin e secilit nxénés duke pasur parasysh shénimet qé kam vendosur n€ projektin kurrikular ose né€ detyrat
hulumtuese gjaté kohés s€ zhvillimit té tyre.

Komunikoj vlerésimin e portofolit duke argumentuar anét e forta dhe t&€ dobé&ta pér secilin nxénés, duke pasur parasysh edhe
gjykimin e veté nxénésit. Udhézoj sipas rastit kur éshté e nevojshme pérmirésimin e ndonjé detyre apo pasurimin e
portofolit me puné té tjera hulumtuese.

Vlerésohet si bonus ndonjé hulumtim i veganté i nxénésit né lidhje me temat e zhvilluara.

Vlerésimi: Mésuesi/ja vleréson nxénésit bazuar né shénimet qé ai ka vendosur né projektin kurrikular dhe detyrat pérkatése.
Vlerésimi i portofolit sugjerohet té bazohet mbi pércaktimin e peshave. N€ rast se njé detyré ésht€ mé krijuese dhe origjinale
se té tjerat, asaj mund t’1 vendoset njé peshé mé e madhe. Ké&té e vendos mésuesi/ja rast pas rasti.

Nj€ ményré vlerésimi pér detyrat e sugjeruara:

Projekti 40%
Detyra krijuese 25%
Detyra hulumtuese 10% — 15% (sipas véshtirésis¢)

Nxé&nési duhet t€ llogarisé detyrat g€ do té zhvilloj€ sipas peshave té paragitura nga mésuesi/ja.

Shénim: Kjo temé zhvillohet né dy oré mésimore me géllim g€ té€ kontrollohen dhe diskutohen té gjithé
portofolat. Kujdes, vlerésimi i portofolit t&€ ¢do nxénési duhet t€ motivohet nga mésuesi/ja.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Radiani (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim dhe zgjidhje Situata e té nxénit:
problemore) e  Pér ¢faré na shérben matematika

e Lartésia e avionit nga Toka

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: kénd, gradé, radiané, gjatési e
mésimore harkut, sypriné e sektorit qarkor, perimetér i
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: rrethit, kénd gendror, teoremé sinusi,

- kthen nj€ kénd nga gradé né radiané dhe anasjellas; kosinusi

- njehson vlerat e funksioneve trigonometriké té€ njé¢ kéndi edhe kur
ato shprehen me radiang;

- njehson gjatésiné dhe syprinén e sektorit qarkor;

- zgjidh ekuacione té thjeshta trigonometrike;

- pérdor radianét n€ zgjidhjen e situatave problemore.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, kompas, vizore Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: teknologji, gjeografi

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t€ lexojné hyrjen “Trigonometria” n€ fagen 51 dhe t€ diskutojné nén
kontekstin: Pér ¢faré na shérben matematika. Fillimisht nxénésit do t€ njihen me materialin ilustrues pér funksionet
trigonometriké dhe mé pas diskutohet me ta rreth zbatimeve t€ shumta té trigonometrisé€ né€ jetén reale. Mésuesi/ja mund t’u
caktojé si detyré nxénésve t€ hulumtojné pér t€ gjetur raste té tjera q€ studiohen me ndihmén e funksioneve trigonometrike.
Mg pas, mésuesi/ja iu kérkon nxénésve té ndértojné njé rreth me rreze 5 cm dhe t€ tregojné elementet baz¢ té tij: qendér,
rreze, kordé etj., dhe i nxit ata té€ njehsojné:

a. perimetrin e rrethit;

b. syprinén;

c.  masén e harkut té rrethit;

d. gjatésiné e harkut £ té sektorit garkor me kénd gendror 90°;

e. syprinén S té sektorit garkor me masé 90°;
Nx&nésit duke punuar né dyshe zgjidhin kérkesat e pércaktuara, dhe pérgjigjet i krahasojné me dyshet fginje. Mé pas
diskutohen pérgjigjet me gjithé klasén.

Ndértimi i njohurive: Nga ushtrimet e dhéna mé sipér rikujtohen formulat P =277 dhe S = zr. M¢suesi/ja vé theksin
te dallimi midis kuptimeve: gjatési e rrethit dhe masé e rrethi. Gjithashtu, ai/ajo kujton se kéndet maten edhe me gradé edhe
me radian. Mésuesi/ja formulon pérkufizimin e kéndit 1 radian si masa e kéndit gendror qé mbéshtetet né harkun me gjatési
sa rrezja e rrethit dhe fton nxénésit t€ gjejné sa gradé éshté ky kénd.

- Sido t&€ veproni?

- Cilén formul€ do té pérdorni?
Ai/ajo sqaron se meqé perimetri i rrethit éshté 2 77 r, atéheré né t& gjithé perimetrin e rrethit ka 2 77 harqe me gjatési sa rrezja

2r T
e tij. Késhtu gé&, kéndi i ploté me kulm né O &shté 2 77 radiané ose 360° dhe jep lidhjen 277 <> 360° =1°= 360" = 180"
) 360°  180°
Pas késaj, nxénésit plotésojné veté: 7 =180° = 1 radian = 5 = =57.3°
T T

- Po tani a mund t& ktheni né radiané kéndet: 45°,60°,120° 2

2 37
- Pokéndet —;—— mund t’i ktheni né gradé?

Nxénésit 1 zgjidhin situatat e mésipérme dhe dy prej rasteve diskutohen né tabelé.
Mg pas, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t€ nxjerrin veté formulat pér syprinén e sektorit qarkor dhe pér gjatésiné e harkut té
sektorit qarkor. Pér kété orienton:

a. shprehni formulat e perimetrit dhe syprinés sé rrethit (né gradé dhe radiané);

b. shpreh syprinén e sektorit qarkor me kénd gendror 1 njési dhe gjatésiné e harkut té tij (n€ gradé dhe radiané);

c. shkruani formulat e mésipérme pér kéndin a (radiané dh gradé).
T€ dy grupet e formulave qé dalin nga hulumtimi, mésuesi/ja i pérmbledh n€ ményré t€ strukturuar n€ tabelé. Mg pas,
mésuesi/ja fton nxénésit té studiojné shembujt 1 dhe 2 n fagen 53. Ai/ajo sqaron se pér vlera shumé té vogla té x né radiané

) . 1
kané vend barazimet: sin x ~ X; gX & X; COSX & I—Ex2 ;

Pér t€ thelluar njohurité, mésuesi/ja fton nxénésit t€ njehsojé funksionet trigonometriké té kéndeve né trekéndéshin
kénddrejté dybrinjénjéshém, dhe né trekéndéshin me kénde (30°, 60°, 90°).

Kalohet n€ shembullin 3 né fagen 53. Paraprakisht rikujtohen po né ményré t&€ pérmbledhur teorema e sinusit dhe kosinusit,
si dhe formulat pér syprinén e trekéndéshit dhe mé pas nxénésit studiojné zgjidhjen e shembullit 3.

Pasi pérmblidhen edhe njéheré né ményré té strukturuar té gjitha formulat dhe barazimet € u trajtuan né kété temé,
mésuesi/ja fton nxénésit t€ zgjidhin ushtrimet 1, 2 dhe 10 né faget 53-54. Pér kété nxénésit punojné né dyshe. N& pérfundim
té€ punés, dyshet e aférta krahasojné pérgjigjet dhe mé pas, njéri prej rasteve né secilin ushtrim diskutohet né tabelé.

ME pas, mésuesi/ja diskuton me nxénésit rreth hapave qé ndigen pér t€ zgjidhur problemat me veprime me kéndet dhe i fton
té studiojné né dyshe shembullin 4 né fagen 54. Me géllim gé té nxité te nxénésit t&€ mésuarin nép&rmjet krahasimit,




mésuesi/ja iu paraqet atyre edhe njé rast tjetér kur kéndi i dhéné éshté 120°. Mé pas u drejtohet nxénésve me pyetjen: Cilén
formulé do t€ pérdorni né kété rast?
Nxénésit punojné né dyshe edhe kété rast dhe mé pas krahasojné dy pérgjigjet. Cfar€ vini re?

Pérforcimi i té nxénit: N¢ kété etapé t& orés sé mésimit, nxénésit do t€ vazhdojné t€ punojné né dyshe. Mésuesi/ja kérkon té
punojné pér zgjidhjen e ushtrimeve 4 dhe 6 né fagen 54. Ai/ajo orienton nxénésit té pérdorin trekéndéshat e shembullit 2 (
me kénde 30" e 60° dhe 45°). Pérfagésues té grupeve paragesin tabelat e plotésuara. Mésuesi/ja gjaté prezantimit kérkon nga
nxénésit t€ argumentojné vlerat, p.sh.: sin120°= ..sepse... ose 5° = ..radiané pasi.... etj.

Puna mé tej vazhdon me ushtrimet e fages 55. N&é két€ pjesé, i kushtohet réndési situatave problemore nga jeta reale. Pér
kété, mésuesi/ja pércakton pér secilén dyshe njérin nga ushtrimet 3, 4, 5, 7 fq. 55. Né pérfundim t& punés, dyshet q€ kané té
njé&jtin ushtrim krahasojné zgjidhjet. M€ pas, secila nga zgjidhjet prezantohet né tabelé.

Vlerésimi: Gjaté késaj ore, mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime pér disa t€ tjeré né fletoren

evidencé. N&€ vlerésim, mésuesi/ja mban parasysh saktésiné e zgjidhjes, si dhe aftésiné e nxénésve pér t&€ argumentuar
pérgjigjen. Gjithashtu, né vlerésim merr parasysh edhe vlerésimin qé nxénésit béné pér njéri-tjetrin.

Mésuesi/ja e mbéshtet vlerésimin né punén qé nxénésit béné né fletore, por edhe né pjesémarrjen né grup si dhe né
pérmbushjen e rezultateve té t€ nxénit té pércaktuara né fillim té orés s€¢ mésimit.

Detyra: Ushtrimet 5, 8 né fagen 54 dhe 2, 8 né fagen 55. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimet 9, 10, 11 n€ fagen 55.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Funksione té tjera trigonometrike dhe funksionet e anasjella t& Situata e té nxénit:
funksioneve trigonometrike (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim dhe zgjidhje
problemore)
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés mésimore Fjalét kyce: sinx, cosx, tgx, cotgx,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: arcsinx, arccosx, arctgx, secx,

- pérkufizon funksionet coseco, seca, cotga né varési t& funksioneve sin, cosecx, cotgx, ekuacione

cos, cotg; trigonometrike, identitete, funksione
- pérkufizon funksionet arcsin &, arccos «,arctga si funksione té t€ anasjella, bijektiv

anasjellé té funksioneve sin &, cos «,1ga

- njehson vlerén e funksioneve trigonometrike coseca, seca., cotga,
arcsing, arccosa, arctgo;

- skicon grafiké té funksioneve trigonometrike;

- zgjidh ekuacione té ndryshme trigonometrike;

- vérteton identitete trigonometrike duke pérdorur formula dhe lidhje té
ndryshme ndérmjet funksioneve trigonometrike.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit; vizore; making llogaritése; Lidhja me fushat e tjera ose me
temat ndérkurrikulare: shkenca,
inxhinieria

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: N¢ fillim t€ orés sé mésimit, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t&€ rikujtojné n€ dyshe, lidhjen midis

njé funksioni dhe t€ anasjellit té tij. Pér kété pércakton si detyré: 7
a. Skiconi grafikét e funksioneve y =e";y =Inx né t& njéjtin rrjet koordinativ.

Cfaré lidhje ekziston midis tyre?

Pércaktoni bashkésiné e pércaktimit pér secilin nga funksionet. 1 8]

Pércaktoni bashkésiné e vlerave pér secilin nga funksionet. / \

Pércaktoni lidhjen midis bashkésisé sé pércaktimit dhe bashkésis€ s€ vlerave pér

funksionet.

Pérgjigjet e kérkesave a-d diskutohen né tabelé. Theksohet fakti se si ndértohet grafiku i funksionit t& anasjellé

f'nga grafiku i funksionit f.

o po o

Ndértimi i njohurive: NE vijim, mésuesi/ja formulon kuptimet ¢ funksioneve trigonometriké sekant (sec), kosekant (cosec)

1 .
——;seca = ;cot ga =——; dhe shtron pyetjet:

dhe kotangent (cotg): coseca =
mao cosa tga

— Cilat jané vlerat e mundshme té funksioneve sina; cosa; tgo?
—  Simendoni, cilat do t& ishin vlerat e mundshme t€ funksioneve coseca; seca; cotga?

— Sido té ishin grafikét e tyre?
Nxénésit mund té ndértojné me programe kompjuterike grafikét e tyre. Figura pérbri jep grafikét y = sin
x dhe y = cosec x. A jané ata té anasjellé t& njéri-tjetrit? Pse?
Nxénésit japin mendimet e tyre, korrigjojné ose plotésojné njéri — tjetrin. Né pérfundim mésuesi/ja pérmbledh vetité
kryesore té kétyre funksioneve dhe fton nxénésit té studiojné shembujt 1 dhe 2 né fagen 56. Pér té vlerésuar sa té qarta i kané
nxénésit kéto dy shembuj, shtron pér té diskutuar situatat:
a. njehsoni sec 200° (1/a né fagen 58);
b. vértetoni identitetin: tgx + cotgx = secx cosec x (5/c né fagen 59).
Nxénésit punojné né dyshe ushtrimet dhe pérgjigjet diskutohen né tabelé.
Mg pas, mésuesi/ja rikthehet tek funksionet e anasjella. Fillimisht aktivizon tre nxénés t€ ndértojné né tabelé grafikét pér
sinx’ cosx dhe tgx né sisteme koordinative t&€ vecanta. Pasi formulon funksionet arcsinx, arccosx dhe arctgx si funksione té
anasjellé té sinx, cosx dhe tgx, fton nxénésit qé te:
- ndértojné grafikét pér secilin nga funksionet mbéshtetur tek i anasjelli i tij;
- tregojné bashkésisé e pércaktimit pér secilin nga funksionet;
- tregojné bashkésiné e vlerave pér funksionet;
- tregojné simetriné mes funksioneve dhe té anasjelléve té tyre?
Nxénésit duke shfrytézuar simetriné e funksioneve té anasjella n€ lidhje me drejtézén y = x, mundohen t¢ skicojné grafikét e
y = arcsinx, y = arccosx, y = arctgx. Mésuesi/ja asiston né skicimin e grafikéve nga nxénésit duke ndihmuar ata qé hasin
véshtirési. N€ pérfundim, tre nxénés skicojné grafikét né tabelé.

.,.

Pér kérkesat e tjera, dhe pér t€ béré mé t& thjeshté interpretimin, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit té plotésojné tabelén duke
ndjekur shigjetat q€ ilustrojné lidhjen midis funksioneve té anasjellé:

Funksioni y =sin x y = arcsin x Yy =CO0S X y=arccosx |y=tgx y = arctg x
Bashkésia e T Vs Vd T

. . . ——<x<— —_— < X< —
pércaktimit 2 2 0<x<r

A - 4 LA S N
Bashkésia e -1<y<l1 ,)& -1<y<l1 )\ yeR ./§

vlerave




Diskutohet rreth bijektivitetit t€ kétyre funksioneve dhe kufizimit t€ bashkésisé s€ tyre té pércaktimit.

Né vazhdim, nxénésit studiojné shembullin 3 né€ fagen 58. N& kété ushtrim theksi do té vihet né shenjén e sinusit, qé
korrespondon me faktin q€ éshté kénd i kuadrantit t& katért.

ME pas, mésuesi/ja diskuton me nxénésit rreth hapave qé ndigen pér té zgjidhur problemat me funksionet e pérmendura mé
sipér dhe fton ata té€ studiojné né dyshe shembullin 4 né fagen 59.

Pérforcimi i té nxénit: Puna vazhdon né grupe me nga 4 nxénés. Né ményré qé t€ punohen sa mé shumé ushtrime,
mésuesi/ja pércakton detyrat e grupeve:

- Grupi 1 dhe 5: Ushtrimet: 3/a, 4/b, 5/a né fq. 58 - Grupi 3 dhe 7: Ushtrimet: 3/b, 4/d, 7/b né fagen 58

- Grupi 2 dhe 6: Ushtrimet: 1/c, 2/a, 3/b, 5/a né fq. 59 - Grupi 4 dhe 8: Ushtrimet: 1/d, 2/c, 4/b, 5/d né fq. 5
Nx&nésit punojné fillimisht né grupet e tyre, ndérsa mésuesi/ja vézhgon punén e tyre duke ndihmuar grupet qé hasin
véshtirési. Mé pas, krahasojné zgjidhjet me grupet qé kané té njéjtat ushtrime. Pérfagésues té grupeve prezantojné zgjidhjet e
ushtrimeve né tabel€. Gjaté kohés qé prezantohen ushtrimet, mésuesi/ja por edhe, veté nxénésit mund t€ drejtojné pyetje pér
situata té ndryshme.

Vlerésimi: N¢ kété oré mésimi, mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime né fletoren-evidencé pér disa té tjeré. Né
vlerésim, mésuesi/ja mban parasysh punén qé nxénésit béné né fletore dhe prezantimin né tabelé. Gjithashtu ndikohet edhe
nga aftésia pér t€ ndérthurur njohurité e marra mé paré (funksionet e anasjella, vetit¢) me njohurité e reja.

Detyra: Ushtrimet 2, 7/a, ¢ n€ faqgen 58 dhe 3/a c, 4/a, 7 n€ fagen 59. Mésuesi/ja jep udhézimet e duhura pér zgjidhjen e
detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimet 8, 9 né€ fagen 59

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematikeé | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XIT —
Tema mésimore: Pérmbledhje dhe pérséritje Situata e té nxénit:

Eksplorim (pértej provimeve) e  Vlerésim i nxénésit nga nxénési
Vlerésim pér kreun 3 e Ushtrime dhe situata problemore

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: sinus, kosinus, tangjenti, kénde,
mésimore brinjé, trekéndésh, rreth trigonometrik, grafik,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: ekuacione, teoremé, paralelogram, sypriné,

- njehson vlerat e sinusit, t& kosinusit dhe té tangjentit t€ ¢do 1loj | eksplorim, sprové

kéndi;

- pérdor identitetet trigonometrike dhe ekuacionin e njé rrethi;

- skicon dhe pérshkruan funksionet trigonometrike;

- pérdor teoremat e sinusit dhe t€ kosinusit, si edhe formulén e
syprinés sé trekéndéshit.

- zgjidh ekuacionet trigonometrike;

- hulumton pér vértetimin e formulave t€ trigonometrisg.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makiné llogaritése, materiale | Lidhja me fushat e tjera ose me temat
nga interneti pér trigonometring, tableté ndérkurrikulare: Shkenca, inxhinieria

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Fusha: Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XIT —

Matematiké

Tema mésimore: Formulat trigonometrike té shumés dhe Situata e té nxénit:

diferencés s€ kéndeve. (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim dhe

zgjidhje problemore)

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: sinus, kosinus, tangjent, sinusi i shumés (i
temés mésimore diferencés), sinusi i dyfishit, kosinusi i dyfishit,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: identitete trigonometrike, ekuacione trigonometrike

- formulon barazimet pér funksionet trigonometrike t&
shumés, diferencés s¢ kéndeve, dyfishit té kéndit;

- njehson vlerén e funksioneve trigonometrike t& njé
kéndi duke e shprehur até si shumé ose si diferencé t€ dy
kéndeve;

- shndérron shprehje trigonometrike me ndihmén e
formulave trigonometrike té shumés ose diferencés sé
kéndeve;

- vérteton identitete t&€ ndryshme trigonometrike;

- zgjidh ekuacione trigonometrike duke pérdorur formulat
pér shumén ose diferencén e kéndeve.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat

ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: N¢ fillim té orés s€ mésimit, mésuesi/ja parashtron pérpara nxénésve situata t¢ ndryshme, né
ményré qé té nxité diskutimin e njohurive paraprake té tyre, si p.sh.:

pasi nxénésit punojné fillimisht veté me kérkesat e mésipérme, i krahasojné pérfundimet me shokun/shogen e bankés. Mé
pas, zgjidhjet e tyre diskutohen me t& gjithé klasén.

Ndértimi i njohurive: Pasi jané sjellé né vémendje té nxénésve njohurité mésipérme, mésuesi/ja népérmjet pérvijimit té t&
menduarit, do té nxité nxénésit té nxjerrin formulat pér funksionet trigonometrike t&¢ shumés dhe diferencés sé kéndit duke
punuar né dyshe. Pér kété i orienton nxénésit t€ ndjekin hapat:

Pasi kalohen t& gjitha hapat, mésuesi/ja shkruan edhe njéheré né¢ ményré té pérmbledhur formulat pér:sin(e + ) dhe i njeh
nxénésit edhe me formulat pér cos(a + ) dhe tg(4+ B).

NEé vijim, nxénésit studiojné€ né dyshe shembullin 1 né fagen 61. Pér t€ vlerésuar aftésiné e nxénésve né zbatimin e njohurive
té sapo marra, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit té njehsojné: tg15°; sin105°. Fillimisht situatat diskutohen né dyshe dhe mé
pas, zgjidhjet prezantohen né tabelé.

—  Njehsoni sinA né trekéndéshin kénddrejté ABC me katete 8 cm dhe 6 cm dhe kénd C = 90°.
—  Krahasoni sina +sin # me sin(e + 8) . Merrni a =30° dhe £ =60".
— A mund t€ themi se sin(a + ) =sina +sin 5 ?

—  Kur dy trekéndésha jané t€ ngjashém?

—  Plotésoni barazimin Sin2 o+ COS2 o=..

Krahasoni trekéndéshat MON dhe MRQ ¢é figuré. Pse jané t€ ngjashém? R
Shprehni sin(A + B) né trekéndéshin RON. A
Shprehni NR = NL + LR. A mund ta z€vendésoni NL me ndonjé segment tjetér té -
barabarté né figuré? (NL = PQ) L =W
Shumézoni dhe pjesétoni t€ dy thyesat me OQ.
PO _ 00 ¥

faré japin raportet e reja?( — =;— = etj.
Cfaré japin rap J(OQ or ~ 4 B\

. . . & A [
Rishkruani formulén: sin(A + B) o N p

Pra marrim sin(A + B) = sin Acos B + cos A sin B
Né formulén e re zévendésoni B me (—B) dhe rishkruani formulén: sin(A — B) = sinA cos(-B) + cosAsin(-B)
Rregulloni shenjat e cos(—B) dhe sin(—B). Cfaré pérftoni? sin(A — B) = sinA cosB — sinB cos A




Pér t€ vazhduar me njohurité e reja, mésuesi/ja ndan klasén né tri grupe (p.sh. sipas rreshtave) dhe pér secilin grup pércakton
si detyré: né njérén nga formulat sin(a + B); cos(a + f) ;tg(4+ B) zévendésoni g me « . C’barazim do t& pérftoni? Secili
nga grupet pasi kryen shndérrimet, me ndihmén e njé pérfagésuesi formulon barazimin e ri né tabelé. Edhe njéheré,
mésuesi/ja pérmbledh formulat e reja si funksionet trigonometrike té dyfishit t€ kéndit: sin 2A, cos 2A, tg 2A dhe kérkon
nga nxénésit t& hulumtojné né dyshe, qé formulén cos2 A = cos> 4 —sin> 4 ta shprehin vetém népérmjet sinA (cosA) duke
pérdorur formulén themelore. Q€ kétej dalin edhe njé grup i ri formulash. Mg tej, puna vazhdon me studimin e shembullit 2
né fagen 61.
Né dyshet e tyre, nxénésit diskutojné nga nj€ ushtrim té€ ngjashém pér secilin rast p.sh.: njehsoni:
sin2x cosx + sinx cos 2x; sin( 180" — x); 2sin%cos% .
Ushtrimet diskutohen fillimisht né dyshe dhe mé pas prezantohen zgjidhjet né€ tabelé.
ME pas, mésuesi/ja diskuton me nxénésit rreth hapave qé ndigen pér té zgjidhur problemat me shumén apo diferencén e
funksioneve trigonometrike. Nxénésit né dyshe do t&€ vazhdojné me studimin e shembujve 3, 4 dhe 5 n€ fagen 63. N¢é
ményré qé studimi té jeté i detajuar, mésuesi/ja i orienton nxénésit duke i njohur né fillim me hapat e nevojshém:

- cila formulé do t& pérdoret?

- i mbani mend vlerat e funksioneve trigonometrike té kéndit 30°?

- ku ndodhet kéndi pérderisa tgx éshté€ numér pozitiv? etj.
Si¢ u veprua edhe mé paré, mésuesi/ja pércakton nga njé ushtrim t€ ngjashém me shembujt 3, 4 dhe 5 p.sh.:
- Zgjidhni ekuacionin: cos3x cosx + sin3x sinx =0
- Paraqitni ndryshe (sinx —cosx)’ +sin2x
- Gjeni ekuacionin kartezian té vijés me ekuacione parametrike x =4cost;y = 2cos2t;
Nxénésit edhe né kété rast punojné né dyshe, ndérsa mésuesi/ja vézhgon punén e tyre. N& pérfundim, dyshet e aférta
krahasojné pérgjigjet dhe zgjidhjet diskutohen né tabelé.

Pérforcimi i té nxénit: Duke gené se materiali i késaj ore &shté i pasur me ushtrime, mésuesi/ja e ndan klasén né grupe me
nga 4 nxénés, dhe pér secilin grup pércakton ushtrime té ndryshme p.sh.:

- Grupi i par€ ushtrimet: 4/b, né fagen 62 dhe 15 né fq. 64 -  Grupi i dyt€: ushtrimet 6/b n€ fq. 62 dhe 12 né fagen 65
- Grupi i tret€ ushtrimet: 12/b né fq. 62 dhe 7/d né fq. 65 - Grupi i katért ushtrimet: 12/c né fq. 62 dhe 5/a fq. 64
- Grupi i pesté ushtrimet: 8/d né fq. 62 dhe 23 né fq. 65. - Grupi i gjashté ushtrimet: 6/a né fq. 62 dhe 6/g né fq. 65
- Grupi i shtaté ushtrimet: 10 né fq 62. dhe 26 né fq. 65. - Grupi i teté ushtrimet: 4/d n€ fq. 62 dhe 29 né fq. 65.

Nxénésit punojné né grupet e tyre me ushtrimet e pércaktuara, ndérsa mésuesi/ja vézhgon punén e grupeve dhe ndihmon
nxénésit q€ hasin véshtirési. N&é pérfundim té punés, pérfagésues t€ grupeve prezantojné né tabelé pérgjigjet pérfundimtare.
Gjaté prezantimit t€ zgjidhjeve, mésuesi/ja e v€ theksin n€ argumentimin e shndérrimeve té kryera.

Vlerésimi: Gjaté késaj ore mésuesi/ja vleré€son disa nxénés dhe mban shénime pér disa t€ tjeré né fletoren

evidencé. N€ vler€sim, mésuesi/ja mban parasysh saktésiné e zgjidhjes, si dhe aft€siné e nxénésve pér té€ argumentuar
pérgjigjen. Gjithashtu, n€ vler€sim merr parasysh edhe vlerésimin qé nxénésit b&jné pér njéri-tjetrin. Mésuesi/ja e mbéshtet
vlerésimin né punén qé nxénésit béné né fletore, por edhe né pjes€marrjen né grup si dhe né pé€rmbushjen e rezultateve t& té
nxénit t& pércaktuara né fillim t€ orés s¢ mésimit.

Detyra: Ushtrimet 3, 9 n€ fagen 62 dhe 3, 13, 19, 27 né fagen 65. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 30 né fagen 65




Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit té rikujtojné konceptet kryesore té kapitullit. Pér kété, ai/ajo udhézon
nxénésit t& punojné né grupe katérshe dhe pércakton detyrat pér secilin nga grupet.

. . Tregoni teoremén e sinusit Pérshkruani vetité
Pérshkruani i ) uar
vetité e dhe zbatimet e saj e funksionit cosx
funksionit dhe grafikun e tij
sinx dhe
grafikun e tij Pérshkruani
vetité e
funk.sionit tgxdhe Tregoni teoremén e kosinusit
Tregoni formulat pér S grafikun e tij dhe zbatimet e sai

e trekéndéshit dhe
paralelogramit. Kur
pérdoren ato?

Identitetet dhe ekuacionet
trigonometrike

Duke punuar né grup nxénésit ploté€sojné ¢’diné pér-secilin prej atyre koncepteve dhe shoqérojné ato me shembuj pérkatés.

Ndértimi i njohurive: Grupet prezantojné punén e tyre né tabelé. Nxénésit e tjeré mund té plotésojné punén e grupit. Pas
késaj veprimtarie, ku nxénésit rikujtuan dhe rifreskuan edhe njéheré njohurité e kapitullit, mésuesi/ja i fton ata t€ punojné né
ményré individuale ushtrime nga faqet 80-81. Pér kété nxénésit e ¢do banke do té jen€ nxénési 1 dhe nxénési 2.
Nxé&nésit me nr. 1 do té punojné ushtrimet 2/a, 3/b, h, 4/b, 5, 8/a, 10/b, e, f, kurse nxénésit me nr. 2 ushtrimet 2/b, 3/g,1, 4/c,
6, 8/b, 10/d,c, né faget 80-81.
Mésuesi/ja udhézon ata g€ pas 15 minutave, nxénésit e t€ njéjtés banké, do t€ kémbejné fletoret dhe do t€ vler€sojné njéri-
tjetrin. Mésuesi/ja kontrollon né rast se kané vepruar gabim.
Pasi pérfundojné dhe vlerésimet disa prej ushtrimeve zgjidhen dhe né tabelé si p.sh. ushtrimet 5; 6 dhe 10.
Mg pas, mésuesi/ja vijon me situatat e ushtrimeve 11/f dhe 12/c;d n€ fagen 81. Fillimisht i udhézon nxénésit t€ pércaktojné
hapat e zgjidhjes dhe mé pas té zgjidhin até.
Nxénés té€ ndryshém prezantojné zgjidhjet n€ tabelé. Nxénésit argumentojné veprimet qé kryejné.
Kalohet né rubrikén Eksplorim/pértej provimeve. Mésuesi/ja iu ka kérkuar nxénésve t€ hulumtojné rreth trigonometrisé dhe
zhvillimit t€ saj.
Lexohet rubrika histori dhe mé pas kalohet né diskutimin ¢ materialeve qé nxénés té ndryshém kané mbledhur rreth historisé
sé trigonometris€ dhe pérdorimeve t&é shumta té saj né inxhinieri e degg t€ tjera.
ME pas nxénésit né dyshe punojné pér plot€simin e tabelés pér t€ njehsuar dhe llogaritur vlerat e sin (x +y) dhe (sin x cos y
+ cos x sin y) pér vlera t€ ndryshme té x dhe y.
Mésuesi/ja udhézon nxénésit t€ pérdorin makinén llogarité€se apo dhe programe kompjuterike né tabletat e tyre pér
plotésimin e saj. Ai/ajo kujdeset qé dyshe té€ ndryshme té marrin vlera t€ ndryshme pér x dhe y, né ményré qé té pérdoren sa
mé shumé vlera pér t€ kaluar mé pas né pérgjithésim.
Pasi pérfundojné lexojné pérfundimet.

- Cfaré vini re?

- A mund ta pérgjithésojmé kété veprim?
Pra ne mund t€ shkruajmé: sin(x + y) = sin x cos y + cos x sin y
Kjo ka lidhje dhe me rubrikat “Sprové 17 dhe “Sprové 2” té cilat iu lihen nxénésve detyré pér portofol.
Mésuesi/ja shtron para nxénésve situatén e ushtrimit 3 né fagen 83. Ai/ajo shtron pyetjet:

- Sido té veproni pér té ndértuar grafikun e funksionit y = sin2x?

- Cfaré duhet t€ gjeni né fillim?

- Saé&shté perioda e kétij funksioni? Pse?

- A ka asimptota ky funksion? Pse?

- Sido té pérftohej grafiku y = sin2x nga grafiku y = sin x?
Pasi diskutojné rreth pyetjeve mé lart kalojné n€ ndértimin e grafikut, té cilin njé nxénés e ndérton me tabelé vlerash kurse
nj€ nxénés tjetér me “té€rheqje” t€ grafikut y = sin x.




Po késhtu veprohet dhe pér grafikun e funksionit y = tg(x — 20°). ). Edhe kétu grafikun e ndértojmé me té dy ményrat, edhe
20
me tabel€ vlerash edhe me zhvendosje té grafikut y = tg x me vektor ( 0 j . Tregojné asimptotat e grafikut dhe periodén e

tij. Pasi pérfundojné mésuesja shtron pyetjen:
- Cila prej ményrave €shté mé e shpejté dhe mé e lehté?

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e problemave me numér 5, 7, 10 né faqget 83-84. Ai/ajo
iu 1€ 8 minuta kohé pér zgjidhjen e tyre dhe mé pas tre nxénés prezantojné zgjidhjet né tabelé.

Nxénésit né dyshe veprojné pér zgjidhjen e ushtrimeve 16, 17, 19 né fagen 84. Pasi pérfundojné zgjidhjen, e krahasojné até
me dyshen fqinjé. Mé pas, disa nxénés paraqesin zgjidhjet né tabelé.

Nxénésit qé tregojné zgjidhjet né tabelé japin né fillim planin e zgjidhjes dhe argumentet pérkatése.

Nxénésit e tjer€ mund t’u drejtojné pyetje rreth zgjidhjeve.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson ata duke patur
parasysh aftésin€ qé ata kané pér t€ pérshkruar vetité e funksioneve trigonometrike, n€ zgjidhjen e ekuacioneve
trigonometrike, né pércaktimin sakté t& hapave té zgjidhjes t€ situatave problemore si dhe né njehsimin e syprinés sé figurés
me formulén e duhur. Vlerésimin e mbéshtet gjithashtu né punén q€ nxénésit béné né fletoret e tyre, aktivizimin gjaté
mésimit ose né punén n€ grup si dhe né vlerésimin g€ ata i b&jné njéri- tjetrit.

Detyra: Ushtrimet 12/b,e, 13 faqe 81 dhe 12, 20 fage 83-84. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré krijuese pér portofol: Zbulimin e formulés sin(x + y)

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII
Tema mésimore: Pérkulshméria e vijés dhe pikat e infleksionit. (Shkathtési Situata e té nxénit:
dhe aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e  Pérse na shérben matematika
e  Problemi i Didonés
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: derivat i paré, shpejtési
mésimore ndryshimi, pjerrési, koeficient kéndor,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: derivat i dyté€, pérkulshméri, monotoni,
- studion pérkulshméring e vijés (e lugét dhe e mysét) me ané té ekstremume, piké infleksioni, pika

derivatit & dyté; stacionare, e lugét, e mysét

- pérdor grafikun e njé funksioni dhe pércakton intervalet ku vija éshté e
mysét ose e lugét;

- gjen pikat e infleksionit t€ njé funksioni duke studiuar shenjén e
derivatit t& dyté;

- skicon vijén duke pérdorur piképrerjet e grafikut me boshtet, pikat
stacionare, dhe pikat e infleksioneve;

- zgjidh situata problemore duke pérdorur ekstremumet ose pikat e
infleksionit.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkencg, teknologji

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: N¢ fillim t€ orés, nxénésit njihen me materialin ilustrues né fagen 75. Pasi njihen me problemin e
famshém t€ Didonés, mésuesi/ja ju kérkon nxénésve t€ diskutojé€ se si do ta zgjidhnin me derivat problemin e Didonés.
Ai/ajo udhézon qé pér kété t€ kujtojné€ problemat me optimizim.




Mg pas, mésuesi/ja fton nxénésit t€ punojné né€ dyshe ushtrimet qé jep né tabelé:

1. Njehsoni derivatin e funksionit y = 3x” né pikén x = 2; né pikén x = 1.

2. Pércaktoni shpejtésiné e ndryshimit t€ y né lidhje me x, kur x = 1 dhe y = x(5 — 3x?).
3. Shkruani ekuacionin e tangjentes me vijén y =3 —4x+ x* né pikén x = 2.

4. Njehsoni derivatin e rendit t& dyté pér funksionin ) = X +x Cfaré tregon ai?
Ai/ajo udhézon nxénésit qé pér zgjidhjen e tyre, t€ kujtojné ¢faré diné pér derivatin e njé funksioni nga pjesa e matematikés
bérthamé, dhe ku zbatohet ai. Pasi jané pérfunduar zgjidhjet e ushtrimeve, prezantohen zgjidhjet né tabelé. Gjaté kohés qé
ushtrimet paraqiten né tabelé, mésuesi/ja népérmjet marrédhénieve pyetje-pérgjigje, kérkon nga nxénésit q¢ t’u japin
pérgjigje pyetjeve té tilla si:

- Sienjehsoni derivatin e y = ax"?

- Cfaré kuptoni me shpejtési té t€ ndryshimit t€ y né varési t& x?

- Si e njehsoni koeficientin kéndor té tangjentes?

- Si do ta njehsonit derivatin e rendit t& dyt&?

- Cfaré tregon derivati i rendit t& dyté?
N¢é vijimési t€ njohurive qé nxénésit kané marré né kreun 4 (bérthamé), mésuesi/ja harton njé tabelé qé shpreh lidhjen mes
shenjés s€ derivatit té paré dhe monotonis€ s¢ funksionit:

Shenja e derivatit té paré té funksionit : d . d , d
! P F@=2>0 f@w==<o f@===0
dx dx dx
Funksioni Funksioni rrités Funksioni zbrités Funksioni konstant

Ndértimi i njohurive: Mé pas, mésuesi/ja u kérkon nxénésve té skicojné grafikét e funksioneve )y = x’ —x dhe

=X— x3 , dhe té pércaktojné pikat e ekstremumeve té tyre. Ai/ajo nxit nxénésit t€ tregojné shenjén e derivatit té€ dyté né
p Jne p y 3 £0J \ y

ekstremumet e funksionit. Né két€ moment, mésuesi/ja prezanton kuptimin e vijés s¢ mysét dhe té lugét duke e
konkretizuar né grafikun e paré€, duke u mbéshtetur dhe né shenjén e derivatit t¢ dyté. Pas kétij konkluzioni, mésuesi/ja
kérkon nga nxénésit qé népérmjet krahasimit té grafikut té dyté me grafikun e paré, té verifikojné kuptimet ¢ pérmendura mé
sipér. Mésuesi/ja do t&€ pérmbledhé né ményré t& strukturuar edhe njéheré faktin qé derivati i dyté i funksionit, jep
informacion t€ métejshém rreth formés sé grafikut, dhe pérkufizon pikat e infleksionit, duke i konkretizuar ato né grafikét e
ndértuar. Ai/ajo pyet:
- Sa &shté vlera e derivatit t¢ dyté né kéto pika?
- Po vlera e derivatit t& paré?
Pas késaj thekson se: Né pikén e infleksionit, derivati i paré mund t€ marré
¢farédolloj vlere, ndérsa derivati i dyté éshté gjithmoné zero. Megjithaté, ¢
anasjella nuk éshté e vérteté: pra, né qofté se derivati i dyté éshté zero, kjo
nuk do té thoté domosdoshmeérish qé ajo piké éshté piké infleksioni.
Atéheré, mésuesi/ja fton nxénésit t&€ pérmbledhin edhe njéheré hapat e nevojshém pér pércaktimin e ekstremumeve
(maksimum ose minimum) dhe pér studimin e formés sé grafikut, duke studiuar shenjén e derivatit t& paré dhe t& dyté. Kété
&rmbledhje t€ strukturuar mund ta realizojné duke plotésuar tabelén:
Shembull vije Pér vlera mé té vogla se x Né pikat ekstremume Pér vlera mé té médha se x

- 2 2 2
g dy . LA LA A
dx dx dx dx dx dx
s : I lugét I lugét I lugét

Pér tri rastet e tjera, fillimisht kérkon nga nxénésit té béjné plotésimet, duke u nisur nga grafikét e funksioneve y = —x% y =
x%; y = —x3. Pasi kané plotésuar né fletore, pérgjigjet diskutohen né klasé dhe plotésohet gjithé tabela. Mé tej, puna vazhdon
me studimin e shembujve 1 dhe 2 né faget 77 dhe 78. Gjaté studimit t&€ shembujve, mésuesi/ja e vendos theksin né
pércaktimin e pikave té infleksionit dhe studimit t&€ pérkulshmérisé s¢ vijés népérmjet studimit t€ shenjés s¢ derivatit té dyté.
Nxénésit né dyshe, diskutojné ushtrimet 1 dhe 2 né fagen 79 pér té pérforcuar edhe njéheré kuptimin e ekstremumeve dhe
pikave t€ infleksionit.




ME pas, mésuesi/ja diskuton me nxénésit rreth hapave qé ndigen pér té gjetur karakteristikat e njé vije dhe fton ata t&é
studiojné né dyshe shembujt 3, 4 n€ fagen 80.

Pérforcimi i té nxénit: N& kété fazg t€ orés s€ mésimit, puna do t€ vazhdojé né grupe katérshe. Secili grup merr detyrén si
mé poshté:

Grupet 1 dhe 5: ushtrimet Grupet 2 dhe 6: ushtrimet 8
3/a fage 79 dhe 4 faqge 81. fage 79 dhe 3/b faqe 81.

Grupet 3 dhe 7: ushtrimet 7 Gru%)et 4 dhe f : usfhtrimet
fage 79 dhe 5 faqge 81. 3/d fage 79 dhe 7 fage 81.

Nxénésit punojné né grupe ndérsa mésuesi/ja vézhgon punén e tyre dhe ndihmon nxénésit qé hasin véshtirési. Pasi kané
punuar né grup ushtrimet e pércaktuara, pérfag€sues té grupeve qé kané€ ushtrime t€ njéjta krahasojné pérgjigjet dhe
korrigjojn€ punén e grupit té tyre. Pérgjigjet e korrigjuara paraqiten né tabel€. Gjaté paraqitjes s€ zgjidhjes, mésuesi/ja, por
edhe nxénésit mund t’u drejtojné pyetje shokéve pér t’u thelluar né argumentimin e zgjidhjeve.

Vlerésimi: Né kété oré mésimi, nxénésit vlerésohen pér aftésité qé ata kané né€ evidentimin e informacionit t€ nevojshém
nga grafikét e funksioneve, p.sh.: piképrerje, ekstremume, piké infleksioni, i mysét, i lugét etj., por edhe né studimin analitik
té tyre. Vlerésimi i nxénésve mbéshtetet né punén qé ata béné né fletoret e tyre, né€ punén né grupe si dhe né argumentimin e
pérgjigjeve t&€ dhéna. Vlerésimin e béré, mésuesi/ja e mbéshtet edhe né vlerésimin qé nxénésit b&jné pér punén e njéri-tjetrit
gjaté prezantimit té zgjidhjeve.

Detyra: Ushtrimet 4, 6 né fagen 79 dhe 1a, 3/c, 6 né fagen 81. Mésuesi/ja jep udhézimet e nevojshme pér zgjidhjen e
detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimet 8§, 9 né fagen 81

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Funksionet trigonometrike (Shkathtési dhe aftési & Situata e té nxénit:
Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e Lartésia e pasagjerit nga toka né njé

karusel

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: derivat, sinus, kosinus, shpejtési
mésimore e ndryshimit té funksionit, limit, funksion
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: zbrités, funksion rrités

- njehson derivatet e funksioneve trigonometriké;

- studion monotoniné dhe pérkulshmériné e funksioneve
trigonometriké;

- gjen ekstremumet dhe pikat e infleksionit t& funksioneve
trigonometrike;

- shkruan ekuacionin e tangjentes ndaj grafikut t& njé funksioni
trigonometrik;

- njehson né situata reale shpejtésing, nxitimin si derivat té njé
funksioni trigonometrik.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makina llogaritése Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: fiziké, gjeografi

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: N¢ fillim té orés, népérmjet diskutimit t&€ njohurive paraprake, mésuesi/ja do té sjellé né vémendje
té nxénésve disa nga formulat e nevojshme té trigonometris€. Pér kété, iu parashtron nxénésve ushtrime q€ do t€ punohen né
dyshe:

1. Njehsoni sin(x + 30%); cos(x + 30°)
R4

2. Njehsoni vlerén e shprehjes: sinx — 3cosx pér x = %; >

[o%) \.ﬁ

s bl

C vy .. .. SINX
3. Kur themi g€ sin x ~ x ? Sa éshté hng— ? Pse?
X—> x

1-cosx

4. Saéshté lim ? Pse?

x—=0 X
Pér zgjidhjen e ushtrimeve, nxénésit punojné né dyshe dhe mé pas pérgjigjet krahasohen me dyshen fqinje. Pérgjigjet
pérfundimtare diskutohen né tabelé. Gjaté diskutimit t€ pérgjigjeve, mésuesi/ja e vendos theksin né argumentimin e

pérgjigjeve dhe zgjidhjeve.

Ndértimi i njohurive: Mg pas, mésuesi/ja fton nxénésit q¢ duke punuar né dyshe, t€ njehsojné derivatin e funksionit y =
ke o SIN(x+A)—sinx ) o
sinx. Pér kété shénon né tabelé: f (x) = (Sln x) =lim . Duke u pérqendruar te njohurité qé
h—0

h

rikujtuan, mésuesi/ja udhézon nxénésit té kryejné shndérrimet né fletoret e tyre dhe pérgjigjen pérfundimtare e shkruan né

tabelé. M& pas, nxénésit pérdorin limitet e mésipérme pér té formuluar barazimin £~ (x) = (sin x)’ =cos x . Duke

9

ndjekur po t€ njéjtat hapa, nxénésit tregojné se (cos x) =—sinx.

Né vijim, nxénésit studiojné shembujt 1 dhe 2 né fagen 82. NE zbatim t&é njohurive qé mésuan, dhe duke u mbéshtetur né
kéta shembuyj, diskutojné né dyshet e tyre ushtrimet 1 dhe 2 né fagen 83 (njéra dyshe 1/a, 2/a tjetra 1/b, 2b etj.). Né
pérfundim té punés, pérgjigjet diskutohen me klasén, ndérsa disa nga zgjidhjet paraqiten né tabelé (kur mésuesi/ja e shikon
té arsyeshme).
Puna do t& vazhdojé pérséri n€ dyshe me ushtrimet e fages 83. Secila dyshe punon njé nga rastet e ushtrimit 3. Pasi
pérfundojné zgjidhjen, dyshet fqinje kémbejné fletoret dhe korrigjojné pérgjigjet. Pérgjigjet pérfundimtare paraqiten né
tabelé. Gjaté prezantimit t& zgjidhjeve, mésuesi/ja u drejton nxénésve pyetje pér t€ kujtuar edhe rregullat e derivimit p.sh.:

- Cili rregull zbatohet né rastin a?

- Cili rregull zbatohet né rastin c?

- Saé&shté derivati i funksionit konstant?
ME pas, mésuesi/ja shtron para klasés situatén e ushtrimit 5 fage 83. Ai/ajo drejton pyetjet:

- Sie gjejmé koeficientin kéndor té njé vije?

- Cfaré paraget ai?

- Sie gjejmé derivatin e shumés?
Pasi nxénésit e gjejné koeficientin kéndor t€ vijés, mésuesi/ja kérkon q¢ ata t€ gjejné edhe ekuacionin e tangjentes né até
piké.
M¢suesi/ja nxit nxénésit t&€ komentojné rreth hapave qé duhet t€ pérdorin pér té gjetur karakteristikat e njé funksioni
trigonometrik. Né zbatim t€ késaj, ai/ajo fton nxénésit t€ studiojné shembullin 3 né fagen 84. Pasi kané studiuar shembullin
e zgjidhur, mésuesi/ja u drejton nxénésve pyetje né ményré qé té qartésohet ményra dhe hapat e
pércaktimit té ekstremumeve, pikave té infleksionit etj., p.sh.:

- Sie pércaktuat qé funksioni ishte vetém rrités?

os >0

- Po derivatin si e gjetét? im0 sinx>0

- Me ndihmén e kujt e studioni pérkulshméring? 3 G 7
e . . . . co5 <0 cos >0

- Po shenjén e sin x si e pércaktoni? S

Pér t’i ndihmuar né€ studimin e shenjés sé derivatit t€ dyté, (pra té sinx ose cos x) mésuesi/ja
skicon né tabelé njé rreth trigonometrik, dhe shénon né t€ shenjat e sinx dhe cosx sipas
kuadranteve pérkatés.




Né ményré qé nxénésit té vlerésojné veten se sa jané né gjendje té zbatojné ato q€ studiuan né shembujt 1, 2 dhe 3,
mésuesi/ja kérkon qé t& diskutohet né dyshe ushtrimi: studioni pérkulshmériné e funksionit y = 2x — cosx, pér x [0, er] .

Nxénésit diskutojné fillimisht né dyshe dhe mé pas krahasojné zgjidhjen me dyshen fqinje. Pérgjigja pérfundimtare
diskutohet né tabelé. Pérséri, gjaté prezantimit té zgjidhjes, i kushtohet réndési argumentimit t€ hapave té zgjidhjes.

Pérforcimi i té nxénit: Mé&suesi/ja pércakton si detyré ushtrimet: 1/a, 1/c, 3/b, 3/d. Edhe pér kéto ushtrime fillimisht
diskutohen n€ dyshe dhe mé pas nxénésit kémbejné fletoret pér t€ kontrolluar dhe vler€suar punén e njéri-tjetrit. Pérgjigjet
diskutohen né tabelé, dhe nxénésit argumentojné zgjidhjet. Mésuesi/ja por edhe veté nxénésit mund t’u drejtojné pyetje
shokéve rreth zgjidhjes s€ ushtrimeve.

Pasi jané diskutuar ushtrimet e zbatimit, nxénésit do té diskutojné né dyshe njé nga situatat reale té fages 85, p.sh. 5 dhe 7.
Gjaté kohés g€ nxénésit punojné ushtrimet, mésuesi/ja vézhgon punén e tyre dhe ndihmon dyshet qé hasin véshtirési. Pasi
kané pérfunduar zgjidhjen, dyshet qé kané té njéjtén situaté, krahasojné zgjidhjet. Dy nxénés prezantojné zgjidhjen né
tabel€, ku tregojné planin e zgjidhjes dhe argumentimin e saj.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit e tjeré duke
pasur parasysh aftésiné qé ata kané né ndérthurjen e njohurive t&¢ méparshme me ato té reja (né formulimin e barazimit pér
derivatin e funksioneve trigonometriké) si dhe né zbatimin e tyre. Pér kété shfrytézon punén g€ nxénésit béné né fletoren e
tyre. Gjithashtu né vlerésim mésuesi/ja merr parasysh edhe argumentimin g€ nxénésit béné gjaté zgjidhjes sé ushtrimeve.

Detyra: Ushtrimet 6 né€ fagen 83 dhe 1/b; 3/a, c; 6 n€ fagen 84. Mé&suesi/ja udhézon nxénésit pér ményrén e zgjidhjes s
ushtrimeve.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 8 né€ fagen 84

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje

Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Funksionet eksponenciale dhe logaritmike.
(Shkathtési dhe aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore)

Situata e té nxénit:
e  Vlera fillestare e makinés dhe vlera
mbas disa vitesh

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés
mésimore
Nxénési/jq né fund té orés sé mésimit:
- njehson derivatin e funksioneve eksponenciale dhe logaritmike;
- zbaton vetité e logaritmeve dhe fuqive pér té njehsuar derivatin e
funksionit;
- pércakton koeficientin kéndor t€ tangjentes né njé piké t&€ grafikut té
funksionit eksponencial ose logaritmik;
- zgjidh situata reale duke pérdorur derivatin e njé funksioni
eksponencial ose logaritmik.

Fjalét kyce: derivat, logaritém, logaritém
natyror, numri e, funksion eksponencial,
shpejtési ndryshimi, koeficient kéndor,
tangjente

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit

Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: biologji, fiziké,
ekonomi

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: N¢ fillim t& orés sé mésimit, mésuesi/ja fton nxénésit t€ diskutojné ushtrimet:

m

. . ' X . xﬂ ex
1.Thjeshtoni shprehjen .

e X

2. Shkruani ndryshe: Inx?; In4x; In>:inx:
X




3. Shkruani ekuacionin e tangjentes me vijén ) = x” —3x né pikén x = -2.

Nxénésit diskutojné ushtrimet né grupe me nga 4 veta. Né pérfundim t€ punés, secili grup prezanton zgjidhjen e njé
ushtrimi. Gjaté prezantimit t€ zgjidhjeve, mésuesi/ja kérkon qé nxénésit t&€ argumentojné ¢do veprim qé kryejn€, me q€llim
q¢é té rikujtohen vetité kryesore té logaritmeve dhe fuqive. Nxénésit mund t’u drejtojné pyetje shokéve gjaté prezantimit t&
zgjidhjeve nése kané ende paqartési lidhur me zgjidhjet.

Ndértimi i njohurive: N¢ fillim té késaj etape, mésuesi/ja rikujton kuptimin e konstantes matematikore e, duke theksuar se

n
numri irracional e = lim [1 + —j , si dhe shénimin log, a = Ina . Ai/ajo sqaron se vlera e kétij numri deri né pesé shifra pas
n—»o0 n

presjes éshté e ~ 2,71828 . Mé pas, mésuesi/ja formulon pa vértetim barazimet:

. y=e¢' = @ =¢" si dhe trajtén mé té pérgjithshme y =e“ = 4 =ae™.
dx dx
1
2. y=hx= &_1
dx x

dhe nxit nxénésit té€ gjejné derivatin e y = Inax . Udhézon qé fillimisht t& pérdorin vetité e logaritmit dhe mé pas té
derivojné.
Né ményré q€ formulat e mésipérme té zbatohen né situata konkrete, mésuesi/ja fton nxénésit t€ studiojné shembujt 1 dhe 2
né fagen 86. Gjaté studimit t& shembujve, ai/ajo i orienton nxénésit t&€ ndalen fillimisht né shndérrimin e funksionit duke
shfrytézuar vetité e logaritmeve: In2x* = In2+Inx’ = In 2+ 3In x ,dhe mé pas t& derivojné. Pér t& njehsuar derivatin e
funksionit y = a*, mésuesi/ja fton nxénésit té diskutojné sé bashku. Ai/ajo shkruan né tabelé y = ¢* dhe udhézon nxénésit:

—  Merrni logaritmet natyrore té t€ dy anéve: In y = Ina*

—  Shndérroni shprehjen djathtas: Iny = x Ina
—  Shprehni y né varési té e: y = ¢g¥ln
C . .. . dy tlna dy
—  Zbatoni derivatin e funksionit eksponencial: o =Ilna-e™"" ose - =a'lna.
X X

Pasi kan€ ndjekur té gjitha hapat e pércaktuar, grupet fqinje krahasojn€ pérfundimin e arritur, késhtu edhe korrigjojn€ punén
e tyre. Két€ pérfundim, mésuesi/ja sé bashku me formulat e dhéna mé sipér i pérmbledh edhe njéheré né njé vend t&
dukshém né tabelé, ndérsa nxénésit né fletore, pér t’i pérdorur né situatat n€ vazhdim, dhe fton nxénésit t€ studiojné
zbatimin konkret né shembullin 3 né fagen 87.
Nxé&nésit punojné né dyshe me ushtrimet: 1/a, ¢, e — 2/c, f, g— 3/c, d, f—4/e, f, g dhe 6/b, g n€ faqen 87. Gjaté kohés qé
nxénésit punojné, mésuesi/ja vézhgon punén e tyre dhe ndihmon nxénésit qé€ hasin véshtirési. M€ pas, disa nga zgjidhjet
prezantohen né tabelé nga nxénés té ndryshém.
M¢suesi/ja fton nxénésit té tregojné hapat q&€ duhet té ndigen pér zgjidhjen e problemave me derivatin ¢ funksioneve
eksponenciale dhe logaritmike dhe kérkon nxit ata té studiojné shembujt 4, 5 t€ zgjidhjes sé€ situatave reale né fagen 88. Pasi
kané studiuar shembujt e zgjidhur, mésuesi/ja népérmjet disa pyetjeve kérkon q€ nxénésit té thellohen né hulumtimin e tyre
p-sh.:

— A duhen vendosur kushte pér vlerat e mundshme t€ x dhe y?

—  C’do té thoté t&€ gjesh shpejtésiné e ndryshimit t& vlerés s€¢ makinés né€ gjuhén e funksioneve?
Gjithashtu edhe veté nxénésit mund té drejtojné pyetje nése kané paqartési n€ lidhje me zgjidhjen e situatave reale.

Pérforcimi i té nxénit: N¢ kété etapé t& orés sé mésimit, nxénésit do t€ kalojné né diskutimin e situatave reale t€ fages 89,
pérkatésisht me ushtrimet 1, 3 dhe 5. Nxénésit punojné né grupe katérshe dhe secili grup diskuton njérin nga rastet (grupet
fqinjé nuk marrin t€ nj&jtin rast). N& pérfundim té punés, pérfagésues té grupeve qé kané t&€ njéjtén situaté krahasojné
zgjidhjet dhe mé pas prezantojné zgjidhjen né tabelé. Gjaté prezantimit té zgjidhjes, nxénésit argumentojné veprimet qé
kryejné, kurse nxénésit e tjeré mund té korrigjojné ose ploté€sojné zgjidhjet e shokéve.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson disa té tjeré duke
pasur parasysh aftésin€ g€ ata kané né ndérthurjen e njohurive t€ méparshme me ato t€ reja (n€ formulimin e barazimit pér




derivatin e funksioneve logaritmike dhe eksponenciale) si dhe né zbatimin e tyre. Pér kété shfrytézon punén g€ nxénésit
béné né fletoren e tyre dhe né tabelg.

Gjithashtu né vlerésim, mésuesi/ja merr parasysh edhe argumentimin qé nxénésit béné gjaté zgjidhjes sé€ ushtrimeve si dhe
vler€simin qé nxénésit béné pér njéri-tjetrin gjaté prezantimit t€ zgjidhjeve né tabelé.

Detyra: Ushtrimet 1/g, 2/h, 5/e, 6/h n€ fagen 87 dhe ushtrimet 2, 4 né fagen 89. Mésuesi/ja ju jep nxénésve udhézimet e
duhura pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 6 né fagen 89

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XIT —
Tema mésimore: Rregullat e derivimit t€ prodhimit dhe t€ raportit t& Situata e té nxénit:
funksioneve. (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e Ndryshimi i temperaturés te njé i
sémuré me grip
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: derivat, shpejtési e ndryshimit
mésimore té funksionit, koeficient kéndor i tangjentes,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: derivat prodhimi, derivat herési
- zbaton rregullin pér derivimin e prodhimit t€ dy funksioneve
elementare;
- zbaton rregullin pér derivimin e herésit té dy funksioneve
elementaré;

- pércakton koeficientin kéndor t€ njé funksioni né trajté prodhimi
ose herési funksionesh elementare;

- shkruan ekuacionin e tangjentes me grafikun e njé funksioni té
shprehur si prodhim ose raport funksionesh elementare;

- zgjidh situata reale duke pérdorur derivatin e prodhimit ose herésit.

Burimet: libri i nxénésit, libri 1 mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: fiziké, biologji

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja shkruan né tabel€ ushtrimet:
. y=x+sinx;y=x-sinx;y=x-sinx;
2. y=\/;+lnx;y=\/;—lnx;y=\/;-lnx;

sin x x+sinx 3
3. y= v — =

37 x sinx’
M¢suesi/ja u drejtohet nxénésve me pyetjet:
- né cfaré trajte jepen funksionet né secilin rast?
- cilat formula do t€ pérdornit pér t&€ njehsuar derivatin e tyre?
- cilat rregulla do té zbatonit?
Nxénésit zgjidhin ushtrimet ¢ mésipérme dhe pritshmérité jané q&é nxénésit té shpjegojné qarté se pérse nuk e kané té
mundur njehsimin e derivatit té rasteve té treta né secilin nga ushtrimet.
M¢suesi/ja shton:
- Cilat nga kéta funksione nuk derivoni dot?
- A mund t€ derivoni njé funksion t& dhéné né trajt€ prodhimi ose herési t€ dy funksioneve elementare?

Ndértimi i njohurive: Mé&suesi/ja shénon né njé vend té dukshém né tabelé dy rregulla t€ reja, pér derivatin e prodhimit dhe
até t& herésit t€ dy funksioneve, dhe né t€ njéjtén kohé fton edhe nxénésit t&€ mbajné shénim formulat:




du dv

V——U—
di(uv) = v? + u?,%(gj = M; por edhe té interpretojné simbolikén e pérdorur. Ai/ajo fton nxénésit q€ duke
X X X v \4

pérdorur kéto rregulla t€ derivojné ushtrimet qé lané mé lart.

Tre nxénés e kryejné derivimin e tyre né tabelé.

N¢é vazhdim té késaj, nxénésit njihen me situatat ¢ shembujve 1 dhe 2 né fagen 90, qé€ jané zbatime t€ rregullave q€ sapo u
morén. Né¢ rastin e dyté, mésuesi/ja orienton nxénésit t&€ shprehin tgx si raport té sinx me cos x dhe mé pas té zbatojné
derivatin e raportit.

Pasi nxénésit kané studiuar shembujt 1 dhe 2, mésuesi/ja kérkon g€ n€ dyshet e tyre, t€ njehsojné né ményré analoge
derivatin e y = cotgx. Fillimisht nxénésit punojné né dyshe dhe mé pas, krahasojné pérfundimin me dyshen fqinje.
Pérfundimi diskutohet né tabel€. Kéto dy raste (derivatin e y = tgx dhe y = cotg x), nxénésit i mbajn€ shénim n€ ményré t&
veganté, sé bashku me grupin e formulave té derivateve pér funksionet logaritmike, eksponenciale, trigonometriké et;.

Pér t€ vlerésuar sa t€ qarté jané€ nxénésit pér zbatimin e rregullave t&€ mésipérme, mésuesi/ja fton nxénésit t€ njehsojné né

X

dyshe derivatet e funksioneve: y =Xxe ;) = x’ Inx’ vy = ;
COSX

Pérgjigjet diskutohen né tabelé nga tre nxénés né t& nj&jté kohé.
NEé vijim, mésuesja fton nxénésit t€ tregojné hapat q€ duhet té ndigen pér zgjidhjen e problemave me derivatin e prodhimit
apo té herésit.
Nxénésit kalojné né studimin e shembujve 3 dhe 4 né fagen 92. Paraprakisht, népérmjet marrédhénieve pyetje-pérgjigje,
mésuesi/ja rikujton njohurité e nevojshme pér zgjidhjen e tyre.
Pér shembullin 3:

—  Cili éshté ekuacioni i tangjentes né njé piké té vijés?

Sa &éshté koeficienti kéndor i késaj tangjenteje?
— Ponése do t€ na duhej ekuacioni i pingules né kété piké si do té vepronim?

Kur dy drejtéza konsiderohen pingule?
Pér shembullin 4:
—  NE ¢faré trajte jepet funksioni i dyté?
—  Si e pércaktoni vlerén maksimum ose minimum té nj€ funksioni?
— A kanevojé t€ vendosim kushte pér vlerat e x dhe y né kété problemé?
— Cilat jané pika stacionare né njé€ vijé (grafik)?
Pas diskutimit t€ kétyre pyetjeve, nxénésit hulumtojné ményrén e zgjidhjes sé shembujve, dhe mund té drejtojné pyetje nése
kané paqartési lidhur me ményrén e zgjidhjes apo shndérrimeve té kryera.
Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit do t&€ punojné né grupe me nga 4 veta me ushtrimet e fageve 91 dhe 93.

Grupet 1 dhe 5:

Ushtrimet 1/i,n

né fq 91 dhe 1
né fq 93.

Grupet 2 dhe 6:

Grupet 3 dhe 7:

Ushtrimet 1/g,0,
g né fq 91 dhe 2
né fq 93.

Ushtrimet 4/f,
i,j né fq 91 dhe
3 né fq 93.

Grupet 4 dhe 8:
Ushtrimet 2 dhe
5/cnéfq9l.

= =

Pasi punojné n€ grupe ushtrimet e mésipérme, mésuesi/ja ju kérkon grupeve qé kané té njéjtén detyré, té kémbejné fletoret
dhe t€ korrigjojn€ punén e shokéve. Pérfagésues té grupeve paraqitin zgjidhjet n€ tabelé. Gjaté prezantimit té€ zgjidhjeve
mésuesi/ja, por edhe nxénésit, mund té drejtojné pyetje pér t&€ kuptuar mé miré veprimet e kryera. Mésuesi/ja e vendos
theksin edhe njéheré né kuptimin gjeometrik té derivatit si koeficient kéndor té tangjentes dhe lidhjen ndérmjet
koeficienteve t€ dy drejtézave pingule.

Vlerésimi: Né kété oré mésimi, mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime pér nxénés t€ tjeré lidhur me aftésiné e
tyre né zbatimin e rregullave pér derivimin e prodhimit dhe raportit. Vlerésimi i nxénésve mbéshtetet né€ punén qé ata béné
né fletoret e tyre, né punén né grupe si dhe né argumentimin e pérgjigjeve t€ dhéna. Vlerésimin e béré, mésuesi/ja e
mbéshtet edhe né vlerésimin q€ nxénésit béjné pér punén e njéri-tjetrit gjaté prezantimit t& zgjidhjeve.

Detyra: Ushtrimet 3, 5/a, b n€ fagen 91 dhe ushtrimi 4 né fagen 93. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 5 né fagen 93




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Derivimi i funksionit té pérbéré. Situata e té nxénit:

(Shkathtési dhe aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e  Ndryshimi i véllimit t& cilindrit prej
¢eliku nga veprimi i morsés

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: derivat, funksion i pérbéré,

mésimore rregull zinxhir, koeficient kéndor, tangjente,

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: shpejtési ndryshimi

- pércakton funksionet pérbérés né njé funksion té perbérg;

- njehson derivatin e funksionit t& pérbéré;

- njehson koeficientin kéndor t€ tangjentes me grafikun e njé
funksioni t& pérbére;

- shkruan ekuacionin e tangjentes né njé pikeé t€ grafikut t€ funksionit
té pérbére,;

- zgjidh situata reale duke pérdorur derivatin e funksionit t€ pérbéré.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: fiziké, ekonomi, biologji

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Né fillim té€ orés, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t€ rikujtojné€ pérbérjen e funksioneve. Pér kété i
fton nxénésit té zgjidhin né dyshe ushtrimet:

1. f(x)=x"+6x;g(x)=2x;

a. Gjeni f(g(x));g(f(x)); f(f(x)); g(g(x)).
b. Zgjidhni ekuacionin f(g(x)) = g(f(x)).
2. Nése f(x)=2x+3, g(x)=mx+c dhe f(g(x))=6x+7, gjeni g(x).

Pér zgjidhjen e kétyre ushtrimeve, nxénésit punojné né dyshe. Né pérfundim t&é punés, dyshet e aférta krahasojné pérgjigjet
dhe zgjidhjet paraqiten né tabel€. Gjaté paraqitjes s€ zgjidhjeve, mésuesi/ja iu drejton nxénésve pyetjet:

- Cfaré kuptoni me funksion t& pérbéré? (funksioni i njé funksioni)

- Si e pércaktoni f(g(x))?

- A mund t€ pércaktoni dy funksionet pérbérés nése jepet pérbérja e tyre?

Ndértimi i njohurive: Pasi jané diskutuar pérgjigjet e pyetjeve, mésuesi/ja u paraqget nxénésve funksionet ) = sin x* dhe

Y =S8In" X . A paragesin t&€ nj&jtin funksion kéto shénime? Nése nxénésit kané dyshime, mésuesi/ja u sugjeron té

z€vendésojné né vend t€ x t€ njéjtin kénd dhe t€ shohin rezultatin. Pasi kané treguar se nuk béhet fjalé€ pér t&€ njéjtin funksion,
mésuesi/ja kérkon nga nxénésit qé t€ shprehin ata si pérbérje t€ dy funksioneve. Nx&nésit japin mendimet e tyre dhe pas
késaj shkruhen funksionet pérbérés qé jané: f(x) = sin x; g(x) = x*. Atéheré kemi y = sinx” =sin g(x) = f(g(x)) pér t& parin

dhe y =sin’x =(sinx)’ = (f(x))" = g(f(x)) pér t& dytin

- A mund ta gjeni derivatin e funksionit y = sin u? Si?

- Né lidhje me cilin variabél derivoni?

- Potéx?

- Po t€ pérbérjes sé tyre?
Né kété moment, mésuesi/ja prezanton pérpara nxénésve rregullin zinxhir t&€ njehsimit t€ derivatit ose ndryshe formulén pér
derivatin e funksionit t€ pérbéré. Pér kété shénon né tabelé: LD A dhe kérkon nga nxénésit t€ zbatojné kété formulé

i g'x)




pér té njehsuar derivatin e funksioneve né shembullin 1 né fagen 94. Né formulén e dhéné, nxénésit mund t& b&jné

zévendésimet ndihmése pér t€ marré formulén mé té thjeshteé: ? = f'(g(x))-g'(x) .
X

Mésuesi/ja kérkon qé nxénésit t& derivojné né dy ményré funksionin y = sin’ x , njéheré si derivat prodhimi dhe mé pas
me rregullin zinxhir. Derivimi paraqitet dhe n€ tabel€ dhe krahasohen pérfundimet.
Nxénésit kalojné né shembullin 2 né fagen 94. Pasi kané studiuar ményrén e njehsimit t& derivatit t€ funksionit t& pérbéré,
mésuesi/ja i nxit ata t€ hulumtojné pér njé ményre tjetér zgjidhjeje (mund t€ hapen fillimisht kllapat me ndihmén e kubit t&
shumés). Nxénésit né dyshe kryejné edhe kété veprim dhe krahasojné rezultatet e gjetura né t€ dyja ményrat. Pas kétij
veprimi, mésuesi/ja shtron pérpara nxénésve pyetjen:

- Po nése fugia do té ishte mé e madhe se 3, cilén ményré do té zgjidhnit pér té njehsuar derivatin?
Nxé&nésit ndahen né grupe katérshe dhe secili grup punon me ushtrimet e fages 95. Cdo grup punon njé prej rasteve té
ushtrimeve 1, 2, 3 dhe 5. P.sh.: grupi 1 dhe 5 punojné ushtrimet 1/a, 2/a, 3/a, 5/a, grupet 2 dhe 6 punojné ushtrimet 1/b, 2/b,
3/b, 5/b, e késhtu me radhé. Gjaté kohés qé nxénésit punojné né grup, mésuesi/ja vézhgon punén e tyre dhe ndihmon ose
udhézon nxénésit q€ hasin véshtirési. N€ pérfundim té punés, grupet fqinje kémbejné fletoret dhe kontrollojné késhtu
zgjidhjet e shokéve. Pérfagésues t€ grupeve prezantojné disa prej rasteve né tabel€.
Mésuesi/ja fton nxénésit t€ tregojné hapat qé duhet té ndigen pér zgjidhjen e problemave qé pérmbajné derivimin e
funksioneve t€ pérbéra. N¢é vijim, puna do t€ vazhdojé me studimin e shembujve 3 dhe 4 né fagen 96 n€ dyshe. N¢é kéto
situata, mésuesi/ja e vé€ theksin né rastin kur njé funksion pérmban mé shumé se dy funksione dhe do t€ duhet t& zbatojmé
rregullin zinxhir t€ njehsimit t& derivatit.

Pérforcimi i té nxénit: ME tej, puna do t€ vazhdojé me ushtrimin 1 n€ fagen 97. Disa prej rasteve diskutohen né tabelé nga
nxénés té ndryshém, ndérsa nxénésit e tjeré mund t’u drejtojné pyetje shokéve pér paqartésité qé mund té kené. Pasi jané
diskutuar ushtrimet e zbatimit, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t€ studiojné njérin nga ushtrimet 2, 3, 5 ose 7 qé sjellin
situata reale.

Grupet 1 dhe 5:
Ushtrimin 2 né
fq. 97.

Grupet 2 dhe 6:
Ushtrimin 3 né
fa. 97.

Grupet 3 dhe 7: Grupet 4 dhe 8:

Ushtrimin 5 né
fq. 97.

Ushtrimin 7 né
fq. 97.

k—a
Fillimisht nxénésit punojné né grupe dhe mé pas, pérfagésues t€ grupeve qé kané té njéjtin rast krahasojné zgjidhjet dhe
pérgjigjet pérfundimtare paraqgiten né tabel€. Gjaté diskutimit té pérgjigjeve, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t€ argumentojné
veprimet. Pér kété u drejton atyre pyetje p.sh.:

- Si do ta njehsonit shpejtésiné e ndryshimit t€ kohés sé ndri¢imit?

- Po vlera mé e madhe e njé funksioni si do té llogaritet?

- A mund té marré x dhe y ¢do vleré?

Vlerésimi: N¢é két€ oré mésimi, mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime pér nxénés té tjer€ né evidencé.
Vlerésimi i nxénésve mbéshtetet né punén q¢ ata béné né fletoret e tyre, né punén né grupe si dhe né argumentimin e
pérgjigjeve t&€ dhéna. Vlerésimin e béré, mésuesi/ja e mbéshtet edhe né vleré€simin qé nxénésit béjné pér punén e njéri-tjetrit
gjaté prezantimit t€ zgjidhjeve si dhe né pérmbushjen e rezultateve té t&€ nxénit té pércaktuara né fillim té orés s€ mésimit.

Detyra: Ushtrimet 4, 6 n€ fagen 95 dhe ushtrimi 6 né€ fagen 97. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 8 né fagen 97




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Pérmbledhje dhe pérséritje Situata e té nxénit:
Eksplorim. Pértej provimeve o  Vetévlerésim i nxénésit
Vlerésim pér kreun 4 e Ngjitja me ashensor
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: derivat, integral, shpejtési e
mésimore ndryshimit t€ funksionit, koeficient kéndor
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: i tangjentes, integral i pacaktuar, integral i
- njehson derivatin e njé funksioni; caktuar, syprinég, tangjente, pingule,
- njehson shpejtésiné dhe nxitimin me ndihmén e derivatit; koeficient kéndor 1 tangjentes

- pércakton ekstremumet e njé funksioni;

- njehson integralin e pacaktuar dhe integralin e caktuar té funksionit
me ndihmén e formulés sé Njuton -Laibnicit;

- njehson syprinén e kufizuar nga vija té ndryshme, me ndihmén e
integralit t& caktuar;

- shkruan ekuacionin e tangjentes me grafikun e funksionit.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, makina llogaritése, vizore Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Né kété oré mésimi, puna do t€ ndahet né€ dy faza. N& fazén e paré€, do té pérsériten né ményré té
pérmbledhur kuptimet kryesore té kreut 4 (derivatet dhe integralet).

Né funksion té késaj, mésuesi/ja shénon né tabelé:

Derivati funksionit Integrali funksionit

Dhe fton nxénésit té ndértojné hartén e konceptit pér secilin prej kétyre koncepteve, ku t€ theksojné dhe lidhjen midis tyre.
Ai/ajo nxit nxénésit t&€ kujtojné:

9. (’&shté derivati? Si gjendet ai? 13. C’&shté integrali? Si gjendet ai?

10. Cfaré tregon derivati? 14. Cfaré tregon integrali?

11. Pérse shérben? 15. Nga dallon integrali i pacaktuar nga ai i caktuar
12. Cili éshté kuptimi gjeometrik i tij? Po ai mekanik? 16. Ku pérdoret integrali i caktuar?

Ndértimi i njohurive: Nxénésit plotésojné hartén fillimisht né fletore dhe mé pas ideté hidhen tek harta e pérbashkét né
tabelé. Diskutohet rreth plotésimit t€ saj duke béré t&€ mundur késhtu dhe pérséritjen e kreut 4. N& pérfundim té diskutimit,
mésuesi/ja né bashképunim me nxénésit, formulon edhe njéheré kuptimet themelore t€ kreut. Njé pamje e hartés s€ plotésuar
mund t€ jeté si mé poshtg.

Mg pas, mésuesi/ja udhézon nxénésit t€ punojné me ushtrimet: 2/a, d, g, 3/a, c, 5/b, 6/d, 7/d, 8/b, ¢, dhe 10/a faqe 122-123.
Pér kéte, ai/ajo ju 1€ 20 minuta koh&. Mésuesi/ja vézhgon punén e nxénésve pa ndérhyré né€ veprimet e tyre. Pasi pérfundojné
diskutohen zgjidhjet né tabelé pér disa nga ushtrimet, ku secili prej nxénésve bén edhe vetévlerésimin e vetes pér ményrén se
si i ka zgjidhur ato.

ME pas, mésuesi/ja paraget né tabel€ situatén e ushtrimit 4/d. Pér kété nxénésit punojné né€ dyshe. Njéra nga dyshet e paraqet
zgjidhjen né tabel€.

ME tej do té vazhdohet me rubrikén Eksplorim/pértej provimeve, né fagen 124. Kjo rubriké, ka né gendér, pérvetésimin e
njohurive népérmjet hulumtimit. Fillimisht nxénésit njihen me materialin historik t€ prezantuar né fagen 124. Mé pas,
mésuesi/ja kérkon qé nxénésit né dyshe t€ hulumtojné rreth zbatimit t€ teoremés themelore té njehsimit integral, né
njehsimin e syprinave. Pér kété nxénésit zgjidhin ushtrimet 11 dhe 29 né faget 126-127.

Duke studiuar grafikét e dhéné, mésuesi/ja orienton nxénésit t&€ ndajné zonén e kufizuar nga grafikét dhe boshtet
koordinativé, fillimisht n€ 4 zona (né€ intervale t& barabarta), dhe t€ njehsojné syprinén. Pér secilén nga zonat, nxénésit




njehsojné syprinat duke formuar trapezé té ndryshém. Pasi kan€ njehsuar syprinat né kété ményré, nxénésit njehsojné
syprinén edhe me ndihmén e teoremés themelore, duke krahasuar késhtu pérfundimet.

Integrali 1

funksionit
Derivati i P
funksionit ..
\ Koeficienti Integrali i \/
V4 k"oedlclenu pacaktuar
Shpejtési e endor Integrali i
ndryshimit caktuar
\I/ Ekuacioni 1 Formula / \l/
tangjentes themelore
nxitimi Njehsimi i
Ekuacioni i syprinave
Monotonia e pingules
funksionit

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit do t€ vazhdojné punén né dyshe pér zgjidhjen e ushtrimeve 6, 17, 25, 30 né faqget 125, 126,
127. Mésuesi/ja udhézon qé t€ argumentojné ¢do veprim qé ata kryejné.

Pasi pérfundojné, dyshet fqinje, kémbejné zgjidhjet me njéra-tjetrén dhe i kontrollojné ato, duke béré késhtu edhe njé
vlerésim pér njéri-tjetrin. Zgjidhjet e kétyre ushtrimeve diskutohen edhe né tabelé.

Né varési t€ kohés mund t€ punohen edhe ushtrimet 39-45 né fagen 128 (K&to ushtrime iu jepen nxénésve qé mbarojné mé
shpejt zgjidhjen e ushtrimeve t€ para dhe né varési t€ kohés ato zgjidhen prej tyre né tabelg.).

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke patur
parasysh aftésiné q¢€ ata kané né njehsimin e derivatit, shpejtésis¢ sé ndryshimit, integralit t& caktuar t€ funksionit dhe
njehsimin e syprinés s€ kufizuar nga f(x) dhe boshti Ox. Vlerésimin e mbéshtet né punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre,
pjesémarrjen né grupe si dhe né argumentimin e pérgjigjeve.

Gjithashtu né vlerésim merret parasysh edhe vetévlerésimi qé nxénési bén pér veten, edhe vlerésimet pér

njéri-tjetrin.

Detyra: Ushtrimet 18, 24, 32, 45 né fagen 126, 127, 128. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.

Detyré krijuese pér portofol: Zbuloni kontributet qé kané€ dhéné Njutoni dhe Lajbnici pér teoremén e njehsimit diferencial
dhe integral dhe mé pas shkruani njé€ ese. Pérshkruani ¢do ngjashméri dhe ndryshim midis punimeve té

secilit matematikan, si dhe tregoni qé rezultatet e tyre ploté€suan ose mbéshtetén até ¢ka ishte zbuluar mé

paré né fushén e njehsimit diferencial dhe integral.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI | Klasa: XII —
Tema mésimore: Test i ndérmjetém 3 (kreu 3, 4) Situata e té nxénit:
Diskutim dhe vetévlerésim pér testin ¢ ndérmjetém
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Njohurité kryesore matematikore qé
mésimore do kontrollohen gjaté zhvillimit té testit:
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: - kthimi i rad n€ gradé dhe
- kthen gradét né radiané dhe anasjellas; anasjellas;
- vérteton identitetet trigonometrike; - nj.ehsimi i V}erave t€ funksioneve
- pérdor formulat trigonometrike pér shumén dhe diferencén e anox.lometn'ke; .
kéndeve, dyfishin e kéndeve dhe gjysmén e kéndeve; - identitetet trigonometrike;
> Ay aly ; . - .
- ckuacionet trigonometrike;




- zgjidh ekuacione té thjeshta trigonometrike; - njehsimi derivateve té ndryshme;
- studion pérkulshmériné e vijés duke pérdorur studimin e shenjés sé - p{érkulshméria.e Yij gs;
derivatit t& dyté dhe pércakton pikat e infleksionit t& funksionit; - pikat e infleksionit;
. R .. . o - ekstremumet;
- njehson derivatin e njé funksioni eksponencial, logaritmik, L
. . - problem me optimizim.
trigonometrik;
- zbaton rregullat pér derivatin e prodhimit, herésit t¢ funksioneve,
dhe t€ funksionit t€ pérbéré;
- zgjidh situata reale duke pérdorur dervatin e funksionit.

Burimet: teksti i nxénésit, testi i pérgatitur nga mésuesi/ja Lidhja me fushat e tjera ose me
temat ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Ora e paré: 45 minutat e para zhvillohet testi

Ora e dyté:

Parashikimi i njohurive: Pasi nxénésit kané pérfunduar testin, mésuesi/ja kérkon qé ata t€ shprehin mendimet e tyre
rreth ushtrimeve té€ testit dhe véshtirésive q€ hasén. Zhvillohet njé diskutim ku nxénésit shprehen lirshém rreth testit.
Mésuesi/ja dégjon mendimet e tyre dhe bén edhe sqarimet pérkatése.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit té diskutojné tani zgjidhjen njé pér njé t€ té gjitha kérkesave te testit.
Pér ushtrimet qé nxénésit s’kané hasur véshtirési apo s’kané gjé té paqarté, mund t€ diskutohet vetém pérgjigjja pa e
zgjidhur até né tabelg.

Ushtrimet e tjera zgjidhen né tabelé nga nxénés té ndryshém, duke pasur parasysh qé té paraqiten té¢ gjitha ményrat qé
ata kané€ pérdorur pér zgjidhjen. Pasi dégjon sqarimet dhe argumentimet e tyre rreth zgjidhjeve, mésuesi/ja ndérhyn né rast
gabimi apo bén edhe vlerésim kur ata kané arsyetuar né ményré té drejté.

Pér ndonjé kérkesé t€ vecanté ku mund té mos jeté zgjidhur drejt nga asnjé nxénés, mésuesi/ja me anén e pyetjeve qé
drejton, i nxit nxénésit drejt zgjidhjes, duke theksuar edhe njohurité qé ata do t€ pérdorin dhe pse pikérisht duhet té
pérdorin ato.

Pérforcimi i té nxénit: Pasi jan€ diskutuar té gjitha ushtrimet e testit, mésuesi/ja i fton nxénésit t€ vler€sojné veten pér
sa i pérket testit dhe t€ nxjerrin pikat e tyre t€ dobéta pér kéta kapituj. Dégjon vetévlerésimet e disa prej nxénésve.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime pér disa prej nxénésve duke pasur parasysh aftésin€ qé ata kané
pér té pércaktuar sakté hapat e zgjidhjes té situatave problemore si dhe né zgjidhjen dhe argumentimin e tyre. Gjithashtu
paraget interes edhe vetévlerésimi qé nxénésit i b&jné vetes sé vet.

Detyra: Mund t€ jepen ushtrime rreth njohurive ku ata paraqitén véshtirési.




—

Test i ndérmjetém 3 ( kreu 3, 4)
Matematiké XII — me zgjedhje

Trigonometri
Derivati
Ktheni nga gradé né radiané dhe anasjellas:
a. 2107 (1 piké) c. 1357
b, 2~ (1 piké) i =
. — piké . —
9 12
Njehsoni:
a. cotg %; (2 piké) b. arcsin _f ;
c. cosl5’cos75° —sin15°sin 75°
Nése cosa =-0,6 dhe 180° < <270° njehsoni:
a. sina; (2 piké) b. sin(60° —a)

Vértetoni identitetet:

l1—cos2a
— " =1«
sin 2a

b. cosa-coseca—sina-seca =2cotga
Zgjidhni ekuacionet pér 0° < x <360°:

a. sinx— % @ piké)
p. cos2x+sinx=0 (3 piké)

(1 piké)
(1 piké)

(2 piké)

(2 piké)

2 piké)

(2 piké)
(2 piké)



Njehsoni derivatin e funksioneve:

a. y=>5sinx+2Ilnx

b. y=e"(x*-3x)

c. y — 2sin X

3

Pér grafikun e funksionit: y = x? +x* =3x+1

a. pércaktoni ekstremumet;
b. studioni pérkulshméring;

¢. shkruani ekuacionin e tangjentes né€ pikén me abshisé€ x = 1.

(1 piké)
(2 piké)
(2 piké)

(3 piké)
(2 piké)
(3 piké)

Pér ¢’vleré t€ parametrave m dhe n funksioni y = mx’ +nx” ka né pikén M(1, -4) piké infleksioni?

(3 piké)

Dubhet té ndértojmé njé kornizé druri me perimetér 120 cm. Sa duhet t’i marrim gjatésité e brinjéve,

né ményré qé syprina e drejtkéndéshit t€ formuar té jeté mé e madhja. (3 piké)
Nota 4 5 6 7 8 9 10
Pikét 0-10 11-16 17-22 23 -28 29-33 34 -38 39-42




Celési i zgjidhjes
Ushtrimi 2/a: shkruan formulén cot g = %
ga
njehson vlerén e cot g
Ushtrimi 2/b: shkruan barazimin pér funksionin arcsin
pércakton vlerén e arcsin
Ushtrimi 2/c: shkruan shprehjen né trajtén cos(15° + 75°)
njehson vlerén e shprehjes
Ushtrimi 3/a: shkruan formulén themelore
njehson vlerén e sina
Ushtrimi 3/b: shkruan formulén e sinusit t€ diferencés
z&€vendéson vlerat e sina dhe cosa dhe njehson vlerén e shprehjes
Ushtrimi 4/a: zévendéson cos2a dhe sin2a
kryen shndérrimet dhe thjeshton
Ushtrimi 4/b: zé€vendéson coseca dhe seca
kryen thjeshtimet dhe vérteton barazimin

|
Ushtrimi 5/a: pércakton barazimin 5 =5in 30°

pércakton zgjidhjen e dyté x = 150

Ushtrimi 5/b: zévendéson cos 2x= 1 — 2sin’x dhe formon
ekuacionin 1 +sinx — 2sin’x = 0
zévendéson sinx = t dhe zgjidh ekuacionin e fuqisé sé dyté
zgjidh ekuacionet e formuar sin x =t

Ushtrim 6/b: zbaton formulén pér derivatin e f'g
njehson derivatin e funksionit

Ushtrimi 6/c: zbaton formulén pér derivatin e funksionit t€ pérbéré
njehson derivatin e funksionit

Ushtrimi 7/a: njehson derivatin e paré t&€ funksionit dhe e barazon me 0
njehson derivatin e dyt€ dhe pércakton shenjén e tij né kété piké
emérton ekstremumet e pércaktuara

Ushtrimi 7/b: studion shenjén e derivatin e dyté
pércakton pérkulshmériné sipas studimit t&€ shenjés
Ushtrimi 7/c: njehson koeficientin kéndor té tangjentes né pikén x = 1

njehson (1) dhe shkruan ekuacionin e tangjentes
bén z€vendésimet e f°(1); f(1) dhe sjell drejtézén né formén e duhur
Ushtrimi 8: pércakton lidhjen f(1) =—4
pércakton barazimin ’(1) =0
zgjidh sistemin e formuar
Ushtrimi 9: shpreh gjatésin€ dhe gjerésiné e kornizés né varési t€ perimetrit (x dhe 60 — x)
shpreh sipérfaqen si funksion S = x(60 — x)
studion monotoniné e funksionit t¢ formuar dhe pércakton vlerén e kérkuar

1 piké

1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké

1 piké
1 piké

1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké
1 piké



PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII—
Tema mésimore: Projekt 1. Faza e treté. Situata e té nxénit:

Ora e paré & ora e dyté e  Aftésimi praktik. Ecuria e restorantit.
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas Fjalét kyce: biznes, restorant, t€ dhéna, klienté,
temés mésimore tavolina, syprina, ekstremume, panel diellor,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: kursim, prezantim, mozaik, shtesé, beton, ndrigues

- diskuton materialet e siguruara nga ai veté, por edhe nga
shokét e tjeré t&€ grupit;

- pérzgjedh materialet mé t€ domosdoshme pér projektin;

- harton né€ grup draftin e projektit;

- pérzgjedh ményrén e prezantimit t€ projektit;

- prezanton projektin dhe argumenton ideté e tij n€ kété

projekt;
- pérdor gjuhén e duhur matematikore pér materialin e
pérgatitur.
Burimet: teksti i projektit, revista biznesi, materiale nga interneti | Lidhja me fushat e tjera ose me temat
etj. ndérkurrikulare: biznes

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Puné paraprake: Pércaktimi i detyrés hulumtuese pér secilin grup.

e Népérmjet teknikés brainstorming, mésuesi/ja n€ bashképunim me nxénésit pérzgjedhin detyrat e késaj faze t&
projektit.

e Ndarja e nxénésve té klas€s n€ grupe me 4-5 veté duke pasur parasysh edhe aft€sité matematikore té secilit
nxeénés.

e  Sqgarimi pér secilin grup pér situatén konkrete qé ata duhet té pérzgjedhin lidhur me temén e projektit. Cdo grup
merr njérén nga 3 detyrat e fundit hulumtuese té projektit.

e  Orientimi nga mésuesi/ja pér burimet qé nxénési mund té€ pérdoré pér pérpunimin e informacionit. Ai/ajo
udhézon secilin nga grupet rreth detyrés € ata do té kryejné.

o Zgjedhja e liderit té grupit, q€ do t€ drejtojé punén dhe do t& raportojé pér etapat e punés sé kryer nga secili
anétar i grupit.

o Zgjedhja e liderit té klasés q€ do t& hartoj€ draftin pérfundimtar té projektit.

Né kété fazg, grupet mund t€ géndrojné edhe si né fazén e paré por éshté mé miré t€ ndérrohen me qéllim q& té rritet
bashképunimi dhe me nxénés té tjeré dhe sa mé shumé nxénés té provojné té jené lider.
Tema té sugjeruara pér ¢do grup pune:

e  Kampionimi
e Fitimi
e  Ndri¢imi mozaikut
Organizimi i orés sé mésimit:
Ora e paré:
e Nxé&nésit punojné né grupet e tyre.
e Népérmjet teknikés “Rrjeti 1 diskutimit”, nxénésit diskutojné situatat dhe t&€ dhénat e siguruara nga burime té
ndryshme.
e Népérmjet metodés “Mbajtja e strukturuar e shénimeve”, lideri i grupit mban shénime pér té gjitha diskutimet
dhe zgjidhjet e mundshme té€ situatave pérkatése. M€ pas bén njé pérmbledhje té tyre i ndihmuar dhe nga shokét
e grupit.
o Nxé&nésit pérzgjedhin materialet qé€ do t€ pérdorin pér projektin.
o Nxé&nésit shkruajné projektin e ploté dhe diskutojn€ pér ményrén e prezantimit.
e  Lideri i klasés mbledh liderét e grupeve dhe punojné sé bashku pér t€ hartuar draftin pérfundimtar t€ fazes sé
dyté t€ projektit. M€ pas, ai harton dhe draftin pérfundimtar té projektit.




Ora e dyté e projektit

e Nxé&nésit prezantojné€ punén sipas grupeve té tyre.

e Nxénésit i pérgjigjen pyetjeve t€ shokéve nga grupet e tjeré dhe komenteve t€ mésuesit.

e  Grupet respektojn€ kohén e pércaktuar pér prezantim.
Mésuesi/ja udhézon nxénésit se té gjitha grupet duhet t€ vlerésojné punén e njéri-tjetrit. Pér két€, ata duhet t&€ mbajné
shénime pér prezantimet e ¢do grupi. Pér vlerésimin duhet t€ kené parasysh:

e (far€ iu pélgeu mé shumé nga ky prezantim?

o  (faré€ etape té punés do té vlerésoni mé shumé?

e  (far€ sugjeroni t€ pérmirésohet nga puna e secilit grup?

Vlerésimi: Mésuesi/ja vleréson duke mbajtur parasysh disa kéndvéshtrime:

cilésiné e organizimit t€ punés pér t& arritur objektivat e projektit;

sa qarté e kané paraqitur nxénésit objektivin e tyre;

sa jané zbatuar afatet e vendosura mé par€;

etikén e punés né grup;

ményrén e bashképunimit brenda grupit, frymén e tolerancés, pérgjegjésité, mirékuptimin etj.;
aftésiné krijuese, pérdorimin e teknikave térheqése dhe pérdorimin e njé gjuhe té zgjedhur, t& pasur,
dhe pa gabime drejtshkrimore né prezantimin e projektit.

~.oT o5 g

Me¢suesi/ja pasi dégjon t& gjitha grupet pércakton vlerésimin né bazé té kritereve té njohura pér vlerésimin.

Nivelet dhe kriteret e vlerésimit: Si né¢ fazén e paré dhe t& dyté.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt
Fusha: Matematikeé | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Tabela e integraleve (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim Situata e té nxénit:
dhe zgjidhje problemore) e  Pér ¢faré na shérben matematika
e  Véllimi i uyjit q€ rrjedh né shtratin e
njé lumi
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: derivim, integrim, integral i
mésimore pacaktuar, integral i caktuar, kufij t&
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: integrimit, syprina, metoda e
- njehson integralin e pacaktuar t€ njé funksioni duke pérdorur drejtkéndéshave

tabelén e integraleve;

- njehson integralin e caktuar me ndihmén e formulés s€ Njuton —
Laibnicit;

- njehson syprinén nén vijé me metodén e drejtkéndéshave;

- pérdor integralin e caktuar pér té€ njehsuar syprinén nén vijé dhe até
ndérmjet dy vijave.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, vizore, makiné llogaritése Lidhja me fushat e tjera ose me temat

ndérkurrikulare: fiziké, mekaniké

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: N¢ fillim t€ orés s¢ mésimit, nxénésit njihen me materialin plotésues pér pérdorimin e
integralit t& caktuar né fiziké, astronomi, mekaniké e né degg té tjera t&€ shkencés. Zhvillohet njé diskutim i shkurtér rreth
atyre q€ nxénésit diné pér to.
ME pas, mésuesi/ja fton nxénésit té rikujtojné ményrén e njehsimit té syprinés qé ndodhet nén njé vijé. Pér kété do té
diskutojné né dyshe ushtrimin:
Njehsoni syprinén qé kufizohet nga grafiku i funksionit y = ¥’ +3x—4 , boshti 1 abshisave, drejtézat x = 1, x = 3;
me njé nga ményrat qé njihni, duke pérdorur metodén e drejtkéndéshave, trapezeve ose integralin e caktuar. Klasa
organizohet né¢ ményré té tillé qé t€ pérdoren t€ tria ményrat q€ pérmendém. Mésuesi/ja udhézon qé nxénésit qé do
pérdorin metodén e drejtkéndéshave fillimisht ta ndajné figurén né 4 drejtkéndésha. Né pérfundim t€ punés, dyshet e
aférta krahasojné pérgjigjet dhe pérfundimet krahasohen né tabelé. Mésuesi/ja iu drejton nxénésve pyetjen:

- Cila ményré na jep syprinén mé sakté? Pse?

- Cili éshté barazimi pér té njehsuar syprinén me ndihmén e integralit.

- Pér t€ marr€ nj€ vleré sa mé t& sakt€ me metodén e drejtkéndéshave si do t€ vepronit? Pse?

Ndértimi i njohurive: Mé&suesi/ja do t€ nxité nxénésit qé népérmjet hulumtimit t& pérbashkét t€ zbulojné veté barazimin
pér S me ané té integralit t€ caktuar. Pér kété kérkon qé, n€ ndarjen e béré né drejtkéndésha té z&€vendésojné pérmasat e

secilit me y, pér lartésiné dhe OX pér gjerésiné e drejtkéndéshave. Shkruajné formulén pér S e secilit, pérkatésisht

S, =¥,:0%;8, =y, - Ox........S, =y, - 6x dhe mé pas t& mbledhin S, +S5, +§; +...+§, =.... Pas faktorizimit & Ox,

nxénésit kuptojné se pjesa e mbetur éshté shuma e t€ gjitha yn-ve ose ndryshe Z y, € cila shumézohet me OX . Sa mé
i=1

shumé té rritet nr. i drejtkéndéshave, aq mé afér vlerés sé sakté pér syprinén jemi. Si mund ta paragesim matematikisht
kété fakt?

Gjaté kohés qé nxénésit kryejné faktorizimet dhe shndérrimet né€ dyshe, mésuesi/ja asiston veprimet e tyre duke i
orientuar drejt rezultatit pérfundimtar. Né pérfundim, mésuesi/ja pérmbledh né ményré té strukturuar formulén e

n b
syprinés si integral i caktuar dhe limit: s = lim z y,0x= J ydx . ME pas fton nxénésit t€ studiojné shembullin 1 n€ fagen
n—wo i-1 Y

104 dhe té kontrollojné punén e tyre. N& kété rast, nxénésit do t€ punojné né¢ dyshe. Njéra nga dyshet njehson syprinén
duke pérdorur metodén e drejtkéndéshave, dyshja fqinje duke pérdorur integralin e caktuar. N& pérfundim té punés,
dyshet fqinje diskutojné rezultatet mes tyre dhe mé pas me zgjidhjen e paraqitur né tekst.
Meésuesi/ja drejton pyetjen:

- Cfaré lidhje ekziston midis derivatit dhe integralit té njé funksioni?
dhe fton nxénésit qé t€ shoqérojné pérgjigjen e saj me shembuj té thjeshté nisur nga derivati i tyre si p.sh.:
(sin x)' =cosx = Icosxdx =sin x
Népérmjet teknikés s€ mbajtjes s€ shénimeve né ményré té strukturuar, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit té studiojné
tabelén e integraleve né fagen 105. Pér té kuptuar barazimet, mésuesi/ja ju kujton nxénésve té béjné lidhjen derivati [
integrali.
Pér t&€ pércaktuar sa t€ afté jané nxénésit t€ zbatojné sakté tabelén e integraleve, mésuesi/ja kérkon prej tyre té studiojné
shembujt 2 dhe 3 né fagen 105. ME pas, ai/ajo fton nxénésit t&€ zgjidhin integralet e ushtrimeve 1 dhe 2 né fagen 106.
Nxénésit punojné né dyshe pér té€ njehsuar integralet dhe ¢do dyshe zhvillon dy nga rastet njé nga i pari dhe njé nga i
dyti. Pérgjigjet i krahasojné me dyshet qé kané t€ njéjtin ushtrim. Disa prej rasteve zgjidhen edhe né tabelé. Né fund té
kétij ushtrimi, mésuesi/ja pérmbledh edhe njéheré njohurité duke iu drejtuar nxénésve pyetjet:

- Sido té njehsoni syprinén nén njé vijé qgé ndodhet mbi boshtin OX?

- Po nése vija ndodhet nén boshtin OX?

- Ponése do té na duhej té njehsonim syprinén e kufizuar nga dy vija?




Pér pyetjen e fundit mésuesi/ja mund t’i orientojé nxénésit t& skicojné dy vija p. Sh.: y = X’ — Ly=1- x* dhe t&
hulumtojné rreth ményrés s€ njehsimit té syprinés ndérmjet tyre. Fillimisht i udhézon té veprojné duke njehsuar syprinat
midis secilés vijé dhe Ox veg e ve¢ dhe mé pas i mbledhin. Mé pas i nxit té gjejné pikat e prerjes s€ vijave dhe té
njehsojné integralin me kufij kéto pika té diferencés sé dy funksioneve t€ vijave. Né
bashképunim me mésuesin/en formulojné parimin e njehsimit t€ syprinés dhe hapat pér
njehsimin e saj. Pér t& konkretizuar. mésuesi/ja mund té pérdoré grafiké t& ndryshém si ky
né figurén pérbri. Mésuesi/ja fillimisht kérkon nga nxénésit qé€ népérmjet hulumtimit t&
pérbashkét, t€ pércaktojné paraprakisht dy syprinat pérbérése t€ syprinés s€¢ kérkuar dhe mé

pas kufijté e integrimit dhe njehsimin e S.
Mg pas, nxénésit kalojn€ né studimin e shembujve 4 dhe 5 né faget 107-108.

Pérforcimi i té nxénit: Nxénésit do té vazhdojné punén né grupe katérshe me ushtrimet e fages 109. Né secilin grup
punohet njé nga ushtrimet p.sh.:

- Grupi i paré dhe i pesté: ushtrimet: 2/b dhe 5 né fq. 109 - Grupi i dyté dhe i gjashté: ushtrimet: 2/c dhe 6 né fq
109
- Grupi i treté dhe 1 shtaté ushtrimet: 3 dhe 4/d né fq. 109 - Grupi i katért dhe i teté ushtrimet: 1/g, h dhe 4/a fq.

ME pas, pérfaqésues té grupeve krahasojné pérgjigjet dhe disa prej tyre diskutohen né tabelé (p.sh. 5 dhe 6). Gjaté
prezantimit, mésuesi/ja iu drejton nxénésve rreth ményrés sé€ zgjidhjes. Edhe nxénésit mund t’u drejtojné pyetje shokéve
nése kané situata t& paqarta por edhe mund t€ vlerésojné zgjidhjet e prezantuara.

Vlerésimi: Mésuesi/ja né fund té orés vleréson nxénésit duke pasur parasysh punén qé ata béné né fletore dhe né tabelé.
NEé vlerésim, mésuesi/ja mban parasysh aftésiné qé nxénésit kané né€ pércaktimin e barazimit qé jep syprinén e kérkuar
dhe kufijté e integrimit. Gjithashtu, né vlerésim, mésuesi/ja merr parasysh edhe saktésiné e zgjidhjes, argumentimin e
pérgjigjeve. Pér nxénés & tjeré mban shénime né fletoren evidencé.

Detyra: Ushtrimet 7-8 né fagen 106 dhe 1/a, b, c, 4/b né fagen 109. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e
detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 7 né fagen 109

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Integrimi me zévendésim. (Shkathtési dhe aftési & Situata e té nxénit:
Arsyetim dhe zgjidhje problemore)
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: derivat, funksion i pérbéré,
mésimore integral, dx, du, integrimi me z&€vendésim

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- njehson integralin e pacaktuar (t& caktuar) t& njé funksioni duke
pérdorur tabelén ¢ integraleve;
- pércakton funksionin g€ do té zévendésohet me u;
- shpreh dx né€ varési té du;
- njehson integralin duke pérdorur metodén e z€vendé&simit.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkencé

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Ng fillim t€ orés sé mésimit, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t€ njehsojné né dyshe:
j(2x+1)dx : j(2x+1)2dx; j(2x+1)3dx; j(2x+1)4dx; j(2x+1)5dx.

Gjaté kohés g€ nxénésit punojné me ushtrimet, mésuesi/ja vézhgon punén e tyre dhe ndihmon dyshet qé hasin véshtirési.
Pasi nxénésit kané njehsuar integralet e mésipérme, krahasojné pérgjigjen me dyshen fqinje dhe mé pas prezantojné
zgjidhjet né tabelé. Mésuesi/ja, gjaté prezantimit t€ zgjidhjeve iu drejton nxénésve pyetjet:

—  Cilén formulé zbatuat né rastin e paré?

—  Ponérastet e tjera, a mund té kryejmé integrim té drejtpérdrejté?

—  Cilat formula zbatuat né rastet 2, 3 dhe 4?

—  Cfaré véshtirési hasét tek integrimi i funksionit t€ katért? Po tek i pesti?

—  Po nése do té na duhej té njehsonim J. (2x+1)"dx , mendoni se do té véshtirésohej mé shumé puna?

Pritshmérité jané qé nxénésit né rastin e I (2x+1)*dx dhe t& I (2x+1)’dx t& hasin véshtirési né hapjen e kllapave me qéllim

qé t€ njehsojmé integralin e njé polinomi. Atéheré mésuesi/ja iu paraqet nxénésve sfidén:
- Simund ta njehsojmé mé thjeshté kété integral (dhe jo vetém kété)?

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja i udhézon nxénésit té studiojné edhe njéheré j(2x +1)°dx , duke e krahasuar me
6
Jdex = % + ¢ . Paraprakisht u kérkon nxénésve té rikujtojné derivatin e funksionit té pérbéré. Mésuesi/ja i njeh nxénésit
me metodén e integrimit me zévendésim, dhe i fton ata t€ ndjekin hapat ¢ méposhtém:
- Shénoni me u funksionin ( 2x+1) =u. Cfaré trajte merr situata joné? ( I w’dx)
- A duhet t€ pérshtatim edhe dx né varési té u? (du=d(2x + 1) = 2dx)

- Asjell ndonjé ndryshim ky zévendésim? (rezulton q€ kemi shumézuar me 2)

Né kété moment, mésuesi/ja éshté ai/ajo qé€ thoté fjalén e fundit: shndérrimet do t€ jené identike nése nxjerrim né dukje %
(sepse % 2dx = dx ). Nxénésit pérfundojné késhtu njehsimin e integralit, tashmé né varési té u:

6 6
J'(2x+1)5dx=lj'u5 -du :l~ju5du :u—+c:w+c
2 2 12 12

Pér t’u bindur pér kété veprim, nxénésit mund té derivojné rezultatin duke pérdorur derivatin e funksionit té pérbéré.
KEété prové, nxénésit e kryejné né dyshe dhe binden késhtu pér saktésiné e veprimeve qé kané kryer. Mésuesi/ja e

pérgjithéson kété tekniké pér té gjitha integralet e formés: Jf(x)dx =F (x) +c& Jf(ax +b)dx = lF(a x+b)+c.
a

NEé vijim nxénésit e shohin zbatimin e kétij barazimi né shembullin 2 n€ fagen 111. Mésuesi/ja kérkon nga nxénésit qé né
dyshe té njehsojné integralet e kérkuara me metodén e z&vendésimit dhe mé pas ta kontrollojné rezultatin e gjetur me
pérfundimin e tekstit. Pér té nxitur te nxénésit thellimin né€ njohurité e reja, mésuesi/ja u paraqet atyre njé tjetér situaté: Po

3
nése do t€ duhej té njehsonim J'(Zx +1)’ dx si do té vepronit me kufijté? Pritshmérité jané qé nxénésit té kuptojné se edhe
1

kufijté duhen pérshtatur n€ varési t€ u. N& kété moment, kalohet né shembullin 3 n€ fagen 111. Né dyshe nxénésit,

4
népérmjet leximit t& drejtuar, ndjekin hapat e njehsimit té integralit J.x\/x2 +9dx . Pasi kané mbajtur shénime né¢ ményré t&
0

strukturuar pér kété rast, mésuesi/ja pércakton ushtrimet 5/a dhe 5/b n€ fagen 112 si detyré pér dyshet e nxénésve dhe i
orienton ata n€ zévendésimet q€ do t€ b&jné. Zgjidhjet e dy rasteve diskutohen né tabelé.

Mg pas, mésuesi/ja fton nxénésit t& kujtojné formulat pér cos2x. Ai/ajo sqaron se kéto formula do t’i pérdorim pér t&
integruar funksione qé pérmbajné kufizat sin’x dhe cos’x. Udhézon hapat qé duhet t&€ ndigen né kété rast. Kalohet né




shembujt 4 dhe 5 né faqet 112-113. Pérséri nxénésit ndjekin ményrén e njehsimit té integralit dhe mbajné shénim hapat. N&
pérfundim té kétij studimi, mésuesi/ja e vendos theksin né€ identifikimin e funksionit t€ pérshtatshém pér t’u z€vendésuar.
Né zbatim té késaj, nxénésit nxiten t€ zhvillojn€ ushtrimin 1 né fagen 113. Nxénésit punojné né€ dyshe dhe pasi pérfundojné,
zgjidhja e ushtrimit diskutohet né tabelé.

Pérforcimi i té nxénit: N¢é kété etapé té orés s€ mésimit, puna do vazhdojé né dyshe me ushtrimet e fageve 111, 112, 113.
Né ményré q¢ té diskutohen sa mé shumé raste, dyshe té ndryshme diskutojné raste t&€ ndryshme. Dyshet fqinje nuk marrin
té nj&jtat raste. Punohen ushtrimet:

1/a,c, e 2/c, g, i, m 3/c, e, f 4/d, e, f né 5/e,f, g 2 né
né fg. 111 né fg. 111 né fg. 111 fq. 112 né fq. fq. 113

Né pérfundim té punés, dyshet e aférta kémbejné fletoret dhe kontrollojné késhtu punén e shokéve. N& rastin e integralit t&
caktuar i kushtohet réndési pércaktimit t€ kufijve né varési té u, né ményré qé té shmanget z€vendésimi i u-sé.

Né tabelé diskutohen ato ushtrime q€ hasin mé shumé diskutime. Gjaté prezantimit té zgjidhjeve, mésuesi/ja iu drejton
nxénésve pyetje né ményré qé t&€ argumentohen veprimet, por edhe nxénésit mund t’u drejtojné pyetje shokéve.

Vlerésimi: Mésuesi/ja n€ fund té orés s€ mésimit vleréson nxénésit pér aftésité qé ata kané né njehsimin e integraleve me
z€vendésim, né pércaktimin e funksionit q€ do té zévend€sohet me u, si dhe né zévendésimin e kufijve né lidhje me u. Né
vler€sim, mésuesi/ja merr parasysh edhe punén qé béné né fletore dhe né tabelé. Gjithashtu, né vleré€sim, mésuesi/ja merr
parasysh edhe saktésiné e zgjidhjes, argumentimin e pérgjigjeve si dhe vlerésimin qé€ nxénésit b&jné pér njéri-tjetrin.

Detyra: Ushtrimet 1/d, 2/1, n, 3/d, 5/h n€ faqet 111-112 dhe 3 n€ fagen 113. M&suesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e
detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 4 né fagen 113

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI | Klasa: XII —

Tema mésimore: Integrimi me pjesé. (Shkathtési dhe aftési & Arsyetime | Situata e té nxénit:
zgjidhje problemore)

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: integral, prodhim, funksion,
mésimore integrim, pjesé, sypriné, kufij integrimi
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- pércakton funksionet u dhe v né€ njé prodhim funksionesh;
- njehson integralin e njé funksioni duke pérdorur metodén e
integrimit me pjesé;
- njehson integralin e njé funksioni duke pérdorur integrimin me
pjesé mé shumé se njé heré;
- njehson syprinén nén njé vijé me ndihmén e integrimit me pjesé.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: N¢ fillim t€ orés s¢ mésimit, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t¢ diskutojné né dyshe ushtrimet:

1
Njehsoni I(3 —4x)dx ; Ix(2x2 —-5)’dx; J(x —)(x* —2x-1)’dx.
0

Pasi zgjidhin ushtrimet, dyshet fqinje krahasojné rezultatet. Zgjidhjet prezantohen né tabelé. Gjaté paraqitjes sé zgjidhjeve,
mésuesi/ja iu drejton nxénésve pyetjet:

- Cilén formulé zbatuat né rastin e paré?

- Poné rastin e dyt&?

- Si emértohet teknika e integrimit né kété rast?

- Poné rastin e treté si vepruat?

- Saéshté derivatii (x> —2x—1) 2
- Si veprohet me kufijté e integrimit né teknikén e zévendésimit?
Diskutohen dhe argumentohen zgjidhjet e mésipérme né tabelé nga tre nxénés.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja paraget pérpara nxénésve funksionin: y = 2x cos x .Mg pas shtron pyetjen:

A mund té njehsoni integralin e kétij funksioni duke pérdorur njohurité qé keni mésuar deri tani pér integralin?
Pasi studiojné trajtén e funksionit, nxénésit kuptojné se ky rast nuk &shté i ngjashém me rastet e tjera.
Pas diskutimit mbi natyrén e integralit, mésuesi/ja u tregon nxénésve se ky funksion shprehet si prodhim i dy funksioneve,
dhe né kété rast do té zbatohet teknika e integrimit me pjes€. Ai/ajo udhézon:

- Kujtoni si e njehsojmé derivatin e prodhimit.

- Si mendoni se mund té llogaritet integrali mé sipér?
Fillimisht, népérmjet hulumtimit t& pérbashkét, mésuesi/ja fton nxénésit t€ studiojné trajtén e pérgjithshme uv. Ai/ajo
orienton nxénésit t€ nxjerrin veté formulén e integrimit me pjesé, duke ndjekur hapat:

1. Shkruani derivatin e funksionit y = uv: i(uv) = vd—u +u Ll

dx dx dx
2. Integroni t€ dyja anét né€ lidhje me x: Ii(uv)dx = Ivd—udx + Iu ﬂdx

dx dx dx
3. Kryeni thjeshtimet e mundshme: uv = J.vd—u dx + I u ﬂdx
dx dx
4. Shprehni Iu ﬂdx nga ky barazim: Iu v dx =uv— I vd—udx
. dx ' dx dx

Meésuesi/ja shénon né tabel€ barazimin e fundit duke e pércaktuar si formulén g€ jep integrimin me pjesé.
Né vijim, nxénésit kthehen edhe njéheré te shembulli fillestar:

- A mundemi tani t&€ njehsojmé I2x cosxdx ?

- Ké do té shénoni si funksion u?

-  Posi ﬂ?

dx
Né kété moment, nxénésit kalojné né studimin e shembujve 1/a dhe 1/b né fagen 115. Fillimisht, provojné té njehsojné veté
integralin né dyshe dhe mé pas krahasojné zgjidhjet e tyre me ato t€ tekstit. Gjaté diskutimit t€ zgjidhjeve, mésuesi/ja e
vendos theksin né parimin e pércaktimit t& funksioneve u dhe dv. Nxénésit vijojné me studimin e shembullit 2, né té cilin
paragqitet njé integral i caktuar. Pasi njihen me situatén, nxénésit diskutojné si do té€ vepronin né kété rast. Mé pas, kryejné
veprimet né dyshe dhe krahasojné rezultatin me pérgjigjen e tekstit.

Mésuesi/ja shénon né tabel€ integralin e pércaktuar né shembullin 3 té fages 116, I In xdx dhe iu drejtohet nxénésve:

- A keni ndeshur né tabelén e integraleve njé barazim qé jep kété integral?
Ai/ajo sqaron nxénésit pér hapat qé ndigen pér integrimin e njé funksioni t€ vetém por qé nuk éshté integral tabele.
Meésuesi/ja orienton nxénésit t&€ kérkojné integralin duke pérdorur integrimin me pjesé duke i udhézuar nxénésit t€ shprehin
I In xdx = I In x - 1dx . Mé& pas, nxénésit pérpigen t&€ njehsojné integralin dhe né fund t& zgjidhjes, krahasojné pérgjigjet me

tekstin.




Mésuesi/ja shénon né tabel€ integralin e shembullit 4 né fagen 116: Ixz sin xdx . Ai/ajo fton nxénésit té zgjidhin at€ dhe

ndjek punén e tyre. Pritshméria éshté qé nxénésit do t& integrojné njé heré me pjesé dhe mé pas ngecin. N& kété moment,
mésuesi/ja ndérhyn, duke i orientuar ata qé duhet té integrojné prapé me pjesé. Nxénésit ndjekin zgjidhjen né tekst dhe
mbajné shénim né€ ményre t&€ strukturuar hapat e ndjekur n€ integrimin me pjesé mé shumé se njé heré.

Né zbatim té késaj, nxénésit punojné né dyshe, ushtrimet 2/c, g dhe 7 n€ faqen 117. Pasi pérfundojné, zgjidhjet prezantohen
né tabel€, ku argumentohen hapat qé€ ndigen dhe veprimet qé kryejné.

Pérforcimi i té nxénit: N€ kété etapé té orés s€ mésimit, nxénésit do té punojné né grupe me nga 4 veta. Mésuesi/ja cakton
detyrén pér secilin grup.

Grupet 1 dhe 5:

Ushtrimet 1/e ;

2/d; 3/c; né fq

115 dhe 2/f né
fq 117.

Grupet 2 dhe 6:

Ushtrimet 2/e ;

3/d; 4/d; né fq

115 dhe 2/h né
fq 117.

Grupet 3 dhe 7:

Ushtrimet 5 né
fq 115 dhe 3/f;
4/b né fq 117.

Grupet 4 dhe 8:

Ushtrimet 3/e;

4/e; né fq 115

dhe 3/a; 5 né fq
117.

==

—

Gjaté kohés qé nxénésit zgjidhin ushtrimet, mésuesi/ja vézhgon punén e tyre dhe ndihmon grupet ose nxénésit qé hasin
véshtirési. Né pérfundim té punés, pérfagésues té secilit grup diskutojné zgjidhjet né tabelé. Gjaté kohés qé paraqiten
zgjidhjet né tabelé, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit té argumentojné zgjidhjet. Nxénésit e tjeré u drejtojné pyetje shokéve
dhe vlerésojné saktésiné e zgjidhjes.

Pérfagésues té zgjedhur nga grupet zgjedhin nga njé rast né tabelé, ndérsa shokét pércaktojné nése njehsimet e integraleve
jané kryer sakté.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh saktésiné e tyre né pérdorimin e teknikés sé integrimit me pjes€. Vlerésimin e mbéshtet né punén qé nxénésit béné
né fletoret e tyre, pjesémarrjen né grupe si dhe né argumentimin e pérgjigjeve. Né vlerésim mésuesi/ja merr parasysh edhe
vlerésimin qé nxénésit i béné njéri-tjetrit gjaté prezantimit t& zgjidhjeve né tabelé.

Detyra: Ushtrimet 2/b, 3/a, 4/f n€ faqen 115 dhe 1/f, 2/b, 6 n€ fagen 117. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 8 né fagen 117

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Integrimi i funksioneve racionalé. (Shkathtési dhe aftési | Situata e té nxénit:
& Arsyetim e zgjidhje problemore)

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: funksion racional, zbérthim,

mésimore thyesa elementare, integrimi, integral i

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: caktuar, sypriné

- zbérthen né thyesa elementare njé thyesé¢ té dhéné;

- njehson integralin e njé funksioni racional pasi e ka
shndérruar né shumé thyesash elementare;

- njehson integralin e caktuar t€ njé funksioni racional;

- njehson syprinén nén grafikun e njé funksioni racional.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat

ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja paraget né¢ tabelé situatat dhe iu kérkon nxénésve té€ diskutojné né dyshe pér zgjidhjen
e tyre.

1
x+2

1
x+3

1. Njehsoni j dx; .[ dx ;

- Cilén tekniké do té pérdorni?

- Cfaré shndérrimi do t€ duhej t& b&jme?
x+1

(x+2)(x+3)

- NEg sa thyesa elementare mund ta zbérthejmé thyesén e dhéné?

2. Zbértheni né thyesa elementare

x+1 ! N B
(x+2)(x+3) x+2 x+3
- Ponése eméruesi i thyesés do t&€ pérmbante mé shumé se dy faktoré, né sa thyesa elementare mund té
zbérthehet?
Nxé&nésit punojné né dyshe dhe mésuesi/ja ndjek punén e tyre duke i ndihmuar nése hasin véshtirési. Pérfundimet
diskutohen né tabel€, dhe argumentohen hapat qé ndigen.

9

- Sido té veproni pér té gjetur vlerat ¢ A dhe B né barazimin

Ndértimi i njohurive: Pasi kané diskutuar situatat e mésipérme, mésuesi/ja shtron pérpara nxénésve kérkesén:
x+1

Njehsoni J—dx . N& dyshet e tyre, nxénésit kryejné integrimin e funksionit racional, duke pérdorur pérfundimet
(x+2)(x+3)

e arritura n€ fazén e paré t€ mésimit. Pasi kané pérfunduar njehsimin, dyshet krahasojné pérfundimin me rezultatin e

shembullit t€ zgjidhur n€ fagen 118. Duke ndjekur teknikén e leximit t€ drejtuar dhe mbajtjes sé strukturuar té shénimeve

nxénésit vijojné me studimin e shembullit 2 n€ fagen 118. Njehsimi i integralit interpretohet né tabel€, duke argumentuar

shndérrimet e kryera (vetit€ e shumés dhe diferencés sé logaritmeve, logaritmi i fuqisé etj.)

Pas késaj, nxénésit punojné ushtrimet 2/b, d dhe 4/b, d fage 119. Pasi pérfundojné zgjidhjet, prezantohen ato né tabelé nga

disa nxénés.

Né vijim, mésuesi/ja i njeh nxénésit me hapat qé duhet té€ ndigen pér integrimin ¢ funksioneve racionale jo t& rregullt, duke ¢
3 2

shoqéruar kété me situatén e shembullit 3 né€ fagen 120, j%dx . Pér t’i ndihmuar né njehsimin e integralit, ai/ajo

iu drejton pyetjen:
X +5x" +1

- A ésht€ ————— funksion racional i rregullt?
(x+D(x+3)

- Simund ta kthejmé né té tillg?

Nxénésit diskutojné rreth njohurive t€ marra mé herét, dhe arrijné né pérfundimin se do té duhet té pjesétojn€ numéruesin
me eméruesin. Kété veprim e kryejné né€ dyshe. N& pérfundim t€ pjesétimit, krahasohen rezultatet dhe mésuesi/ja shénon né

X +5x" +1 Tx+2
- = x4]-—
(x+1)(x+3) (x+1)(x+3)
pacaktuar. Pérfundimin e arritur ¢ krahasojné me zgjidhjen e tekstit. Gjaté interpretimit, vihet theksi né shndérrimet e kryera
dhe vetité e logaritmeve qé jané zbatuar.
Mésuesi/ja iu bén t€ qarté nxénésve, se e njéjta ményré njehsimi do t€ pérdoret edhe nése do t€ na duhej t€ njehsonim
integralin e caktuar t€ njé funksioni racional ose syprinén nén grafikun e njé funksioni racional. Pér kété nxit nxénésit té
zgjidhin ushtrimin 5/a faqe 121. Zgjidhja e tij diskutohet né€ tabelé. Gjaté diskutimit té rastit a, nxénésit i kushtojné
vémendje, njehsimit t€ syprin€s nén boshtin e abshisave.

tabel€: . N& két€ moment, nxénésit vijojné punén n€ dyshe pér t€ njehsuar integralin e




Pérforcimi i té nxénit: N¢ kété fazé t€ orés s¢ mésimit, puna do t€ vazhdojé n€ grupe me nga 4 nxénés. N¢ secilin grup do
té diskutohen fillimisht ushtrimet 2/c, 3/f, 4/e, 5/a nga fagja 119. Pasi pérfundojné zgjidhjet, pérfaqésues t& grupeve
diskutojné zgjidhjet, dhe i paragesin ato né tabelé. Gjaté paraqitjes sé zgjidhjeve né tabelé, nxénésit e tjeré mund t’u
drejtojné shokéve pyetje nése kané paqartési por edhe vlerésojné saktésiné e zgjidhjes. Mé pas kalohet né ushtrimet e fages
121. Edhe kétu nxénésit punojné nga njé rast pér secilin ushtrim p.sh.: 1/f, 3/b, 4/b. Pasi kané pérfunduar punén né grup,
zgjidhjet paraqgiten né tabelg.

Nxé&nésit diskutojné né grup ushtrimin 5/b, c. Disa nga grupet diskutojné rastin b, t¢ tjerat

rastin c. Grupet q€ kané té nj&jtin rast, krahasojné zgjidhjet dhe pérfundimet diskutohen né

tabelé.
g | I—l e Pér rastin ¢, mésuesi/ja fton nxénésit té diskutojné né klasé pérse nuk mund té njehsojné kété
sypriné.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh saktésiné e tyre né integrimin e funksioneve racionalé. Vlerésimin e mbéshtet né punén qé nxénésit béné né fletoret
e tyre, pjesémarrjen né grupe si dhe né argumentimin e pérgjigjeve. Né vlerésim mésuesi/ja merr parasysh edhe vlerésimin
q¢é nxénésit 1 béné njéri-tjetrit gjaté prezantimit t& zgjidhjeve né tabelé. Gjaté vlerésimit mésuesi/ja ndikohet edhe nga aftésia
e nxénésve pér té lidhur njohurité ¢ marra mé paré, me ato té marra rishtazi.

Detyra: Ushtrimet 3/c, 4/f, 5/d né fagen 119 dhe 2/f, 4/d né fagen 121. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 6 n€ fagen 121

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Pérmbledhje dhe pérséritje Situata e té nxénit:
Eksplorim (Pértej provimeve) e  Vlerésim i nxénésit nga nxénési
Vlerésim kreu 5 e  Ushtrime dhe situata problemore
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: integral, integral i pacaktuar,
mésimore integral i caktuar, sypriné

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:

- integron njé funksion duke pérdorur tabelén e integraleve;

- njehson integralin e njé funksioni duke pérdorur teknikén e
z&€vendésimit, t€ integrimit me pjesé ose integrimin e funksioneve
racionalé;

- njehson syprinén nén njé grafik, ose ndérmjet dy vijave.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkencé

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive:




Neé fillim t€ orés s¢ mésimit, nxénésit do té rikujtojné konceptet kryesore t&€ kreut 5. Pér kété, fillimisht mésuesi/ja vizaton né
tabelé nj€ diagram pér integralet.

Integrim i drejtpérdrejté |

Integrali i pacaktuar Integrim me pjesé J

Integrim me zévendésim

| Integrali

Integrim i funksioneve racionalé

Njehsimi i syprinave nén njé vijé

Integrali i caktuar

Njehsimi i syprinave ndérmjet dy vijave

Nxénésit punojné né grupe me nga 4 nxénés pér ta plotésuar. Mésuesi/ja orienton nxénésit t& plotésojné ¢’din€ pér integralet:
vetité, formulat, ményrat e njehsimit etj. Pér secilén veti ose barazim, nxénésit mund té sjellin edhe shembull zbatimi. Pasi
kané plotésuar diagramet, pérfaqésues té€ grupeve krahasojné pérgjigjet, por né t€ njéjtén kohé edhe plotésojné ose
korrigjojné shénimet. Pérgjigjet pérfundimtare prezantohen né tabelé. Gjaté prezantimit, nxénésit e grupeve té tjera
plotésojné ose korrigjojn€ punén e shokéve.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t€ punojné né ményré té€ pavarur m ushtrimet e fages 123. Nxénésit e
s€ njé&jtés banké pércaktohen si nxénési numér 1 dhe nxénési numér 2. Né ményré qé t€ mos ndikohen nga puna e shokut,
secili prej tyre merr detyra té vecanta p.sh.:

Nxé&nési me numér 1 punon ushtrimet: la,c; 2b,d; 3a; 4a; 6b; 7b; 9b.

Nxénési me numér 2 punon ushtrimet: 1b, d; 2a,c; 3b; 4; 6¢; 7a; 9a.

Gjaté kohés qé nxénésit punojné, mésuesi/ja vézhgon punén e tyre dhe orienton nxénésit qé hasin véshtirési. Kjo veprimtari
zgjat pér rreth ( 25-30) minuta. Né pérfundim t€ saj, nx€nésit me numér t€ njéjté kémbejné fletoret me njéri-tjetrin pér t&
vlerésuar punén e shokut. Pas vlerésimit qé€ b&jné né fletoren e shokut, pérgjigjet pérfundimtare diskutohen né klas¢. N¢é
ndonjé rast, kur pér t€ njéjtén situaté merren disa pérgjigje, ose kur mésuesi/ja mendon se duhet, zgjidhja diskutohet né
tabelé. Gjaté prezantimit té zgjidhjeve, nxénésit vlerésojné saktésiné e zgjidhjes.

Né vazhdim, kalohet né rubrikén: Eksplorim (pértej provimeve).

Fillimisht nxénésit njihen me materialin historik qé paraqitet né fagen 124, dhe mé pas, mésuesi/ja u kérkon té punojné né

dyshe pér njehsimin sipas pérkufizimit té derivatit t& funksionit y =+/2x —4 . Né pérfundim t€ punés, dyshet formulojné

konkluzionet e tyre pér shkallén e véshtirésisé sé njehsimit té derivateve dhe integraleve. N& vijim, nxénésit kalojné né
studimin e rubrikés Pérdorimi. Pasi njihen me njé nga rastet e zbatimit né fiziké té integralit t€ caktuar, mésuesi/ja u
pércakton nxénésve si detyr€ pér portofol t& hulumtojné pér pérdorimin e integralit n€ fusha t€ ndryshme t€ shkencés. Pasi
jané njohur me afatet, kriteret dhe ményrén e dorézimit t€ detyrés, nxénésit kalojné n€ etapén e fundit t€ orés sé€ mésimit
Vlerésim. M¢suesi/ja kérkon nga nxénésit té punojné fillimisht me ushtrimet 1 dhe 2 né fagen 125, duke gené se pérgjigjet
e tyre shprehen me alternativa. Mé pas kalohet né diskutimet e ushtrimeve 4a/ii, 5a/i dhe 6a. Secila dyshe diskuton vetém njé
rast. Né pérfundim t€ punés, zgjidhjet paraqiten né tabelé. Gjaté prezantimit t€ zgjidhjeve, mésuesi/ja u drejton nxénésve
pyetjet:

- Cilén metodé t€ integrimit pérdorét pér rastin 4b? ( metodén e z&vendésimit)

- Cfaré trajte kishte funksioni né rastin 5a? Cila metodé u pérdor né€ kété rast?

- Cila éshté formula qé shpreh integrimin me pjesé?

- Si vepruat pér té njehsuar koeficientet ¢ pacaktuara A dhe B?




Pérforcimi i té nxénit:
Meésuesi/ja kérkon nga nxénésit t€ vazhdojn€ punén né grupe me ushtrimet e fages 125. Grupe t€ ndryshme marrin né
shqyrtim situata t€ ndryshme p.sh.:

Grupi i par€ i ushtrimeve Grupi i dyt€ i ushtrimeve Grupi i tet€ i ushtrimeve Grupi i katért i ushtrimeve

3a,4a/i, 6b, 9 3b, 4afiii, 7b, 13 3c, 5ai, 8, 11 3d, 10, 14, 12

Nxénésit marrin kohén e mjaftueshme pér t€ zgjidhur ushtrimet, dhe mé pas, pérfagésues t€ grupeve qé kané t& njéjtat
situata, krahasojné zgjidhjet. Disa nga zgjidhjet diskutohen né tabelé. Gjaté prezantimit t€ zgjidhjeve, mésuesi/ja e vendos
theksin n€ argumentimin e pérgjigjeve dhe shndérrimeve qé kané kryer. Gjithashtu edhe nxénésit mund t’u drejtojné pyetje
shokéve dhe t€ shprehen pér saktésiné e zgjidhjes.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson disa té tjeré.
Vlerésimin e mbéshtet né punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre, pjesémarrjen né€ grupe si dhe né argumentimin e
pérgjigjeve. Né vlerésim, mésuesi/ja merr parasysh edhe vleré€simin qé nxénésit i béné njéri-tjetrit.

Detyra: 5b, 8b, 10 né fagen 123 dhe 4b, 5b né fagen 126 Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Hulumtoni pér situata té tjera ku zbatohet njehsimi integral (puna né fiziké, syprina e kufizuar nga
grafiké t€ ndryshém, véllimi i trupave qé pérftohen nga rrotullimi etj.).

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje. Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Vektorét né hapésiré. (Shkathtési dhe aftési & Arsyetim | Situata e té nxénit:
e zgjidhje problemore) e  Pérse na shérben matematika
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: vektor, hapésiré, koordinata,
mésimore rrezevektoré, gjatési, vektoré bashkévijoré.

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- njehson koordinatat e vektoréve né hapésiré;
- kryen veprime me vektorét (mbledh, zbret, shumézon me njé
numér);
- njehson gjatésin€ e vektorit trepérmasor;
- pércakton kushtet qé dy vektoré t& jené té barabartg;
- pércakton kushtet q€ dy vektor€ té jené bashkévijoré.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkenca, fizika

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: N¢ fillim t€ orés s¢ mésimit, nxénésit njihen me materialin ilustrues né fagen 127. Pér t€ kuptuar
mé miré informacionin, mésuesi/ja fton nxénésit t€ kryejné provén: térhiqni njé trup pérgjaté tryezes. Kur trupi 1éviz mé
shpejt né varési t€ drejtimit té forcés térheqése. N€ pérfundim t€ disa provave, mésuesi/ja nxit nxénésit t€ kujtojné nga
Fizika barazimin 4 = |I7| . |§| cos  dhe kérkon qé t€ vlerésojné vlerén e A, né varési t&
vlerés s€ cosa.
ME pas, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t€ rikujtojné konceptet kryesore pér vektorét né plan duke iu paraqitur atyre pér
zgjidhje ushtrimet:

- Njehsoni kordinatat e vektorit 4B nése A(3, 4) dhe B(-1, 5).

- Njehsoni shumén e vektoréve: a=2i+ 3;’) dhe b= (—6;+ 2}') .

- Vértetoni g€ pikat A(0, 2), B(2, 5) dhe C(6, 11) shtrihen né nj€ drejtéz.




Ndértimi i njohurive: Pasi i diskutojné kéto ushtrime né dyshe, nxénésit prezantojné zgjidhjet né tabelé. M¢ pas, mésuesi/ja
i njeh nxénésit me sistemin trepérmasor t€ koordinatave, duke e konkretizuar me njé skicim né tabelé. N¢& kété skicim,
mésuesi/ja e vendos theksin né pingultiné e boshteve dhe planeve té sistemit trepérmasor t€ koordinatave X, y, z.

a
Né vazhdim, njeh nxénésit me ményrén e shprehjes té vektorit r=|b|=ai+ b;‘ +ck dhe i nxit ata duke shfrytézuar

c

teoremén e Pitagorés, té shprehin gjatésiné e Vektorit|r| , n€ varési té koordinatave a, b, c. Pér kété i orienton nxénésit té

ndjekin hapat:

1. Zbatoni teoremén e Pitagorés né trekéndéshin PDC: PC* =a’ +c*.

2. Zbatoni teoremén e Pitagorés né trekéndéshin OPC: OP* = PC* +0OC?

3. Zévendésoni PC* =a’ +c”: OP’ =a’ +b* +¢’

4. Shprehni OP né kété barazim: OP = ‘;‘ =~a’+b*+c’ .

Né kété formulé, nxénésit kané arritur t€ formulojné barazimin g€ jep gjatésiné e vektorit né hapésiré. Né po t& njéjtén
ményré fton nxénésit t€ punojné né dyshe pér té shprehur koordinatat e vektorit OA né varési t€ koordinatave té pikave O
dhe A.

1. Shprehni vektorét OA dhe OB: OA=a= xlf+y,}'+zll:f dhe OB=bh = x2;+y2}'+zzlz .

2. Shprehni vektorin AB né varési t6 O4 dhe OB : AB=0B—-0OA=b-a.

3. Zévendésoni O4 dhe OB dhe kryeni shndérrimet: AB=b—a = (x, —x,)i+(y, = ¥,)j +(z, —2)k .

Né vazhdim, nxénésit kalojné né studimin e shembujve 1, 2 dhe 3 né€ faget 129-130. Fillimisht i diskutojné ushtrimet né
dyshe dhe mé pas krahasojné zgjidhjen me até té tekstit. Né pérfundim té zgjidhjeve, mésuesi/ja pérmbledh edhe njéheré né
ményré t€ strukturuar kuptimet themelore dhe t€ késaj teme: koordinatat e vektorit, shumézimin e vektorit me njé numer,
mbledhjen (zbritjen e dy vektoréve).

Mg pas, mésuesi/ja diskuton me nxénésit rreth hapave qé ndigen pér t€ zgjidhur problemat me ané té vektoréve
trepérmasoré. Népérmjet teknikés sé kérkim-hulumtimit, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t&€ zgjidhin ushtrimin: Népérmjet
metodés sé vektoréve, vértetoni se mesi i segmentit AB ku A(x;, y,,z,); B(x,, ¥, z,) ka koordinatat

X, +X + z, +z . . . e s . . c .. . .
M- 3 z; 24 3 12 ;= 5 2) . Pér & arritur kété barazim, nxénésit orientohen té shkruajné fillimisht koordinatat e vektorit

AB e mé pas t&€ AM . Duke z&vend&suar né barazimin AB =2AM , koordinatat e secilit vektor, nxénésit arrijné barazimin e

kérkuar.
Mésuesi/ja fton nxénésit té kalojné né studimin e shembullit 4 né fagen 130. Fillimisht, ai/ajo kérkon nga nxénésit té
kujtojné:

- kur njé katérkéndésh éshté paralelogram;

- kur dy vektoré jané té barabartg.
ME pas, nxénésit ndjekin hap pas hapi udhézimet ¢ zgjidhjes, pér t& kuptuar shndérrimet qé jané kryer. Ndérsa pér
shembullin 5, mésuesi/ja fillimisht i njeh nxénésit me kérkesat, dhe kérkon gé ata té punojné né dyshe pér zgjidhjen e tij. Né
pérfundim té punés, dyshet krahasojné rezultatin me zgjidhjen e tekstit. Ai/ajo pyet:

- si mund t’i gjenit ndryshe koordinatat e kulmit D pa gjetur koordinatat e M?

- cilin barazim vektorésh do t& pérdorni?

I kushtohet réndési edhe gjetjes sé kulmit D me barazim té vektoréve AB dhe DC ose AD dhe BC .

Pérforcimi i té nxénit: N¢ kété fazé t& orés sé¢ mésimit, nxénésit do t€ punojné né grupe me nga 4 nxénés. Pér secilin grup,
mésuesi/ja pércakton detyra té veganta p.sh.:




Grupet 1 dhe 5:
Ushtrimet 1/a; 7/b,
fa130 dhe 2 fage 132.

Grupet 1 dhe 5:
Ushtrimet 1/b; 7/a,
fa130 dhe 4 fage 132.

—

Grupet 1 dhe 5:
Ushtrimet 3; 7/d,
fa130 dhe 7 fage 132.

2

Grupet 1 dhe 5:
Ushtrimet 5, fq130

dhe 1 faae 132.

Gjaté kohés g€ nxénésit diskutojné€ né€ grupe, mésuesi/ja asiston punén e tyre duke ndihmuar nxénésit ose grupet q&€ hasin
véshtirési. Pasi diskutojn€ ushtrimet, grupet me té njé€jtin ushtrim kémbejné fletoret dhe korrigjojné késhtu pérgjigjet e
shokéve. Disa nga pérfaq€suesit e grupeve paraqesin zgjidhjet né tabelé. Zgjidhjet e kontrolluara prezantohen né tabelg.
Gjaté kohés g€ diskutohen zgjidhjet, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit té argumentojné veprimet. Edhe nxénésit mund t’u
drejtojné pyetje shokéve, nése mendojné se ka situata qé duhet té sqarohen.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson disa t& tjeré.
Vlerésimin e mbéshtet né punén q& nxénésit béné né fletoret e tyre, pjesémarrjen né grupe si dhe né argumentimin e
pérgjigjeve. Né vlerésim, mésuesi/ja merr parasysh edhe vlerésimin qé nxénésit i bé€né njéri-tjetrit gjaté paraqitjes sé
zgjidhjeve né tabelé. Mésuesi/ja i kushton réndési né vlerésim edhe aftésisé qé nxénésit kané pér t€ lidhur njohurité qé
kishin me ato q€ u morén né kété temé.

Detyra: Ushtrimet 4, 6 n€ fagen 130 dhe 5, 6 n€ fagen 132. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 9 né fagen 132

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje. Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Prodhimi numerik i vektoréve. (Shkathtési dhe aftési & Situata e té nxénit:

Arsyetim e zgjidhje problemore)

Fjalét kyce: vektor, vektoré paralelg,
vektoré pingulé, prodhim numerik, kénd
ndérmjet dy vektoréve.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés
mésimore
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:

- njehson prodhimin numerik t€ dy vektoréve duke pérdorur gjatésité e

vektoréve dhe kéndin ndérmjet tyre;

- njehson prodhimin numerik t€ vektoréve t€ dhéné me koordinata;

- njehson kéndin ndérmjet dy vektoréve;

- pérdor kushtin e pingultisé dhe paralelizmit né situata t& ndryshme.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat

ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: N¢ fillim t€ orés s¢ mésimit, mésuesi/ja nxit nxénésit t€ rikujtojné€ veprimet qé ata mund té
kryejné me vektorét. Pér kété, ai/ajo shkruan disa veprime né tabelé dhe kérkon qé nxénésit t& tregojné cilat prej tyre kané

kuptim: 5+5—E; 213—6; Zz+3l;; \/Z; 2—21; %; 2[3—55;
Nxé&nésit komentojné rreth kérkesés s€ paraqitur dhe japin argumentet pérkatése pér pérgjigjet té shogéruara edhe me
shembuyj pérkatés.

MEé pas, mésuesi/ja iu rikthen né vémendje formulén pér punén né fiziké, t€ trajtuar né fillim t& kreut 4 = ‘I?‘ ‘E‘ cosa dhe

ndryshimin e punés né varési t€ vler€s sé cosa, (varési t€ kéndit ndérmjet vektoréve: kénd i ngushté, 1 gjer€, ose i drejte).

Ndértimi i njohurive: Duke e pérgjithésuar formulén e punés né fiziké, mésuesi/ja sqaron nxénésit se ne, edhe mund té
shumézojmé dy vektoré. Mésuesi/ja jep pérkufizimin pér prodhimin numerik t€ dy vektoréve dhe shkruan barazimin

a-b= ‘ZI‘ ‘Z)‘ -cosa dhe sqaron se a Eshté kéndi ndérmjet dy vektoréve. N& vijim, nxénésit studiojné né€ dyshe shembullin 1
né fagen 133. Mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t€ kryejné njehsimet né fletoret e tyre dhe mé pas krahasojné rezultatet me

pérgjigjen e tekstit. ME pas, mésuesi/ja fton nxénésit t€ studiojné rastin kur kérkohet prodhimi numerik i vektorit @ me

vetveten. Pér kété orienton nxénésit:
1. Zévendésoni né formulén a-b = ‘aHb‘ -cosa vektorin bme a: a-a= ‘aHa‘ -cosa .
- = —||— -2
2. Shprehni vlerén e cosa si cos t€ kéndit g€ formon vektori me vetveten: a-a = ‘a”a‘ -cos0’ = ‘a‘
Kété pérfundim, mésuesi/ja e formulon si barazimin qé shpreh katrorin numerik té vektorit @ . Né vazhdimési té késaj,

nxénésit hulumtojné pér té€ shprehur H dhe cosa nga kéto barazime. Duke kujtuar vetité qé gézojné veprimet me vektorét,

nxénésit kalojné né studimin e shembullit 2 né fagen 133. Gjaté studimit t& shembullit 2, nxénésit mbajné shénim né¢ ményré
té strukturuar hapat qé jané ndjekur. Pér shembullin 3, nxénésit fillimisht, kryejné veprimet né dyshe, dhe mé pas krahasojné
pérgjigjen e tyre me zgjidhjen e tekstit. Pér t& nxitur te nxénésit mendimin, mésuesi/ja kérkon prej tyre, t€ zévendésojné né

formulén a-b= ‘a‘ ‘b‘ -cosa , cosa. me cos90°
e (far€ vini re?

e  Sa é&shté rezultati né€ kété rast?
e A mund té€ dalim me pérfundimin se prodhimi numerik i vektoréve pingulé &shté 0?

Kété pérfundim, mésuesi/ja e formulon né trajtén e njé kushti t€ nevojshém dhe té& mjaftueshém njéherésh: albeab=0

Puna mé tej do t€ vazhdojé né dyshe. Mésuesi/ja prezanton pérpara nxé€nésve njé ményré tjetér t€ njehsimit t&€ prodhimit

numerik me koordinata a-b = XX, + ¥, + z,z, dhe kérkon nga nxénésit, t& pérshtatin kushtin e pingultésis€ sé dy vektoréve
me gjuhén e koordinatave: x,x, + y, v, +z,z, =0 & a L b . N& t& nj&jtén ményré nxénésit do t& veprojné edhe pér t&
shprehur cosa. Mésuesi/ja udhéheq nxénésit né hulumtim duke u pércaktuar hapat e punés:

1. Shkruani prodhimin numerik té vektoréve: a-b= ‘ZI‘ ‘l;‘ -cosa .

3. Zévendésoni dhe nxirrni formulén: cosa =

[
S

2. Shprehni cosa nga ky barazim: cosa =

(SR

S

XX, + 0, 2,2,

2 2 2 2 2 2
\/xl tt+z '\/xz +y, +z




Né pérfundim té késaj, mésuesi/ja pérmbledh edhe njéheré formulat kryesore té késaj teme dhe hapat qé duhet t€ ndjekin pér
té zgjidhur problemat me prodhimin numerik té vektoréve. Mé pas, fton nxénésit t€ studiojné shembujt 4 dhe 5 n€ fagen
135. Nxénésit njihen me kérkesat e ushtrimeve dhe i zgjidhin ushtrimet né dyshe. Pastaj krahasojné punén e tyre me
zgjidhjet e tekstit. Pas kontrollit t& pérgjigjeve, situatat diskutohen né klas€. Duke kujtuar kur jané dy vektoré bashkévijoré
né plan, mésuesi/ja ju kérkon nxénésve t&€ shkruajné kushtin qé dy vektoré€ té jen€ bashkévijoré edhe né hapésiré:

vektorét jané bashkévijoré nése: DN _ 2 ghe kérkon prej tyre té studiojné shembullin 6 né fagen 136. Pasi kané

X, Yy 5

studiuar shembullin, mésuesi/ja e vendos theksin né shprehjen e v né varési té k.

Pérforcimi i té nxénit: N& két€ etapé té orés s€ mésimit, nxénésit do t€ vazhdojné punén né grupe me ushtrimet:

Grupet 1 dhe 5: Grupet 2 dhe 6: Grupet 3 dhe 7: Grupgt4dhe 5
Ushtrimet 1 fq. Ushtrimet 3 fq. Ushtrimet 5 fq. Ushtrimet 6 f.
134 dhe 5 fq. 136. 134 dhe 7 fq. 136. 134 dhe 2 fq. 136. 134 dhe 11 fa.

Meésuesi/ja vézhgon punén e grupeve duke ndihmuar nxénésit ose grupet q€ hasin véshtirési. Pasi diskutojné ushtrimet,
grupet me t€ njéjtin ushtrim, kémbejné fletoret dhe korrigjojné késhtu pérgjigjet e shokéve. Disa nga pérfagésuesit e grupeve
paragesin zgjidhjet né tabelé. Zgjidhjet e kontrolluara prezantohen né tabelé. Gjaté kohés qé diskutohen zgjidhjet, mésuesi/ja
kérkon nga nxénésit t€ argumentojné veprimet. Edhe nxénésit mund t’u drejtojné pyetje shokéve, nése mendojné se ka
situata q€ duhet té sqarohen.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénés té tjeré né
lidhje me llogaritjen e prodhimit numerik dhe kéndit midis dy vektoréve. Vlerésimin e mbéshtet né punén qé nxénésit béné
né fletoret e tyre, pjes€marrjen n€ grupe si dhe né argumentimin e pérgjigjeve. Né vlerésim mésuesi/ja merr parasysh edhe
vlerésimin qé nxénésit i béné njéri-tjetrit gjaté korrigjimit té fletoreve ose gjaté prezantimit t€ zgjidhjeve né tabelé.

Detyra: Ushtrimet 4, 6 n€ fagen 134 dhe 3, 8 dhe 10 né fagen 136. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.
Detyré hulumtuese: Pércaktoni kéndin ndérmjet vektoréve njési a,b,c nése a+b=c

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké ‘ Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Pérmbledhje dhe pérséritje Situata e té nxénit:
Eksplorim (pértej provimeve) e  Vlerésim i nxénésit nga nx&énési.
Vlerésim pér kreun 6. e  Ushtrime dhe situata problemore fq. 157-160.
Ushtrime pér pérséritje pér krerét 3-6. e Lékundja e njé trupi té varur né susté.
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés | Fjalét kyce: funksion trigonometrik, sin, cos, tg,
mésimore cotg, arcsin, arccos, sec, cosec, gradé, radiané,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: derivat, ekstremum, piké infleksioni, pérkulshméri,
- zgjidh ekuacione trigonometrike duke pérdorur formula té tangjente, koeficient kéndor i tangjentes, integral,
ndryshme té trigonometrisé; integral i caktuar, integrim me pjesé€, integrim me
- vérteton identitete té ndryshme trigonometrike; zévendésim, integrim i funksioneve racionalg,
- njehson derivatin (shpejtésiné e ndryshimit té funksionit) pér | sypriné, vektor trepérmasor, prodhim numerik i
njé funksion (elementar, fuqi, trigonometrik, t& pérbéré etj.); | vektoréve, kusht pingultie, kusht paralelizmi.
- studion monotoning dhe pérkulshméring e njé vije me
ndihmén e derivatit;
- shkruan ekuacionet e tangjentes dhe pingules me njé vijé;
- njehson integralin e nj€ funksioni duke pérdorur tabelén e
integraleve dhe teknika t& ndryshme integrimi;




- njehson syprina t€ ndryshme me ndihmén e integralit.

- zgjidh problema gjeometrike duke pérdorur vektorét
trep€rmasoré;

- pérdor kushtin e pingultisé dhe té paralelizmit té vektoréve
né problema t€ ndryshme.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkenca, fiziké

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja ndan klasén né grupe me nga 4 nxénés dhe secilit grup i jep detyré t& pérmbledhé
njohurité kryesore t€ njé kapitulli me ndihmén e ndonjé kllasteri ose harte koncepti. Dy grupe t€ ndryshme do t&é kené té
njéjtén detyre.

Trigonometria Derivatet Integralet Vektorét

Pér plotésimin e késaj detyre, nxénésit marrin kohén e mjaftueshme dhe né€ pérfundim té veprimtarisé, secili grup prezanton
punén e vet. Fillimisht krahasohen punét e grupeve q€ kané té€ njéjtén detyr€. Grupet e tjeré mund té€ ndérhyjné pér té
plotésuar punén e shokéve ose té€ korrigjojné nése véné re pasaktési.

Ndértimi i njohurive: Pas késaj, nxénésit do té punojné né ményré individuale pér rreth 30 minuta, me ushtrimet e fages
138 pér t€ zbatuar njohurité g€ ata rikujtuan pér vektorét. Nxénésit e sé njéjtés banke pércaktohen si nxénési numér 1 dhe
nxénési numér 2. Né ményré qé té mos ndikohen nga puna e shokut, secili prej tyre merr detyra té veganta. Nx&énési me
numér 1 punon ushtrimet: 1; 3; 5; 7; 9; 11 dhe 13 faqe 138.

Nxénési me numér 2 punon ushtrimet: 2; 4; 6; 8; 10; 12 dhe 14 faqe 138.

Gjaté kohés g€ nxénésit punojné, mésuesi/ja vézhgon punén e tyre dhe orienton nxénésit qé€ hasin véshtirési. Kjo veprimtari
zgjat pér rreth (25-30) minuta. N€ pérfundim té€ saj, nxénésit me numér t€ nj&jté€ kémbejné fletoret me njéri-tjetrin pér té
vlerésuar punén e shokut. Pas vlerésimit g€ b&jné né fletoren e shokut, pérgjigjet pérfundimtare diskutohen né klasé. Disa
nga rastet diskutohen né tabel€ p.sh.: kur ka pérgjigje t€ ndryshme, kur mésuesi/ja vuri re se nxénésit kishin véshtirési né
zgjidhje etj. Gjaté prezantimit té zgjidhjeve, nxénésit argumentojné pérgjigjet e tyre.

Kalohet né rubrikén Eksplorim/pértej provimeve. Pasi njihen me t€ dhénat historike lidhur me figurén e Ajnshtajnit,
nxénésit kalojné studimin e rubrikés Zbatime. Pasi kané studiuar shembullin e dhéné né tekst, mésuesi/ja fton nxénésit t&

diskutojné ushtrimin e dhéné né orén e méparshme: Pércaktoni kéndin ndérmjet vektoréve njési a, b, ¢ nése dihet se

a+b = ¢ né rrugé gjeometrike dhe vektoriale. Disa nxénés pérpigen t& njehsojné kéndin duke pérdorur vetiné e kéndeve t&
trekéndEshit barabrinjés, ndérsa té tjeré ndjekin shembullin e zgjidhur. N€ fund, t€ dyja ményrat prezantohen né tabelé.
Meésuesi/ja fton nxénésit té diskutojné né dyshe (sipas bankave) ushtrimet 2-9 né fagen 140, si dhe 3-6/a né fagen 157.
Dyshe té ndryshme diskutojné raste t€ ndryshme (dyshet fqinje nuk marrin t€ njéjtin rast) Né pérfundim té€ punés, disa prej
dysheve prezantojné zgjidhjet né tabelé, dhe né€ té njéjtén kohé, mésuesi/ja népérmjet marrédhénieve pyetje-pérgjigje,
kérkon té sjellé né vémendje té nxénésve edhe njéheré kuptimet themelore kétyre kapitujve p.sh.:

- C’kuptim ka fakti qé 3 pika jané né njé€ drejtéz e shprehur me gjuhén e vektoréve?

- Cili éshté kushti q¢ dy vektoré jané pingulé?
Si llogaritet koeficienti kéndor i tangjentes me njé vijé?

- Kur dy drejtéza jané pingule?

- Cili rregull t€ derivimit zbatuat?
Zgjidhjet e tyre prezantohen né tabelé duke komentuar hapat qé ndigen dhe argumentuar pérgjigjen.




Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja udhézon nxénésit t€ punojné né€ grupe me nga 4 veta. Secili grup punon me ushtrimet qé
i caktohen nga rubrika Vlerésim dhe nga ushtrimet pér pérséritje kreu 3-6. Grupet fqinje kané situata t€ ndryshme pér té

zgjidhur. Mésuesi/ja ndan detyrat pér grupet.

Grupi 1: Ushtrimet Grupi 2: Ushtrimet Grupi 3: Ushtrimet

1 fq 140; 8 fq 157 3 fq 140; 9 fq 158 dhe 6 fq 140; 10/a fq 158

dhe 20 fg 159. 34 fq 159. dhe 22, 23 fq 159
Grupi 5: Ushtrimet Grupi 6: Ushtrimet Grupi 7: Ushtrimet
4 fq 140; 17fq 158 dhe 5fq 140, 18/a fq 158 7 fq 140; 19/a fq 158
27, fq 159. dhe 28 fq 159. dhe 29 fq 159.

Ndérkohé gqé nxénésit punojné né grupe, mésuesi/ja vézhgon punén e tyre dhe orienton nxénésit qé hasin véshtirési né
zgjidhje. Gjaté kryerjes s€ detyrés, nxénésit orientohen t€ mbajné parasysh njohurité e pérséritura né fillim té orés sé
mésimit. Grupet qé kané t€ nj&jtén detyré krahasojné zgjidhjet dhe vlerésojné punén e grupit tjetér.

ME pas, pérfagésues té grupeve prezantojné zgjidhjen né tabelé dhe nxénésit e grupeve t€ tjera b&jné pyetje dhe komente
rreth zgjidhjes. Gjaté prezantimit t€ zgjidhjeve né tabelé, mésuesi/ja u drejton pyetje nxénésve me ellim qé té
argumentohen zgjidhjet. Edhe nxénésit mund t’u drejtojné pyetje shokéve nése mendojné se kané situata t€ paqarta ose
pasaktési né zgjidhje. Né pérfundim té veprimtarive, mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t& vlerésojné punén e grupit qé

prezanton.

Grupi 4: Ushtrimet
8 fq 140; 15fq 158
dhe 24 fq 218

Grupi 8: Ushtrimet
10 fq 140; 12 fq 158
dhe 30 fg 159.

Vlerésimi: Mésuesi/ja mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson disa té tjeré lidhur me saktésiné e
zgjidhjes sé situatave t€ ndryshme. Kété€ vlerésim, mésuesi/ja e mbéshtet né punén qé nxénésit béné né fletoret e tyre si dhe
né punén qé zhvilluan né fazén e paré t€ mésimit gjaté plotésimit té kllasterave dhe hartave t&€ konceptit. Né vlerésim,
mésuesi/ja merr parasysh edhe vlerésimin qé nxénésit béné pér njérit-tjetrin gjaté kontrollit t& punés sé grupeve né fazén e

dyté té orés sé mésimit si dhe aftésiné pér t&€ argumentuar zgjidhjet e béra.

Detyra: Ushtrimet 4, 11, 31 né fagen 160. Mésuesi/ja orienton nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.
Detyra hulumtuese: Hulumtoni pér raste t€ tjera situatash q€ zgjidhen me ndihmén e vektoréve.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké

Shkalla: VI |  Klasa: XII —

Tema mésimore: Test pérmbledhés 3 (kreu 3, 4, 5, 6 me zgjedhje)
Diskutim dhe vetévlerésim pér testin pérmbledhés

Situata e té nxénit:

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés
mésimore

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- zgjidh ekuacione trigonometrike duke pérdorur formula t€ ndryshme t&

trigonometrisé;

- vérteton identitete t&€ ndryshme trigonometrike;

- njehson derivatin (shpejt€siné e ndryshimit té funksionit) pér njé funksion
(elementar, fuqi, trigonometrik, t& pérbéré etj.);

- studion monotoniné dhe pérkulshmériné e njé vije me ndihmén e derivatit;

- shkruan ekuacionet e tangjentes dhe pingules me njé vijé;

- njehson integralin e njé funksioni duke pérdorur tabelén e integraleve dhe
teknika t&€ ndryshme integrimi;

- njehson syprina t€ ndryshme me ndihmén e integralit;

- zgjidh problema gjeometrike duke pérdorur vektorét trepérmasorg;

Njohurité kryesore matematikore qé
do kontrollohen gjaté zhvillimit té testit:

gjetja e vlerés sé funksionit;
trigonometrik;

vértetimi identiteteve
trigonometrike;

ekuacionet trigonometrike;
njehsim derivati;

njehsim integrali;

mesi i segmentit;

njehsimi syprinave vijépérkulura;
veprime me vektorét 3D; gjatésia e
vektorit;

njehsimi i koordinatave té
vektoréve trepérmasorg.




- pérdor kushtin e pingultisé dhe té paralelizmit t& vektoréve né
problema té ndryshme.

Burimet: teksti i nxénésit, testi i pérgatitur nga mésuesi/ja Lidhja me fushat e tjera ose me
temat ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Ora e paré: 45 minutat e para zhvillohet testi.

Ora e dyté:

Parashikimi i njohurive: Pasi nxénésit kané pérfunduar testin, mésuesi/ja kérkon qé ata t€ shprehin mendimet e tyre
rreth ushtrimeve t€ testit dhe véshtirésive € ata hasén. Zhvillohet njé diskutim ku nxénésit shprehen lirshém rreth testit.
Meésuesi/ja dégjon mendimet e tyre dhe bén edhe sqarimet pérkatése.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit té diskutojné tani zgjidhjen njé pér njé té t& gjitha kérkesave té testit. Pér
ushtrimet q€ nxénésit s’kané hasur véshtirési apo s’kané gjé té paqarté, mund té diskutohet vetém pérgjigjja pa e zgjidhur
até né tabelé.

Ushtrimet e tjera zgjidhen né tabelé nga nxénés t€ ndryshém, duke pasur parasysh qé t€ paraqiten t€ gjitha ményrat qé
ata kan€ pérdorur pér zgjidhjen. Pasi dégjon sqarimet dhe argumentimet e tyre rreth zgjidhjeve, mésuesi/ja ndérhyn né rast
gabimi apo bén edhe vlerésim kur ata kan€ arsyetuar né ményré té drejté.

Pér ndonjé kérkesé t€ veganté ku mund t€ mos jet€ zgjidhur drejt nga asnjé nxénés, mésuesi/ja me anén e pyetjeve qé

drejton, i nxit nxénésit drejt zgjidhjes, duke theksuar edhe njohurité qé ata do t& pérdorin dhe pse pikérisht duhet té pérdorin
ato.

Pérforcimi i té nxénit: Pasi jané diskutuar té gjitha ushtrimet e testit, mésuesi/ja fton nxénésit t& vetévlerésojné veten
pér sa i pérket testit dhe té nxjerrin pikat e tyre té dobéta pér kéto kapituj. Dégjon vetévlerésimet e disa prej nxénésve.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime pér disa prej nxénésve duke pasur parasysh aftésiné qé ata kané pér
té pércaktuar sakté hapat e zgjidhjes t& situatave problemore si dhe né zgjidhjen dhe argumentimin e tyre. Gjithashtu paraqet
interes edhe vetévlerésimi q¢ nxénésit i béjné vetes sé vet.

Detyra: mund té€ jepen ushtrime rreth njohurive ku ata paraqitén véshtirési.




o

Test pérmbledhés 3 ( kreu 3, 4, 5, 6)

Njehsoni:
0
a. cos /9;
. 1
b. cosanése sina = 3 dhe 90° < <180°;
c. syprinén e sektorit qarkor, me rreze r = 3 cm, nése gjatésia e harkut éshté m.
a. Zgjidhni ekuacionin sin 2x +sin x =0 né [0, 27[] ;
oy ... sin2a cosa a
b. Vértetoni identitetin: =1g—.

Matematiké XII — me zgjedhje
Trigonometri, Derivati, Integrali, Vektorét

1+cos2a.1+cosa -8 2

Njehsoni derivatin e funksioneve:

a.
b.

C.

N¢ 1€kundjen e njé trupi té varur né susté, largesa nga pozicioni fillestar jepet me formulén

y=23sinx—4¢"
y=3x"-Inx

y=In(x")

y=10cos x, kuy jepet né¢ cm dhe x né sekonda.

a. Pércaktoni shpejtésiné e trupit né gastin 7 = %

b. Pércaktoni nxitimin né€ ¢astin ¢ = %
Njehsoni:

a. I4x6dx ;

b. I 2xsin xdx ;

c. [sin(2x-1)dx.

Njehsoni syprinén e kufizuar nga grafiku i funksionit y =

2x

drejtézat: x =—1 dhe x = 0.

Trekéndéshi ABC i ka kulmet né pikat A(-3, 4, 7), B(0, 2, 11) dhe C(3, 1, 1).

a.

Pércaktoni koordinatat e mesit té brinjés BC.

b. Tregoni se trekéndéshi ABC éshté kénddrejté né A.

C.

Pércaktoni ku duhet té merret pika D, né ményré qé katérkéndéshi ABCD
té jeté paralelogram.

2 piké
2 piké
2 piké

3 piké

3 piké

1 piké
2 piké
2 piké

2 piké

2 piké

1 piké
3 piké

2 piké

o nga boshti i abshisave dhe nga
X

3 piké

2 piké
2 piké

2 piké

Jepet vija me ekuacion y = x” + ax + b . Tangjentja e hequr né pikén x = 2 t& vijés éshté y =2x—1.



Gjeni a dhe b. 4 piké
Nota 4 5 6 7 8 9 10
Pikét 0-9 10-15 16 —20 21-25 26 -30 31-35 36 -40

Celési i zgjidhjes
Ushtrimi 1/a: shkruan cos 75° = cos(45” + 30°) 1 piké
zévendéson dhe njehson vlerén e shprehjes 1 piké
Ushtrimi 1/b: shkruan cos’o nga formula themelore 1 piké
njehson cos a 1 piké
Ushtrimi 1/c: shkruan formulén pér gjatésiné e sektorit qarkor dhe nxjerr n 1 piké
zévendéson n, n€ formulén g€ jep S, dhe gjen vlerén e saj 1 piké
Ushtrimi 2/a: zbérthen sin 2x = 2 sinx cosx 1 piké
faktorizon dhe kthen ekuacionin né trajtén sinx(2cosx + 1) =0 1 piké
zgjidh ekuacionet sinx = 0 dhe 2sinx + 1 =0 1 piké
Ushtrimi 2/b: zbérthen sin20 dhe 1 + cos2a dhe thjeshton faktorét e pérbashkét 1 piké
shpreh sina dhe 1 + cosa né varési t€ a/2 1 piké
kryen thjeshtimet dhe vérteton identitetin 1 piké
Ushtrimi 3/b: shkruan formulén e derivatit t€ prodhimit 1 piké
njehson derivatin e funksionit 1 piké
Ushtrimi 3/c: shkruan derivatin e funksionit si funksion i pérbéré 1 piké
njehson derivatin e funksionit 1 piké
Ushtrimi 4/a: pércakton barazimin g€ jep shpejtésiné si derivat té 1€vizjes 1 piké
z&€vendéson né€ derivatin e gjetur, vlerén e t
1 piké
Ushtrimi 4/b: pércakton barazimin g€ jep nxitimin si derivat t& dyté té 1€vizjes 1 piké
zévendéson né derivatin e gjetur vlerén e t 1 piké
Ushtrimi 5/b: pércakton u dhe dv 1 piké
zbaton formulén e integrimit me pjesé€ 1 piké
njehson integralin e funksionit 1 piké
Ushtrimi 5/:shkruan integralin duke béré zévendésimin 2x — 1 =u 1 piké
njehson integralin e funksionit 1 piké
Ushtrimi 6: zbérthen thyesén né thyesa elementare 1 piké
njehson integralin e funksionit té pérftuar 1 piké
shpreh syprinén si integrali i caktuar dhe gjen vlerén e tij 1 piké
Ushtrimi 7/a: shkruan formulat pér koordinatat ¢ mesit t& segmentit 1 piké
njehson koordinatat 1 piké
Ushtrimi 7/b: njehson koordinatat e vektoréve 4B, dhe AC 1 piké
shkruan prodhimin numerik t€ tyre dhe e njehson até 1 piké
Ushtrimi 7/c: shpreh lidhjen midis koordinatave t€ pikave D dhe A (M mesi i AD) 1 piké
njehson koordinatat e D 1 piké
ose:  shkruan koordinatat e vektoréve 4B dhe DC 1 piké
barazon koordinatat e vektoréve dhe njehson koordinatat e D 1 piké
Ushtrimi 8: shkruan barazimin f*(2) =2 1 piké
gjen nga ekuacioni i tangjentes se f(2) = 3 dhe e z&€vendéson até te funksioni 1 piké
. . f'@2)=2 -
formon sistemin {3 4t oxth 1 piké
zgjidh sistemin dhe pércakton vlerén e a dhe b 1 piké




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Probabiliteti me kusht. (Shkathtési dhe aftési & Situata e té nxénit:
Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e  Pér cfaré na shérben matematika.

e Norma e mbirjes sé€ farave t€ lules sipas njé
raporti t€ dhéné

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés | Fjalét kyce: probabilitet, ngjarje rastésore,
mésimore hapésira e rezultateve, bashkési, diagrami-pemé,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: probabiliteti me kusht, ngjarje t€ pavarura.
- pérdor ményra t&€ ndryshme pér té paraqitur dendurité;
- llogarit probabilitetin me kusht nga té¢ dhéna té paraqitura né
forma t€ ndryshme;
- interpreton probabilitetin me kusht;

- zgjidh situata reale me ané té probabilitetit me kusht.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkencg, biologji

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: N¢ fillim t€ orés s¢ mésimit, nxénésit njihen me materialin ilustrues pér probabilitetin. Zhvillohet
njé diskutim i shkurtér rreth fakteve ku dhe pse pérdoren probabiliteti me kusht apo shpérndarja binomiale.

ME pas, mésuesi/ja fton nxénésit té rikujtojné ményrén e njehsimit té probabilitetit t& njé ngjarjeje. Pér kété do t& diskutojné
né dyshe ushtrimet:

1. Nése hedhim njé zar t€ rregullt kubik, sa &shté probabiliteti qé t& bjeré:
a. numér ¢ift?
b. numri 2?
2. Pér 15 numrat e paré natyroré€, vizatoni njé diagram Veni pér t€ treguar numrat e thjeshté, numrat ¢ift dhe numrat
katroré. Zgjedhim rastésisht njé nga kéta numra. Sa €shté probabiliteti q¢ numri i zgjedhur té jeté:
a. numér ¢ift?
b. numér i thjeshté dhe ¢ift?
c. numér i thjeshté ose ¢ift?
3. Njé gese pérmban 9 sfera blu dhe 2 sfera t& gjelbra. Zgjidhen né ményré té rasté€sishme, njéra pas tjetrés pa kthim,
tre sfera. Llogaritni probabilitetin qé:
a. t& gjitha sferat jané blu;
b. té paktén 2 sfera jané blu.

Ai/ajo fton nxénésit q€ népérmjet zgjidhjes s€ kétyre situatave té rikujtojné terminologjiné dhe metodat qé pérdoren dhe
njohurit€ qé kané rreth probabilitetit. Pasi nxénésit pérfundojné zgjidhjet, ato diskutohen né tabelé.

Ndértimi i njohurive: Atéheré, mésuesi/ja sqaron nxénésit se probabiliteti me kusht pérdoret kur kemi informacion rreth
rezultatit dhe kemi t€ b&jmé me njé hapésiré mé t&€ vogél rezultatesh elementare. Probabiliteti me kusht mund té llogaritet
duke pérdorur diagramet e Venit, diagramet-pemé, tabelat me dy hyrje ose formulat. Komentohet rreth tabelés t€ paraqitur
né fq. 142 t€ veprimeve me bashkésité.

p (A N B)

p(B)

ME pas, mésuesi/ja fton nxénésit té rikujtojné formulat pér p (A /B ) = , dhe drejton pyetjen:

- Amundetqé p(4/B)=p(4)?
- Cfaré themi pér ngjarjet A dhe B né kété rast?




- Saéshté p(An B)né kété rast?

Prej kétej kalohet n€ diskutimin e shembujve 1 dhe 2 né faget 142-143. Nxé&nésit né dyshe diskutojné zgjidhjen e paraqitur
né tekst. Né ményré qé t€ nxis€ t&€ mésuarin népérmjet hulumtimit, mésuesi/ja mund t’u kérkojé nxénésve: tregoni dallimet
midis ngjarjeve né€ kérkesat b, ¢ dhe d té problemés;

Nxénésit vijojné me studimin e shembullit 3 né fagen 143.N¢& kété rast, theksi vihet te ndértimi i diagramit-pemé dhe
njehsimit t€ probabilitetit népérmjet saj.

Né zbatim té kétyre njohurive g€ u diskutuan, nxénésit né dyshe punojné ushtrimet 1, 2, 6 dhe 7 né fagen 144. Cdo dyshe do
té zgjidhé njérin nga ushtrimet, duke u kujdesur q€ dy dyshe fqinje t€ kené ushtrime té ndryshme. Pasi pérfundojné
zgjidhjen, dyshet g€ kané té njéjtén detyré, krahasojné zgjidhjet me njéri-tjetrin duke korrigjuar edhe ndonjé gabim t&é
mundshém. Pas késaj zgjidhjet e tyre diskutohen edhe né tabelé.

Mésuesi/ja fton nxénésit t€ diskutojné rreth hapave q€ ata duhet t€ zbatojné pér t€ zgjidhur problemat duke pérdorur
probabilitetin me kusht. Po né dyshe, mésuesi/ja fton nxénésit t&€ hulumtojné rreth shembujve 4 dhe 5 né faqet 145-146. Né
kété rast, nxénésit kané né vémendje ndértimin e tabelés dhe faktin se shuma e probabiliteteve t&€ ngjarjeve elementare duhet
té jeté 1.

Pérforcimi i té nxénit: M pas, mésuesi/ja fton nxénésit t& punojné né grupe me nga katér veta dhe pércakton detyrat pér
¢do grup.

Grupet 2 dhe 6:
—1 Ushtrimin 4 fq.
Grupet 1 dhe 5: 147 Grupet 3 dhe 7:
Ushtrimin 2 fq. Ushtrimin 5 fq )
146 Grupet 4 dhe 8: 147 .
Ushtrimin 7 fq.
147

Nx&nésit marrin kohén e mjaftueshme, pér t€ zgjidhur ushtrimin, dhe mé pas, grupet qé kané situata té njéjta, krahasojné
pérgjigjet. Pérfagésues té grupeve prezantojné zgjidhjet duke argumentuar veprimet qé ata kryejné. Mésuesi/ja kérkon qé
nxénésit e tjeré té drejtojné pyetje rreth zgjidhjes.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore, mban shénime né fletoren evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson disa té tjeré.
Vlerésimin e nxénésve e mbéshtet né faktet si ata pércaktojné ményrén e zgjidhjes, si dhe né saktésiné qé njehsojné
probabilitetet e kérkuara. Gjithashtu n€ vlerésim merr parasysh punén qé ata kryen dhe qartésiné né prezantimin e
pérgjigjeve né tabelé, né pjesémarrjen né diskutime etj.

Detyra: Ushtrimet 5-8 n€ fagen 144 dhe 3 dhe 6 n€ fagen 147. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e
detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 8 né fagen 147




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematikeé | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Shpérndarja binomiale (Shkathtési dhe Situata e té nxénit:

aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e Njé canté ka karamele té tre llojeve me njé raport té
dhéné

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore Fjalét kyce: probabilitet, shpérndarje, ngjarje elementare,

sipas temés mésimore shpérndarje binomiale, sukses, déshtim; prové, raste.

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- ndérton diagramin-pemé né njé grup provash té njéjta;
- zbaton modelin e shpérndarjes binomiale té
probabilitetit n€ rrethana t€ ndryshme;
- pérdor formulén pér llogaritjen e probabilitetit t&
sukseseve né njé shpérndarje binomiale;
- zgjidh situata reale me shpérndarjen binomiale.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat ndérkurrikulare:
shkencé, biologji, ekonomi

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fton nxénésit t& zgjidhin situatat:
- Tregoni hapésirén e rezultateve t&€ mundshme t& hedhjes njé, dy dhe tri heré té njé monedhe té rregullt dhe plotésoni

tabelén pér ¢do rast. Nr. i heréve qé bie lek

Probabiliteti
Pér kété, nxénésit do té punojné né dyshe dhe ndértojné diagramin-pemé pér ¢do rast.
hedhja: hedhja hedhja
e paré e dyté e treté Né hedhjen Nr. i heréve qé bie lek 0 1
e paré
/ L Probabiliteti 05 | 05
L=
L Né Nr. i heréve qé bie lek 0 1 2
L hedhjen e
S < dyté Probabiliteti 025 | 0.5 | 025
S
Né Nr. i heréve qé bie lek 0 1 2 3
L hedhjen e
L <S treté Probabiliteti 0.125 | 025 | 025 | 0.125
< L Nése mblidhni pér secilén tabel€ té gjitha probabilitetet
S< qé gjetét, ¢faré vini re?
S

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja sqaron nxénésit se né mjaft raste, probabiliteti pérfshin grupe provash identike dhe t&
pavarura. Kur provat kané dy rezultate: “sukses” dhe “déshtim”, pér t€ modeluar situatén, mund té pérdoret shpérndarja e
probabiliteteve binomiale (konkretizon me shembullin mé lart). Ai/ajo thekson se kushtet pér pérdorimin e shpérndarjes sé
probabiliteteve binomiale jané:

» ¢do prové ka vetém dy rezultate t&€ mundshme (“sukses” dhe “déshtim”);

» numér fiks provash;

» prova té pavarura;

» provat jané identike (p &shté e njéjté pér ¢do prové).
Pas késaj komentohet edhe diagrami-pemé né fagen 148 t€ librit. Mésuesi/ja kérkon nga nxénésit t€ komentojné ku qéndron
ndryshimi midis rastit t€ studiuar prej tyre me até né skemén e librit. (P: Ne studiuam hedhjen e njé monedhe té rregullt.)
M¢suesi/ja pyet:

- Ponése monedhén do ta hidhnim 8 heré si do t&é vepronit?




- A mund t€ vizatohet diagrami-pemé né€ kété rast?
Ai/ajo sqaron pérdorimin e koeficienteve binomialé né€ kété rast dhe prezanton formulén qé pérdoret pér llogaritjen e

suksesit né njé shpérndarje binomiale: p (X = x) = C, p*(1-p)"" dhe sqaron ¢’éshté n dhe p. M& pas thekson gé nése

X mund t€ marré vetém vlera té plota, at€heré p(X <x)=p(X < x — 1) dhe p(X>x)=1 — p(X < x).

Kalohet né studimin e shembullit 1, ku nxénésit argumentojné hap pas hapi zgjidhjen e tij. Mésuesi/ja njeh nxénésit edhe me
vetité e shpérndarjes binomiale, duke i ilustruar ato me fig. n€ fagen 149.

N¢ zbatim té gjithé késaj sa mésuan, mésuesi/ja nxit nxénésit t€ punojné né€ dyshe, ushtrimet 2 dhe 4 né fagen 150.
Meésuesi/ja ndjek punén e nxénésve népér banka, dhe pasi ata pérfundojné zgjidhjet komentohen né tabelé.

ME pas, mésuesi/ja diskuton me nxénésit rreth hapave qé ndigen pér té zgjidhur problemat ku pérfshihet shpérndarja
binomiale dhe i fton t€ studiojné né dyshe shembullin 2 né€ fagen 150.

Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja udhézon dyshet t&€ grupohen né grupe katérshe dhe ndan detyrat pér secilin grup.

Grupet 1 dhe 5: Grupet 2 dhe 6:
Ushtrimin 1 fq. Ushtrimin 2 fq.
151

151

Grupet 4 dhe 8:
Ushtrimin 7 fq.
151

—
Grupet 3 dhe 7:
Ushtrimin 5 fq.

151

Nxé&nésit marrin kohén e mjaftueshme, pér t€ zgjidhur ushtrimin, dhe mé pas, grupet qé kané situata té njéjta, krahasojné
pérgjigjet. Pérfagésues té grupeve prezantojné zgjidhjet duke argumentuar veprimet qé ata kryejné. Mésuesi/ja kérkon qé
nxénésit e tjeré t€ drejtojné pyetje rreth zgjidhjes.

Vlerésimi: Né fund t€ orés s€ mésimit, mésuesi/ja vler€son disa nxénés dhe mban shénime pér disa té tjeré, duke u
mbéshtetur n€ punén q€ ata béné né fletoret e tyre dhe né tabelé. Mésuesi/ja e mbéshtet vler€simin né aftésin€ qé nxénésit
kané né evidentimin e rasteve t&€ mundshme t€ provave té njéjta dhe té njépasnjéshme, né plotésimin e tabel€s sé
probabiliteteve, njehsimin e shpérndarjes sé probabiliteteve binomiale etj. Gjithashtu, né vleré€sim merr parasysh edhe
vlerésimin g€ nxénésit b&jné pér punén e njéri- tjetrit gjaté diskutimit t& pérgjigjeve.

Detyra: Ushtrimet 5-6 né fagen 150 dhe 3-4 né fagen 151. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e detyrave.
Detyré hulumtuese: Ushtrimi 8 né fagen 151

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Modelimi me ané té probabilitetit. (Shkathtési dhe | Situata e té nxénit:
aftési & Arsyetim dhe zgjidhje problemore) e Koha e ardhjes né shkollé e dy shogeve sipas
Pérmbledhje dhe pérséritje. shénimeve né ditét e javés.
Eksplorim (Pértej provimeve). e  Numri i autobuséve qé ndalojné né secilin prej

Vlerésim kreu 7. stacioneve té€ linjés sipas orarit té pércaktuar.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés
mésimore
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:

Fjalét kyce: probabilitet, hapésira e rezultateve,
bashkési, diagrami-pemé, probabiliteti me kusht,
ngjarje té pavarura, shpérndarje, ngjarje




- pérdor t€ dhénat pér t€ paré vlefshmérin€ e modeleve t& elementare, shpérndarje binomiale, sukses,
probabilitetit. déshtim; prové, modele.

- llogarit probabilitetin me kusht nga t&€ dhéna té paraqitura né
forma te ndryshme;

- zbaton modelin e shpérndarjes binomiale té probabilitetit né
rrethana t€ ndryshme.

Burimet: libri i nxénésit, libri 1 mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkencg, biologji

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja paraget né tabelé skemén e méposhtme dhe nxit nxénésit t&€ komentojné rreth sa;.
Skema ka lidhje me konceptin e probabilitetit.

Ai/ajo udhézon nxénésit, t€ punojné né dyshe dhe té pérmbledhin t& gjitha njohurité ¢ deritanishme pér probabilitetin.

0< p(4)<1 Ngjarje té
Hapésira e n(H) pavarura
rezultateve I ) 1
n(A4
Prova ==) Probabiliteti I-} P(A):—n(H) p(4nB)=p(4}p(B)
rastésore
Ngjarja |—> n(A) 1

Probabiliteti p(478)=240E)
me kusht »(%)

Shpérndarja ~
binomiale P (X =) = C.p(-p)
pE=0)=pX x).

Pasi nxénésit punojné rreth késaj detyre, japin mendimet e tyre. Zhvillohet njé diskutim ku vet€ nxénésit ploté€sojné dhe
korrigjojné njéri-tjetrin.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja sqaron se shpesh, pér té krijuar modele matematikore pér situata reale, duhen béré
supozime thjeshtésuese. M€ pas, modeli mund t€ analizohet dhe té pérmirésohet:

— duke krahasuar rezultatet e parashikuara me t& dhénat reale;

—  duke véné né diskutim supozimet e formuluara.
Pér té testuar njé model binomial, mund té pérdorim mesataren. Pér X ~ B(n, p), mesatarja (1) jepet nga i = np.
M¢suesi/ja pér té konkretizuar njohurité qé sapo shpjegoi, paraget pér diskutim situatén e shembullit 1 né fagen 152.
Nxénésit diskutojné né fillim né dyshe dhe mé pas diskutimi shtrihet me t€ gjithé klasén.
Pas késaj, nxénésit punojné ushtrimet 1 dhe 2 né po kété faqe. Zgjidhjet diskutohen né tabelé, ku nxénési qé e prezanton
argumenton pérgjigjet.
Meésuesi/ja fton nxénésit té diskutojné rreth hapave qé ata duhet t€ zbatojné pér t€ zgjidhur problema probabiliteti me
modelim. Po né€ dyshe, mésuesi/ja fton nxénésit t&¢ hulumtojné rreth shembullit 2 n€ fagen
153. ME pas, nxénésit punojné ushtrimet 1 dhe 3 po né fagen 153. Zgjidhjet diskutohen né tabelé, ku ata argumentojné ¢do
ide qé hedhin. N¢ t&€ njéjtén ményré veprohet edhe me ushtrimet 2 dhe 3 né fagen 154.
Kalohet né rubrikén Eksplorim/pértej provimeve. Pasi njihen me t&€ dhénat historike lidhur me figurén e statisticienit Tomas
Bej dhe teoremén e tij, nxénésit diskutojné rreth rubrikés Hulumtim. Diskutohet rreth faktit q€ a do e ndérronit derén dhe
pse?
ME pas kalohet né diskutimin e rubrikés Shénim, ku tregohet rreth zgjidhjes qé i dha problemés s€ Monty Hall-it
opinionistja Merilyn vos Savant. Pas kétij diskutimi, mésuesi/ja pércakton detyrén krijuese pér portofolin e nxénésit qé
&shté rubrika: Puné kérkimore.




Pérforcimi i té nxénit: Mésuesi/ja udhézon nxénésit t€ punojné né€ grupe me nga 4 veta. Secili grup punon me ushtrimet qé
i caktohen nga rubrika Vierésim pér kreun 7. Cdo grup punon njérin nga ushtrimet 2, 4, 6, 8 faqe 156. Gjaté kryerjes sé¢
detyrés, mésuesi/ja iu kujton nxénésve qé té kené parasysh hapat qé do té pérdorin pér zgjidhjen e ushtrimeve, duke i
zbatuar rigorozisht ato né ¢do ushtrim. Né momentin qé grupet q€ kané t&€ njéjtén detyré pérfundojné zgjidhjen, shkémbejné
fletoret me njéri-tjetrin dhe kontrollojné dhe vlerésojné punén e grupit tjetér.

ME pas, pérfagésues té dy grupeve prezantojné zgjidhjen dhe nxénésit e grupeve té tjera béjné pyetje dhe komente rreth
zgjidhjes. Né pérfundim té veprimtarive, mésuesi/ja nxit nxénésit qé t€ vlerésojné zgjidhjen mé t&€ miré€ dhe t& argumentojné
vler€simin qé b&jné.

Vlerésimi: Mésuesi/ja mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson disa t€ tjeré, mbéshtetur né€ punén qé
ata béné né fletoret e tyre, né saktésin€ e pérgjigjeve t€ dhéna, né komentimin e kllasterit pér njohurité e probabilitetit, si
dhe né argumentimin e pérgjigjeve. Né vlerésim, mésuesi/ja merr parasysh edhe vlerésimin qé nxénésit béné pér njéri-
tjetrin, pérgjigjet me gojé dhe plotésimin e modelit qé nxénésit paraqitén né zgjidhjen e situatave té€ ndryshme. Njé tregues
tjetér 1 vlerésimit mund t€ jeté edhe puna qé nxénésit béné né grup gjaté zgjidhjes sé detyrave, ose argumentimi i vlerésimit
q¢ ata béné pér shokét.

Detyra: Ushtrimet 2 fage 153 dhe 5, 7, 9 fage 156. Mésuesi/ja udhézon nxénésit pér zgjidhjen e tyre.

Detyré krijuese pér portofol: Kérkim. Né 1889, Joseph Bertrand propozoi njé problemé t€ ngjashme me
até t€ Monty Hall-it, e cila njihet si Paradoksi i Kutive t¢ Bertrandit.
Provoni ta zgjidhni até. Mundohuni té pérdorni aksiomat e Kolmogorovit.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII—
Tema mésimore: Diskutimi i portofolit t& nxénésit né fund té Situata e té nxénit:
tremujorit té treté e  Detyra krijuese

Rezultatet e té nxénit t¢ kompetencave matematikore sipas temés mésimore
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:

- diskuton punimet né portofolin e tij;

- jep mendime pér portofolin e nxénésve té tjer¢;

- jep gjykimin pér portofolin e tij.

Detyrat né portofol:

—  Detyré krijuese pér portofol: 1. Hulumtoni dhe zbuloni formulat pér: sin A - sinB; sin 4 - cos B;

2. Llogaritni 87,14 - 3,519 me ndihmén e funksioneve
trigonometrike.

—  Detyré krijuese pér portofol: 1. Shkruani formulén pér (fg)™ t& njohur ndryshe si rregulli i

Lajbnicit.
2. Rubrika Sfidé né fagen 100.

—  Detyré krijuese pér portofol: Hulumtoni pér situata té tjera ku zbatohet njehsimi integral (puna né
fiziké, syprina e kufizuar nga grafiké t€ ndryshém, véllimi i trupave
qé pérftohen nga rrotullimi etj.).

—  Detyré krijuese pér portofol : Hulumtoni pér raste té tjera situatash qé zgjidhen me ndihmén e

vektoréve.

—  Detyré krijuese pér portofol : Kérkim. Né 1889, Joseph Bertrand propozoi njé problemé té

ngjashme me até t&€ Monty Hall-it, e cila njihet si Paradoksi i Kutive
té Bertrandit.
Provoni ta zgjidhni até. Mundohuni té pérdorni aksiomat e




Kolmogorovit.
—  Detyra hulumtuese nga kapitulli 3: Ushtrimet: 9-10, 11 né fagen 55; 8, 9 n€ fagen 59; 30 né
fagen 65
—  Detyra hulumtuese nga kapitulli 4: Ushtrimet: 8-9 né fagen 81; 8 né fagen 84; 6 né fagen 89; 5-6 né fagen 93; 8 né
fagen 97; 7 né fagen 109
—  Detyra hulumtuese nga kapitulli 5: Ushtrimet: 7 né fagen 109; 4 né fagen 113; 8 né fagen 117; 6
né fagen 121
—  Detyra hulumtuese nga kapitulli 6: Ushtrimi: 9 né fagen 132

Pércaktoni kéndin ndérmjet vektoréve njési &, Z),E nése
a+b=c
—  Detyra hulumtuese nga kapitulli 7: Ushtrimet: 8 né fagen 147; 8 né€ fagen 151

Projekti 1. Faza e treté

Burimet: teksti i nxénésit, interneti, libra shkencoré, Lidhja me fushat e tjera ose me temat ndérkurrikulare:
enciklopedi

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit: Nxénésit kané pérgatitur dhe kan€ me vete portofolat e tyre. Nxénési ka t€ detyruar té
paragesé né portofol projektin dhe 3 nga detyrat hulumtuese mé lart ku té paktén njéra prej tyre do té jeté nga tre detyrat
krijuese. Prezantojné detyrat qé kané zhvilluar dhe japin gjykimin e vet pér saktésiné dhe qartésiné e tyre.

Diskutoj portofolin e secilit nxénés duke pasur parasysh shénimet qé kam vendosur né projektin kurrikular ose né detyrat
hulumtuese gjaté kohés sé zhvillimit té tyre.

Komunikoj vlerésimin e portofolit duke argumentuar anét ¢ forta dhe t&€ dobé&ta pér secilin nxénés, duke pasur parasysh edhe
gjykimin e veté nxénésit. Udhézoj sipas rastit kur éshté e nevojshme pérmirésimin e ndonj€ detyre apo pasurimin e
portofolit me puné té tjera hulumtuese.

Vlerésohet si bonus ndonjé hulumtim i veganté i nxénésit né lidhje me temat e zhvilluara.

Vlerésimi: Mésuesi/ja vleréson nxénésit bazuar n€ shénimet qé ai ka vendosur n€ projektin kurrikular dhe detyrat pérkatése.
Vlerésimi i portofolit sugjerohet té bazohet mbi pércaktimin e peshave. N& rast se njé€ detyré éshté mé krijuese dhe origjinale
se t€ tjerat, asaj mund t’i vendoset njé peshé mé€ e madhe. Kété e vendos mésuesi/ja rast pas rasti.

Njé ményré vlerésimi pér detyrat e sugjeruara:

Projekti 40%
Detyra krijuese 25%
Detyra hulumtuese 10% — 15% (sipas véshtirésis€)

Nxénési duhet té llogaris€ detyrat q€ do t€ zhvillojé sipas peshave té paraqitura nga mésuesi/ja.

Shénim: Kjo temé zhvillohet né dy oré mésimore, me qéllim qé t€ kontrollohen dhe diskutohen té gjithé
portofolat. Kujdes, vlerésimi i portofolit t€ ¢do nxénési duhet t€ motivohet nga mésuesi/ja.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XIT —
Tema mésimore: Pérséritje pér provimin e maturés shtetérore: Situata e té nxénit:
v Bashkésité, veprimet me to e Numri i nxénésve qé merren me dy sporte
v' Veprimet me numra. Radha e veprimeve. e Interesi i parave té depozituara né banké




v Pérpjesétimet, pérqindjet, interesi i thjeshté, interesi i

pérbéré
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: bashkési, bashkési e fundme, e
mésimore pafundme, segment, interval, gjysminterval,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: gjysmésegment, prerje, bashkim, radha e
- shkruan bashkésité né ményra t€ ndryshme; veprimeve, shprehje algjebrike, reduktim
- gjen prerjen dhe bashkimin e dy bashkésive té fundme e té
pafundme;

- kryen veprimet, sipas radh€s, n€ njé shprehje numerike;
- formon pérpjesétime dhe njehson vlerat e panjohura;

- shpreh si pérqindje njé raport vlerash;

- njehson pjesén e sé t& térés;

- njehson interesin, interesin e pérbéré né situata reale.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkencé, ekonomi, fiziké

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja ndan klasén né€ dy grupe t€ médha dhe fton njérin nga grupet t€ hartojné njé kllaster
pér njohurité q€ ata kané rreth bashkésive dhe veprimeve me to, dhe grupin tjetér pér veprimet me numrat; pérpjesétimi,
pérqindja, interesi. Kllasteri ndértohet né tabelé, ku nxénésit e secilit grup plotésojné me radhé ¢faré iu kujtohet rreth kétyre
koncepteve, duke ndihmuar edhe njéri-tjetrin. Njé pamje e njérit prej kllasterave mund té jeté:

+ n(A)=0 = A bashkési boshe.

[ Tregohen elementet njé pér njé, p.sh.: ...
Me emértim C

Numri i elementéve

té bashkésise A = =

Kujdes.: Ne nJ? bﬁsh!(esn . nia Ményrat . . Tregohet vetia e pérbashkét e elementeve p.sh.: ...
nuk lejohet pérséritja e elementéve; e Me pérshkrim

nuk ka réndési radhitja e elementéve ; "\ dhénies

Y - ) | .
. . Shénohen elementet brenda njé
. Me diagram Veni
Bashkésia b=
Bashkésité shénohen me germat e
médha té alfabetit. Veprimet
Simboli e tregon qé njé elementi i Bashkeési té = qé oreri NEé prerjen e bashkésive futen elementet e
| rer| & 8ta té .
pérket bashkésisé, & nuk i pérket. kryejmé ! pérbashkéta té tyre, p.sh.: ...
>
Nénbashkeésia .
Bashkimi Né bashkimin e bashkésive futen té gjitha
Prodhimi kartezian elementet e tyre por pa pérséritje, p.sh.: ...
Simboli < (pérfshihet) lidh
bashkési me bashkési.
Prodhimi kartezian pérmban giftet (x; y) me n(A U xB) = n(A)+n(B).

element té paré nga bashkésia e paré dhe element

té dyté nga bashkésia e dyté, p.sh.: ... | n(AxB)=n(A) - n(B). |

Me¢ésuesi/ja udhézon qé ata t€ plotésojné gjith€ ¢ka diné rreth konceptit. N& kété¢ ményré, nxénésit ploté€sojné ose korrigjojné
punén e njéri-tjetrit. Kllasteri i prezantuar mbahet shénim nga nxénésit né fletoret e tyre.

Ndértimi i njohurive: Pasi kané diskutuar kuptimet themelore qé do té pérsériten, mésuesi/ja paraget né tabelé tipa té
ndryshém ushtrimesh né lidhje me njohurité e mésipérme. Disa tipa té ushtrimeve mund té jené:

Ushtrimi 1.

a) Jepni me emértim bashkésité: 4= {x €R/-2<x< 4} dhe B = {x eER/x> 2} .
b) Tregoni prerjen dhe bashkimin e tyre.
¢) Tregoni numrat e ploté qé bé&jné pjesé né AN B .

Ushtrimi 2. N¢€ njé klasé me 30 nxénés, 4 nxénés nuk merren me sport, 15 luajné futboll, 16 luajné basketboll.
a) Sa nxénés merren me té dyja sportet?




b) Sa nxénés merren me té paktén njé sport?
¢) Sa nxénés merren vet€ém me njé sport?
Ushtrimi 3.

a. Njehsoni: \/28+4% —(10-2) +43;

2
X

b. Thjeshtoni:

x=2 x*=2x

Ushtrimi 4.

a. Njehsoni 30 % t& 150.

b. Nése 30 % e numrit €shté 250, sa éshté numri?

c. Njé artikull kushton 40 000 leké. Sa do t& béhet gmimi nése péson dy rritje t& njépasnjéshme prej 10%?

d. Nése depozitohet né banké shuma prej 800 000 lekésh, me interes 3,5% né vit, sa do té jeté kapitali pas 1 viti; pas 5

vjetésh?

Ushtrimi 5.
Popullsia e njé qyteti éshté 52 000 banoré. Popullsia rritet me 1,5% ¢do vit.

a.  Gjeni popullsiné pas 6 vitesh.

b. Kur do té arrijé popullsia 60 000 banoré?
Nxénésit punojné né grupe, por edhe brenda grupit mund t€ ndajné detyrat, né ményré qé té€ diskutohen té gjitha ushtrimet.
Né pérfundim t€ punés, pérfagésues té grupeve fqinje, kémbejné fletoret dhe verifikojné pérgjigjet. Pas korrigjimit, secili
grup prezanton njé nga zgjidhjet e gjetura. Gjaté zgjidhjes né tabelé béhet edhe argumentimi i zgjidhjes.

Pérforcimi i té nxénit: Né varési t€ situatés qé u vuné re né fazén e par€ t€ mésimit, si dhe né pérputhje me programin e
maturés shtetérore, mésuesi/ja pércakton ushtrime plotésuese. Disa ushtrime alternative mund té jené:

1. A={0,3,4 B=1{0,4,5,6} Gjeni AnB,AUB,AxB .

2. n(A?)=16,(2,4) € A% dhe (1, 3) € A%. Gjeni A.

3. Ndani segmentin 24 cm, né€ dy pjesé né raportin 1:3.

4. Njé artikull péson dy ulje t& njépasnjéshme prej 10%. Sa % u ul ¢gmimi?

5. NE&njé grup prej 30 nxénésish, 19 pin€ vetém c¢aj, 13 piné vetém kafe dhe 8 piné edhe ¢aj edhe kafe. Sa nxénés nuk

piné as caj e as kafe?

Pérfaqésues t€ grupeve paragesin dhe argumentojné zgjidhjet né tabelé.
Gjithashtu, né varési t€ kohés mund té zhvillohet edhe veprimtaria “shkémbe njé problem”, ku grupet i japin njéri-tjetrit njé
ushtrim pér t€ zgjidhur.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né fletoren-evidencé pér disa nxénés dhe vleréson disa té tjeré duke
pasur parasysh saktésiné né zgjidhjen e situatave té ndryshme problemore, bashképunimin né grup, si edhe vlerésimi qé
nxénésit 1 béné njéri-tjetrit né zgjidhjen e detyrave.

Detyra: Ushtrime nga teste t€ réna né vite, si dhe nga tekste alternative: fletore pune, pérgatités pér maturén etj.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Pérséritje pér provimin e maturés shtetérore: Situata e té nxénit:
v Fugqité dhe rrénjét e Lartésia e bimés sé€ fasules
v" Logaritmet e  Masa e majasé sé bukés
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: radha e veprimeve, shprehje
mésimore algjebrike, reduktim, fuqité, rrénjét, logaritmi,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: baza
- njeh dhe zbaton vetité e fuqive;




- njeh dhe zbaton vetité e rrénjéve;

- njeh dhe zbaton vetité e logaritmit;

- kryen veprime duke zbatuar vetité e rrénjéve, fuqive, logaritmit;
- zgjidh ekuacione logaritmike dhe eksponenciale.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: ekonomi, biologji

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés s¢ mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja fillimisht ndan klasén né tre grupe t€¢ médha. Pér secilin grup, pércakton si detyré té
hartojné njé kllaster pér konceptet kryesore q€ do té trajtohen né kété oré mésimore:

—
Fuq.it"é dhe Rrénjét dhe Logaritmi dhe
vetité e tyre vetité e tyre vetité e tj.

Nxénésit punojné né grupe pér rreth 10 minuta. Mésuesi/ja udhézon qé ata t€ plotésojné gjithcka diné rreth konceptit. Mé
pas, tre pérfagésues prezantojné pérgjigjet n€ tabel€. Kllasteri i prezantuar mund té plotésohet apo pérmirésohet edhe nga
grupet e tjeré.

Meésuesi/ja udhézon nxénésit qé vetité pérkatése t’i shoqérojné edhe me shembuj.

Ndértimi i njohurive: Pasi kané diskutuar kuptimet themelore q€ do t€ pérsériten mésuesi/ja paraget né tabel€ tipa té
ndryshme ushtrimesh né lidhje me njohurité e mésipérme. Disa tipa t& ushtrimeve mund té jené:

500
Ushtrimi 1. Njé portokall e ka diametrin 12 cm. Pasi qérohet, véllimi i tij Eshté Tﬂ cm’. Sa

ishte trashésia e Iékurés?
Ushtrimi 2. Paraqitni né trajté standarde numrat: 75000, 750, 75, 0,75, 0,075.
Ushtrimi 3.

c. Njchsoni: /28 + 4% —(10—2) + 43

2
X

d. Thjeshtoni:

x—=2 x*-2x
Ushtrimi 4.

a.  Ktheni si fuqi me bazé 2:1, 2, 4, 2\/5

1
’ 2\/5
L a0
b. Njehsoni logaritmin me bazé 2 t€ numrave 1; 2; 4; 8; 16; m, N2

c. Zgjidhni ekuacionet: 2*= 16, log (x — 2) + log (2 + x) =log 21.

\/,
d. Paraqitni mé thjesht shprehjet: \/_ 2+ 3\/_ \/— \/— \/,

Ushtrimi 5. Masa e majasé dyfishohet ¢do dité. Pas sa ditéve kjo masé do té trefishohet?

Ushtrimi 6.Treguesi hidrogjenor i tretésirés pH jepet nga formula pH = —log x, ku x ésht€ pérgendrimi i joneve t&
hidrogjenit né tretésir€. Tretésira konsiderohet asnjanése, kur pH = 7; acide, kur pH < 7; bazike, kur pH > 7. Si

duhet té jeté pérqendrimi i joneve té hidrogjenit né tretésiré, né ményré qé€ ajo t€ jeté acide? Bazike?

Nxénésit punojné né grupe, por edhe brenda grupit mund té€ ndajné detyrat, n€ ményré qé té diskutohen té gjitha ushtrimet.
N¢é pérfundim té punés, pérfagésues t& grupeve kémbejné fletoret dhe verifikojné pérgjigjet. Pas korrigjimit, secili grup
prezanton njé nga zgjidhjet e gjetura. Gjaté zgjidhjes né tabelé béhet edhe argumentimi i zgjidhjes.




Pérforcimi i té nxé&nit: N& varési t€ situatés qé u vuné re né fazén e paré t€ mésimit, si dhe né€ pérputhje me programin e
maturés shtetérore, mésuesi/ja pércakton ushtrime plotésuese. Disa ushtrime alternative mund t€ jené:
6. Kiryeni veprimet:

V18 =232 43450
3V8-2408

b. log,3+log,2=

wWr-yfy
X x+y\/;

7. Zgjidhni ekuacionet:
a. logx +log(x+2)=99
b. 25x — 42x +1
8. Popullata P né gindra qeliza, e njé mikrorganizmi rritet né ményré eksponenciale né varési t€ kohés 7 (n€ oré€), sipas

1,
formulés P = Ae? . t 0 |5 10 |15
P |4

a.

C.

a. Gjeni vlerén e konstantes A. Kopjoni dhe plotésoni tabelén, mé pas ndértoni grafikun qé paraqet t&€ dhénat.
b. Cila &shté shpejtésia e rritjes s€ popullatés, kur = 5?7 Argumentoni pérgjigjen.
1. Lartésia 4 (cm) e njé bime fasuleje pas ¢ orésh rritjeje, jepet me ané té formulés / = 0.3e"" . Sa éshté shpejtésia e
rritjes s€ bimés s€ fasules, kur ¢ = 5?
Pérfagésues t€ grupeve paragesin dhe argumentojné zgjidhjet né tabel€.

Gjithashtu né€ varési t€ kohé€s, mund té zhvillohet edhe veprimtaria “shkémbe njé problem”, ku grupet i japin njé€ ushtrim pér
té zgjidhur njéri-tjetrit.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né fletoren-evidencé pér disa nxénés, dhe vleréson disa té tjeré duke
pasur parasysh saktésiné né zgjidhjen e situatave t€ ndryshme problemore, bashképunimin né grup, si edhe vlerésimi qé
nxénésit 1 béné njéri-tjetrit né zgjidhjen e detyrave.

Detyra: Ushtrime nga teste té réna né vite, si dhe nga tekste alternative: fletore pune, pérgatités pér maturén etj.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII
Tema mésimore: Pérséritje pér provimin e maturés shtetérore: Situata e té nxénit:

v" Funksionet
v Bashkésia e pércaktimit
v" Bashkésia e vlerave

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés mésimore Fjalét kyce: bashkési e

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: pércaktimit, bashkési e vlerave,
- interpreton rezultatet e shprehjeve si vlera t€ funksioneve; funksion i anasjell€, kompozim i
- gjen bashkésing e pércaktimit té njé funksioni; funksionit, funksion i pérbéré.

- gjen bashkésiné e vlerave t€ njé funksioni;
- interpreton procesin e kundért si funksion i anasjellé;
- gjen pérbérjen e dy ose mé shumé funksioneve.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit Lidhja me fushat e tjera ose me
temat ndérkurrikulare: shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve




Organizimi i orés sé¢ mésimit

Parashikimi i njohurive: N¢ fillim t& orés sé mésimit, mésuesi/ja shkruan né tabelé fjalén: @
dhe fton nxénésit t& ndértojné hartén e konceptit té tij. Ai/ajo udhézon nxénésit t& kujtojné

gjith¢ka diné pér funksionin duke filluar nga pérkufizimi i tij, bashkésia e pércaktimit, bashkésia e vlerave, grafi, funksioni i
anasjell€, funksioni i pérbéré, llojet e funksionit et;.

Nx&nésit fillimisht punojné né fletoret e tyre dhe mé pas plotésohet kllasteri né tabelé. Ata hedhin ideté e tyre derisa té
ndértohet kllasteri pérfundimtar. Njé pamje e tij mund t¢ jeté:

fix— f(x) osey=1(x) Tabelare

' Linear: y=ax +b
1

Ku x — fytyrat dhe y — shembéllimet.

Relacioni f'me bashkési fillimi X

T

dhe bashkési mbarimi Y quhet Q
funksion kur ¢do element i X-it - PrASSSS=N Ményrate Logaritmik:
lidhet me nié element t& vetém té Y. ’ Funksioni dhenies { | Analitike y = logax.
— Lloj
. el o jet e
Bashkésia e Grafi G Baihl\eslaF = Shigjetore funksioneve
pércaktimit E e vlerave P— . )
e —
Bashkésia e vlerave t€ x pér t& N Kuadratik-
Eg:}tlkf?:;iﬂ;séof;iyl::\/:upnm ose Bashkésia e y=ax’+bx+c Eksponencial:
. . —
Rregullat  pér gifteve (x; ) Bashkésia e y=a'
gjetiene E shémbéllimeve i
Funksioni 1 . .
Rrénja me tregues Logaritmi i nr. negativé o anasjellé: £ Trigonometrik:
Funk 2 R .
cift e nr. negativé o ) ose zero nuk ekziston. unksiont 1 y = COsX (sinx)
nuk ekziston. Pjesétimi me zero &shté i pérbéré: fog.
pamundur l l

Ndértimi i njohurive: Pasi jané pérmbledhur t& gjitha njohurité pér funksionin, mésuesi/ja nxit nxénésit t& formojné
shprehité studimore népérmjet ushtrimeve:
Ushtrimi 1. Gjeni bashkésiné e pércaktimit dhe bashkésiné e vlerave t€ funksioneve:

’2x+ - 3Xy—’ )_1

Ushtrimi 2. Gjeni t€ anasjellin e funksionit:
12-7x
C 2x
Ushtrimi 3. Pér funksionet f(x) = 5x; g(x) = 2x — 3 gjeni:
a) f(x); g '(x)
b) f(g(x)); g(f(x)); f(f(x)); g(g(x));
Ushtrimi 4. Nése funksionet f dhe g jané linearé, f(x) = 2x+3 dhe f(g(x)) = 6x+7, gjeni g(x).

=x". Gjeni fog; gof.

Ushtrimi 5. Jepen funksionet: f: y = 25

Kéto situata diskutohen né grupe t€ veganta ( secili grup diskuton njé rast). Gjaté kohés qé nxénésit diskutojné ushtrimet,
mésuesi/ja orienton dhe ndihmon grupet qé hasin véshtirési. N& pérfundim té punés secili grup prezanton punén e zhvilluar
dhe del me pérfundimin pérkatés.

Pasi pérfundojné té gjitha grupet, disa pérfaqésues té grupeve, prezantojné zgjidhjet né tabelé duke argumentuar ¢do veprim
q¢ ata kryejné. Né pérfundim té diskutimit té situatave, mésuesi/ja fton nxénésit té vlerésojné shokét qé prezantuan zgjidhjet.

Pérforcimi i té nxénit: N¢é varési t¢ situatave qé u vuné re né fazén e paré t&€ mésimit, si dhe né€ pérputhje me programin e
maturés shtetérore, mésuesi/ja pércakton ushtrime plotésuese. Disa ushtrime alternative mund té jené:
1. Gjeni t€ anasjellin e funksioneve:
a. y=x-1
b. y=+5x"-25

2. Gjeni bashkésiné e pércaktimit t& funksioneve:




b. y=+2"-1;
c.  y=+(0,5"-2.
3. Jepen funksionet f: y =2x* -1 dhe g: y =3 —x.
a. Gjeni fog; gof.
b. Pér¢’vleré té x, kemi: fog = gof.
c. y=+5x>-25
4. Gjeni bashkésiné e pércaktimit té funksioneve:
a. y=log(x’—5x+4)
b. y=log, (¥’ -4)
2

5. Gjeni vlerén mé té madhe pér funksionin: y = x(g -X).

6. Gjeni vlerén mé t& vogél pér funksionin y = (x—3)>.
Nxénésit vazhdojné punén népér grupet fillestare, ku diskutojné rreth zgjidhjes. Pasi pérfundojné, krahasojné zgjidhjet me
grupet fqinje. Mé pas, diskutohen disa prej zgjidhjeve né tabelé, ku nxénésit argumentojné veprimet qé kryejné.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né fletoren-evidencé pér disa nxénés dhe vleréson disa té tjeré duke
pasur parasysh aftésiné e tyre né zgjidhjen dhe argumentimin e situatave t¢ dhéna. Gjaté vlerésimit, mésuesi/ja mban
parasysh edhe argumentimin q€ nxénésit béjné pér shndérrimet e grafikéve. Njé vend t€ réndésishém né vlerésim z€ edhe
vlerésimi q€ nxénésit i béné njéri-tjetrit gjaté bashképunimit né grup.

Detyra: Ushtrime nga teste t€ réna né vite, si dhe nga tekste alternative: fletore pune, pérgatités pér maturén etj.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematikeé Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Pérséritje pér provimin e maturés shtetérore: Situata e té nxénit:
v" Shprehjet algjebrike, shndérrimi i formulave, e Mosha e Anés dhe e véllezérve té
v Ekuacione, inekuacione; saj
v' Vargjet, polinomet.
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: shprehje, reduktim,
mésimore faktorizim, subjekt, funksion i anasjellg,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: funksion i pérbéré, ekuacion, inekuacion,
- pérdor veprimet algjebrike pér té reduktuar shprehjet; zgjidhje grafike, zgjidhje algjebrike, varg,
- z&vendéson numrat né formula dhe shprehje; progresion, vargje kuadratiké, vargjet e
- riorganizon formulat pér té ndryshuar subjektin; Fibonagit, polinom, teorema Bezu, pjesétim
- zgjidh algjebrikisht dhe grafikisht ekuacione dhe inekuacione i polinomeve, teorema binomiale,
lineare ose té fuqisé sé¢ dyté me njé ose dy ndryshore; koeficiente binomiale.

- pérfton kufizat e njé vargu sipas rregullés kufizé-vend,

- dallon dhe pérdor vetité e vargjeve t€ njohur pér t€ njehsuar ay;
- faktorizon polinome té ndryshém;

- pjeséton polinome me shprehje algjebrike.




Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit.

Teknologji.

Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Fiziké, Ekonomi,

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja né kété oré mésimi ndan klasén né€ 5 grupe. Pér secilin grup pércakton ushtrime té

veganta.
Grupi i paré: Grupi i dyté: Grupi i treté: Grupi i katért: Grupi i pesté:
1. Paraqitni mé | 1. Shkruani x si 1. Zgjidhni 1. Pércaktoni llojin e 1. Ktheni né polinom s
thjeshté: subjekt: ekuacionet: vargut, dhe mé pas (2x - 1)(3x +2)?
a) 4a-3b+2a= a) Ax-B=C a) x*—10x+16= | plotésoni me tri kufiza t¢ | 2. Pér polinomin:
b) b)y(y +3)-2y(y b) m =2y 0 tjera: X} —4x> +x + 6 gjeni:
+1) b) x*-5x-7=0 |a) 1,3,57... a) P(1),P(-1),P(2),
9 y= TX+3 | ¢) 162-25=0 |b) 1,3,7, 13... P(-2)
2. Faktorizoni: x+1 c) 2,3,5,8,13.... b) cila prej tyre éshté
a) 5x*+10x = 2. Zgjidhni d) 3,6,12,24.... polinomit
b) 2lab’- l14a= 2. Faktorizoni inekuacionet: e) 1,4,9,16.... c) faktorizoni duke bg
a) 30p*+ 15pq®— shprehjet kuadratike: | a) 5x—4>21 2. Pér vargun: pjesétimin.
5pq? a) 16x2— 49 b) x+y>4 T(n)=3-2n 3. Me ndihmén e koefid
b) 6x>+7x-3 c) x>+5x-6<0 |a) gjenikufizéne5* binomiale, njehsoni:

3. Thjeshtoni
shprehjen:
X +x
(x+1)?

c) 4x*—-8x-12

d) -2<x-3<
4
e) |4x2—12|S4

b) aéshté 12 kufiz€ e
kétij vargu

3. Gjeni formulén pér a,.

a)3,7,11,15...

b)4,7,12,19....

a) (2x-3)
b) termin g€ pérmban|
polinomin (2 — 3x)

Fillimisht, nxénésit punojné né grupet e tyre ushtrimet. Gjat€ kohés qé nxénésit punojné, mésuesi/ja vézhgon punén e

grupeve duke orientuar dhe ndihmuar grupet qé hasin véshtirési.

Ndértimi i njohurive: Né pérfundim t&€ punés, grupet kémbejné fletoren me grupin fqinj: p.sh. grupi i paré€ i kalon shénimet
te grupi i dyté; grupi i dyt€ kalon shénimet te grupi i treté e késhtu me radhé, secili grup vleréson zgjidhjen e grupit tjetér.
Pasi kané kontrolluar zgjidhjet né fletore, pérfaqésues té grupeve prezantojné pérfundimet né tabelé. Mésuesi/ja kujdeset qé
gjaté prezantimit t€ zgjidhjes, nxénésit t€ argumentojné veprimet. Népérmjet marrédhénieve pyetje-pérgjigje, rikujtohen
kuptimet themelore té késaj ore pérséritjeje p.sh.:

Grupi i paré: Cfaré kuptoni me monome té€ ngjashme? Cilén veti zbatuat kur hapét kllapat? C’kuptoni me faktorizim?
Grupi i dyté: C’kuptoni me “ndrysho subjekt”? Cilat formula té réndésishme pérdorét né faktorizim? Cilat metoda mund té

pérdornit pér rastet b dhe c?

Grupi i treté: Si do ta zgjidhni ekuacionin e fuqis€ sé dyté? Po inekuacionin e fuqisé s€ dyt€? A mund té studioni shenjén e
nj€ prodhimi faktorésh? Cilét jané hapat qé€ ndiqni gjaté zgjidhjes sé njé inekuacioni me dy ndryshore?

Grupi i katért: A mund t’i formuloni rregullat e emértimit t€ vargjeve? Cila éshté lidhja vend-kufizé qé duhet té keni
parasysh né secilin prej vargjeve? Si arsyetoni pér t& gjetur nése njé numér éshté apo jo kufizé e vargut?

Grupi i pesté: Kur vlera e x quhet rrénjé e polinomit? Cilén teoremé zbatoni nése do té faktorizoni njé polinom?

A mund t€ gjeni lehté fuqiné e dyté, té treté etj., t€ njé polinomi pa pérdorur shumézimet e njépasnjéshme?

Nxé&nésit mund té drejtojné pyetje té tjera, nése kané situata té paqarta.

Pérforcimi i té nxénit: N¢é varési t¢ situatave dhe véshtirésive qé dalin né pah nga grupet e ushtrimeve, mésuesi/ja
pércakton ushtrime t€ tjera qé nxénésit do t’i punojné né fazén e treté té orés s€ mésimit. Disa ushtrime t&€ mundshme mund

té jené:




1. Paraqitni mé thjeshté:

2x% +4x a a
a)5x*—10x+5 b) —— ¢ ———
&x a+l a+2

2. Ana ka dy véllezér binjaké, té cilét jan€ 5 vjet mé té vegjél se dyfishi i moshés sé Anés.

d)892 112

a) Shprehni shumén e moshés sé tre fémijéve.
b) Nése pas 10 vitesh, Ana do té jeté sa dyfishi i moshés qé kishte para 11 vitesh, sa éshté tani?
3. Provoni gé katrori i ¢do numri ¢ift €shté shuméfish i numrit 4.
{x+3y:4
4. Zgjidhni sistemin me njé nga ményrat q€ njihni: .
2x—y=2
5. Paraqitni zonén qé pércaktojné 3 inekuacionet e méposhtme:
a) 2x+3y<10
b) 2y+1>0
c) y+1 <x

6. Kufizat e vargut T(n) jepen nga formula T(n) = 3n® + 4n.

a) Gjeni kufizén e 5. b) A &shté 10 kufizé e vargut?

7. Njehsoni:

a) C75C 45 b) kufizén qé pérmban fuqing e 6 té x né zbérthimin e (2x — 4)°
n! (n+3)!

8. Thjeshtoni shprehjet:

(n+1)!" nl(n+1)!

9. Gjeni zonén e zgjidhjeve t& sistemit:
3x-2y<6
x+2y>2

Meésuesi/ja nxit nxénésit q€ njohurité e rikujtuara t’i paragesin né formé kllasteri dhe t’i pérdorin né zgjidhjet e situatave té
ndryshme.

Vlerésimi: Né fund t& orés sé mésimit, mésuesi/ja vleréson disa nxénés, dhe mban shénime né fletoren-evidencé pér disa té
tjeré. Né vlerésim merr parasysh aftésiné€ qé nxénésit kané né evidentimin e informacionit (vetive, pérkufizimeve etj.) si dhe
pérdorimin e tyre né zgjidhjen e situatave problemore. Vlerésimi do t& mbéshtetet n€ punén q€ nxénésit béné né fletoret e
tyre si dhe do t€ argumentohet mbi bazén e nivelit t€ arritjeve té t€ pérshtatura né funksion t€ orés s€ pérséritjes.

Detyra: Ushtrime nga teste t€ réna né vite, si dhe nga tekste alternative: fletore pune, pérgatités pér maturén et;.

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.
Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Pérséritje pér provimin e maturés shtetérore: Situata e té nxénit:

v Gjeometria né plan; teorema e Pitagorés; teoremat e Euklidit; e Largesa ndérmjet qyteteve.

v Njésité e matjes, njésité e pérbéra, e Syprina e oborrit t€ shkollés.

v’ Perimetri, syprina, véllimi i kubit, kuboidit, prizmit, cilindrit, piramidés, e Véllimi i pishinés.

konit dhe sferés.
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés mésimore Fjalét kyce: piké, drejtéz, plan, kulm,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: kénd, kénde ndérruese, kénde shtuese,
kénde plotésuese, shumékéndésh i




- formulon dhe zbaton vetité e kéndeve: me kulm té pérbashkét, shtues, rregullt, kénde té brendshme,

plotésues, té formuara nga drejtéza paralele dhe njé prerése, kéndet e kongruencé, ngjashméri, teoremé
brendshme té njé shumékéndéshi etj.; Pitagore, teoremé Euklidi, syprina e
- zbaton konceptet e kongruencés dhe ngjashmeérisé sé figurave; trupave, véllimi i trupave, njésité.

- pérdor shkallén e zvogélimit dhe zmadhimit;

- zbaton teoremén ¢ Pitagorés, teoremat e Euklidit;

- kémben njésité standarde dhe njésité e pérbéra;

- njehson perimetrin dhe syprinén e figurave plane té thjeshta dhe t&
pérbéra;

- njehson véllimin e trupave: prizmit, kuiboidit, cilindrit, piramidés, sferés
etj.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me
temat ndérkurrikulare: Shkenca

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja ndan klasén né 4 grupe t€ médha. Pér secilin grup pércakton si detyré t€ ndértojé njé
kllaster pér njérin nga konceptet qé do té pérsériten né€ kété oré mésimi.
<+ Grupi i paré: do t€ rikujtojé njohurité themelore t&€ gjeometrisé né plan. Mésuesi/ja udhézon nxénésit t€ fillojné me
njohurité themelore dhe mé pas me vetité dhe teoremat pér trekéndéshin e ¢farédoshém dhe katérkéndéshat.
% Grupi i dyté: do t€ rikujtojé marrédhéniet metrike né trekéndéshin kénddrejté. Ky grup duhet t€ keté parasysh té gjitha
vetité dhe teoremat pér trekéndéshin kénddre;jté.
+ Grupi i treté: do té rikujtojé njésité e matjes, njésité e thjeshta dhe té pérbéra dhe veprimet me to. Pér két€ mésuesi/ja
udhézon té béjné trekéndéshat e formulave pér njésité e pérbéra;
£ Grupi i katért: do t€ rikujtojé formulat pér syprinat e figurave t&€ ndryshme, si edhe formulat pér syprinat dhe véllimet
e trupave gjeometriké.
Secili grup fillon punén n€ ményré t€ pavarur, ndérsa mésuesi/ja gjaté késaj kohe vézhgon dhe ndihmon grupet qé hasin
véshtirési.
N¢é pérfundim t€ punés sé tyre, pérfagésues t€ grupeve, prezantojné pérpara klasés kllasterat e tyre. Pjesétarét e grupeve t&é
tjeré mund t€ ploté€sojné dhe t€ korrigjojné punén e secilit grup. Né pérfundim t€ diskutimit, kllasterat vendosen né njé vend
té dukshém né tabel€, né ményré qé nxénésit t€ kené mundési t’i shfrytézojné pérfundimet e arritura né zgjidhjen e situatave
problemore.

Ndértimi i njohurive: N& vazhdim té punés qé nxénésit zhvilluan né pjesén e paré t&€ mésimit, mésuesi/ja pércakton detyra
pér kété fazé t€ orés. Nxénésit punojné pérkatésisht né grupet e tyre ushtrimet né pérputhje me ¢éshtjet qé studiuan né
kllasterat e tyre:

Grupi i paré:

Ushtrimi 1. Dy drejtéza prerése formojné 4 kénde, njéri prej té ciléve éshté 45°. Gjeni kéndet e tjera.

Ushtrimi 2. Né¢ trekéndéshin kénddrejté me katete 12 dhe 15 cm, njehsoni lart€siné mbi hipotenuzé.

Ushtrimi 3. Njé katror ka sypriné té barabarté me trekénd€shin me bazé 27 cm dhe lartési 24 cm. Gjeni brinjén e katrorit.
Ushtrimi 4. Nga cilindri me rreze t€ bazés 10 cm, dhe lartési 7 cm, éshté hequr njé gjysmésferé me rreze 3 cm. Njehsoni
syprinén dhe véllimin e trupit té pérftuar.

Grupi i dyté:

Ushtrimi 1. Pércaktoni nése trekéndéshi me brinjé 17, 15 dhe 8 éshté trekéndésh kénddre;jté.

Ushtrimi 2. Dy prej kéndeve té balonés jané 130° dhe 50°. Njehsoni kéndet e tjera té saj.

Ushtrimi 3. Véllimi i njé cilindri éshté 510 cm®. Gjeni lartésiné e tij nése rrezja e bazés éshté 45 mm.

Ushtrimi 4. Dy trekéndésha ABC dhe MNP jané té ngjashém me koeficient ngjashmérie 1, 5. Gjeni:

a) raportin e syprinave dhe perimetrave;

b) brinjén mé t€ voggél té trekéndéshit ABC, nése brinja mé e vogél e trekéndéshit MNP &shté 7 cm mé e voggél se




brinja mé e vogél e trekéndéshit ABC.

Grupi i treté:

Ushtrimi 1. Né& harté, largesa ndérmjet dy qyteteve éshté 5 cm. Gjeni largesén reale nése harta ka njé shkallé 1:200000
Ushtrimi 2. Né njé trekéndésh kénddrejté, projeksionet e kateteve mbi hipotenuzé jané pérkatésisht 1 dhe 4 cm. Gjeni katetet
e trekéndéshit.

Ushtrimi 3. Né njé shumékéndésh té rregullt, kéndi qendror éshté 50°. Gjeni numrin e brinjéve dhe kéndin e brendshém té
shumékéndéshit.

Ushtrimi 4. Gjeni masén e njé kuboidi prej hekuri me pé€rmasa 20 cm, 150 mm dhe 25 cm kur dihet se dendésia e hekurit
éshté 7,874 g/em’.

Grupi i katért:

Ushtrimi 1. Oborri i shkoll€s ka formén e njé trapezi kénddrejté me baza 25 metra dhe 43 metra, ndérsa brinja anésore jo
pingule me bazat ésht€ 30 m. Njehsoni syprinén e oborrit.

Ushtrimi 2. Syprina e sferés éshté 784w cm?. Gjeni rrezen e sferés.

Ushtrimi 3. Njé trung koni ka lartési 10 cm, rreze t& bazés s€ madhe 12 cm dhe rreze t€ bazés sé vogél 8 cm. Njehsoni
véllimin e trupit.

Ushtrimi 4. Né njé trekéndésh kénddrejté, katetet jané pérkatésisht: 15 cm dhe 20 cm. Gjeni gjatésiné e hipotenuzés dhe té
projeksioneve té kateteve mbi hipotenuzé.

Né pérfundim t€ punés, pérfagésues t€ grupeve mblidhen dhe diskutojné pérgjigjet. Pasi kané kontrolluar zgjidhjet né
fletore, pérfagésues té€ grupeve prezantojné pérfundimet né tabel€. Mésuesi/ja kujdeset qé gjaté prezantimit t€ zgjidhjes,
nxénésit t€ argumentojné veprimet.

Pérforcimi i té nxénit:

Duke analizuar mangésité qé u vuné re né fazén e paré dhe t¢é dyté€ té mésimit, si dhe né pérputhje me programin e maturés
shtetérore, mésuesi/ja pércakton ushtrime plotésuese. Disa ushtrime alternative mund té jené:

1. Vértetoni se kéndi i jashtém i trekéndéshit e ka masén sa shuma e dy kéndeve té trekéndéshit, jo t&€ bashkémbéshtetur me
té.

2. Pércaktoni llojin e katérkéndéshit qé formohet nga bashkimi i meseve té brinjéve té njé katérkéndéshi ¢farédo.

3. Gjeni numrin € brinjéve té njé shumékéndéshi té rregullt me kénde té jashtme nga 12°.

4. Né hartén me shkallé 1: 100000 pércaktoni largésin€ ndérmjet dy qyteteve, té cilét kané realisht largesén 25 km.

5. Njé pishin€ né€ formé kuboidi, ka pé€rmasat 26 m, 12 m, 1,5 m. Nése ajo zbrazet nga njé tub q¢ largon 30 /s, pércaktoni
pér sa kohé do té zbrazet plotésisht pishina.

6. Dy cilindra té drejté rrethoré: i pari me rreze t€ bazés 8 cm e lartési 4 cm, ndérsa i dyti me rreze té bazés 2 cm, dhe lartési
40 cm, shkrihen pér té formuar njé sferé. Njehsoni véllimin dhe syprinén e sferés sé pérftuar.

7. Né rombin ABCD, larté€sia AH, e ndan brinjén BC né dy pjesé té barabarta. Njehsoni perimetrin dhe syprinén e rombit
nése AH=15 cm.

8. Njé sektor qarkor me kénd gendror 120° dhe rreze 9 cm mblidhet pér té formuar njé kon. Njehsoni véllimin e konit.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né evidencé pér disa prej nxénésve dhe vleréson nxénésit duke pasur
parasysh saktésiné e tyre n€ pérdorimin e formulave t€ syprinave dhe véllimeve t€ trupave, pérdorimin e teoremave et;.
Vlerésimin e mbéshtet né punén q€ nxénésit b&jné né fletoret e tyre, pjes€marrjen né€ grupe si dhe né argumentimin e
pérgjigjeve. N¢€ vlerésim mésuesi/ja merr parasysh edhe vlerésimin dhe plotésimin qé nxénésit béné pér punén e shokéve.

Detyra: Ushtrime nga teste t€ réna né vite, si dhe nga tekste alternative, fletore pune, pérgatités pér maturén etj.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII
Tema mésimore: Pérséritje pér maturén shtetérore Situata e té nxénit:
v Rrethi. Teoremat pér rrethin e Largesa ndérmjet anijeve

v Ekuacioni i rrethit, ekuacioni i tangjentes sé njé rrethi

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés mésimore | Fjalét kyce: rreth, gendér, rreze,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: diametér, kordg, tangjente, kénd rrethor,
- pérdor vetité e kéndeve rrethoré, kéndeve gendrore, kéndeve qé kénd gendror, tangjente
formohen nga kordat dhe tangjentet;
- pérdor teoremat pér kordat, tangjentet;
- paraget ekuacionin e rrethit né trajté kanonike dhe pércakton gqendrén
dhe rrezen e tij;
- zbaton vetité e rrethit dhe tangjentes né situata problemore.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, vizore, kompas. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkenca, inxhinieria

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Fillimisht, mésuesi/ja shénon né tabel€ ushtrimet:
1. Njehsoni perimetrin e rrethit me rreze Scm. Sa do té ishte gjatésia e gjysmés sé rrethit? Po syprina e tij?
2. Né njé rreth kéndi rrethor éshté 30°. Sa éshté kéndi qendror pérkatés?
3. Nése jepet rrethi me gendér O(2; 5) dhe pika A(3; 7) né t&, a mund ta gjeni ekuacionin e tangjentes s€ rrethit né
pikén A? Si?
Nxénésit i diskutojné ushtrimet né dyshe dhe mé pas pérgjigjet diskutohen né tabelé. Pasi ka marré pérgjigjet pér situatat e
paraqitura mé sipér, mésuesi/ja fton nxénésit t& plotésojné tabelén qé ajo do t&€ paraqesé.

Ndértimi i njohurive: Ajo prezanton pérpara nxénésve konceptin pér t€ cilin ata do té ploté€sojné tabelén.

1. Rrethi dhe elementet e tij
Nxénésit punojné né grupe me nga 4 nxénés dhe mésuesi/ja vézhgon pa ndérhyré né plotésimin e tabelés.
Né pérfundim pérfagésues té grupeve prezantojné pérgjigjet. Nxénésit mund t& korrigjojné pérgjigjet ¢ shokéve, por edhe
mund t€ shtojné rreshta pér konceptet t€ tjera g€ mendojné se jané t€ nevojshme. Mésuesi/ja pas plot€simit t& hartés sé
konceptit pér secilin grup, sugjeron ploté€simin e kolonés sé treté, vetité. Nxénésit vazhdojné punén né grupet e tyre. Né
pérfundim t€ punés, pérfagésues t€ grupeve krahasojné pérgjigjet. Pérgjigjet prezantohen né klasé. Gjaté prezantimit té
pérgjigjeve mésuesi/ja e v€ theksin né argumentimin e veprimeve.
Njé pamje e plot€simit té tabelés mund té jeté:

Rrethi dhe elementet e tij.

Pérkufizimi Vetité
Rrethi Bashlie.:sufl e" pikave té planit t€ baraslarguara 1.P=2mr, S=nr®, (=27 5, A
nga njé pike. 180 360

2. Ekuacioni i tij (x + a)>+ (y + b)>=r2, ku (a; b) jané
koordinatat e gendrés
Korda Segment qé bashkon dy pika ¢farédo té 1. Diametri pingul me kordén e ndan kordén dhe harget qé aj

rrethit. tendos né dy pjesé té barabarta.

2. Korda té barabarta tendosin harqe té barabarta.
3. Harget midis kordave paralele jané té barabarta.

Diametri Korda mé e madhe e rrethit qé kalon nga 1. Ndan rrethin né dy gjysmérrathé.

gendra. 2. Kéndi i mbéshtetur mbi diametér e ka masén 90",




Tangjente Drejtéza qé ka me rrethin vetém njé piké t€¢ | 1. Rrezja e rrethit éshté pingule me tangjenten né pikén e
pérbashkét. takimit.
2. Kéndi i formuar nga korda dhe tangjentja e ka masén sa
gjysma e harkut.
3. Tangjentet e hequra nga njé piké jashté rrethit jané té
barabarta.
Kéndi Kéndi qé ka kulmin né rreth dhe brinjét 1. Masa e tij éshté sa gjysma e harkut ku mbéshtetet.
rrethor korda té tij.
Kénd Kéndi qé ka kulmin né gendér e brinjét 1. Masa e tij éshté sa masa e harkut ku mbéshtetet.
gendror rreze t€ tij.

Zhvillohet njé diskutim rreth kétyre njohurive dhe zbatimeve té shumta q€ ato kané. M¢ pas, mésuesi/ja fton nxénésit t&
zgjidhin problemat:

1. Ngapika M e njé gjysmérrethi ndértohet segmenti MN, pingul me diametrin AB té rrethit. Gjeni segmentet AN dhe
NB né qofté se NB — AN =15 cm dhe MN = 18 cm.

2.
a. Korda e njé rrethi éshté 8 cm dhe largesa e saj nga qendra e rrethit éshté 7,5 cm. Gjeni rrezen e rrethit.
b. Rrezja e njé rrethi éshté 6 cm. Gjeni gjatésiné e njé korde qé e ka largesén nga gendra 4,8 cm.

3. Gjeni kéndet x dhe y né figurat e méposhtme.

?

Nx&nésit punojné né dyshe dhe pasi pérfundojné krahasojné zgjidhjet me dyshet fqinje. Diskutohet zgjidhja e ushtrimeve né
tabelé.

Pérforcimi i té nxénit: N€ varési t& véshtir€sive q€ dolén né pah né dy fazat e para t€ mésimit, mésuesi/ja pércakton
ushtrime té cilat nxénésit do t’i punojné né dyshe. Ushtrime t€ mundshme mund t€ jené:

1. Pércaktoni qendrén e rrethit me ekuacion: x* +18x+y* —14y+30=0

2. Shkruaj ekuacionin e rrethit me qendér origjinén e koordinatave, q€ kalon nga pika A(3; 4)

3. Shkruaj ekuacionin e tangjentes me rrethin x>+ y?>= 100 né pikén me koordinata (8; 6).

4. Njehsoni syprinén e sektorit qarkor me masé 120° dhe rreze 5 cm.

5. Katrori me brinjé 4 cm, brendashkruhet né rreth. Njehsoni syprinén ndérmjet rrethit dhe katrorit.

6. Nga njé piké jashté njé rrethi jané hequr dy tangjente. Vértetoni se segmenti qé bashkon pikén e pérbashkét me
origjinén &shté pérgjysmore e kéndit ndérmjet dy tangjenteve.

7. Harku i njé sektori qarkor ka gjatési 82 cm dhe rrezja e rrethit €sht€ 15 cm. Gjeni syprinén e sektorit qarkor.

8. Né rrethin me diametér AB =25 cm éshté marré nj€ piké C, q€ ndodhet né largesén 12 cm nga drejtéza AB. Gjeni

syprinén e trekéndéshit ABC.

Disa nga zgjidhjet e ushtrimeve diskutohen né tabel€, ku nxénési qé e prezanton argumenton veprimet qé kryen.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né fletoren-evidencé pér disa nxénés, dhe vleréson disa t€ tjeré duke
pasur parasysh aftésiné qé ata kané né€ identifikimin formulés apo vetisé sé€ rrethit q€ do t€ pérdorin, saktésin€ né gjetjen e
funksioneve trigonometrike t& kéndit, si dhe né bashképunimin né grup. Nj€ vend t€ rénd€sishém né vlerésim z& edhe
vlerésimi q€ nxénésit i b&jné njéri-tjetrit gjaté prezantimit t€ zgjidhjeve. Gjaté vlerésimit, mésuesi/ja mban parasysh edhe
argumentimin qé nxénésit b&jné pér zgjidhjen e situatave problemore.

Detyra: Ushtrime nga teste té réna né vite, si dhe nga tekste alternative, fletore pune, pérgatit€s pér maturén etj.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké me zgjedhje Shkalla: VI Klasa: XII
Tema mésimore: Pérséritje pér maturén shtetérore Situata e té nxénit:
v' Trigonometria e Largesa ndérmjet anijeve
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés mésimore | Fjalét kyce: sinus, kosinus, tangjent,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: kotangjent, formulé themelore, teoremé,
- pérdor konceptin sinus, kosinus, tangjent, kotangjent né trekéndéshin trekéndEsh, rreth.
kénddrejté;

- pérdor formulat trigonometrike bazg;

- zbaton teoremén e sinusit dhe kosinusit né trekéndésha ¢farédo;

- pérdor formulén s = %ab siny pér t€ njehsuar syprinén e trekéndéshit;

- vérteton identitete t€ thjeshta trigonometrike.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesit, vizore, kompas Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: shkenca, inxhinieria

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Fillimisht mésuesi/ja shénon né tabelé ushtrimet:
1. sina=0.6. Gjeni funksionet ¢ tjera trigonometrike té kéndit « .
2. Nése né trekéndéshin ABC kemi AB = 12 cm, BC = 9 cm dhe kéndi ABC = 60°, gjeni elementet e tjera t&
trekéndéshit.
3. Nése né njé trekéndésh brinjét jané pérkatésisht 9 cm, 21 cm dhe 24 cm, a mund t& pércaktojmé masat e kéndeve?
Si?
dhe fton nxénésit t&€ punojné pér zgjidhjen e tyre. Nxénésit i diskutojné ushtrimet né dyshe dhe mé pas pérgjigjet diskutohen
né tabelé, duke argumentuar edhe formulén apo teorin€ q€ pérdorin. Pasi ka marré pérgjigjet pér situatat e paraqitura mé
sipér, mésuesi/ja fton nxénésit t& ploté€sojné njé harté koncepti pér njohurité qé ata kané nga trigonometria.

Ndértimi i njohurive: Mésuesi/ja prezanton pérpara nxénésve konceptet pér té cilat ata do t€ ndértojné hartén.

2. Funksionet trigonometrike

3. Formulat trigonometrike

4. Marrédhéniet midis kéndeve dhe brinjéve né njé trekéndésh

5. Formula pér S e trekéndéshit me ndihmén e sinusit té kéndit
Nxénésit punojné né grupe me nga 4 nxénés, dhe mésuesi/ja vézhgon pa ndérhyré ploté€simin e tabelés.
Né pérfundim pérfagésues té grupeve prezantojné pérgjigjet. Nxénésit mund té korrigjojné pérgjigjet e shokéve, por edhe
mund t€ shtojné rreshta pér konceptet t€ tjera q¢ mendojné se jané t&€ nevojshme. Mésuesi/ja pas plotésimit t€ hartés sé
konceptit pér secilin grup, sugjeron pér secilin rast ploté€simin e kolonés sé€ tret€ Zbatime. Mésuesi/ja sugjeron disa vlera pér
zbatimet q€ nxénésit do té plotésojné.
Nx&nésit vazhdojn€ punén né grupet e tyre. N& pérfundim té punés, pérfagésues té grupeve krahasojné pérgjigjet. Pérgjigjet
prezantohen né klas€. Gjaté prezantimit té pérgjigjeve, mésuesi/ja e vé theksin né argumentimin e veprimeve.
Njé pamje e tabelés s€ plotésuar mund té jeté:

Formulimi Zbatime
Sinusi i kéndit né trekéndéshin | Raporti i katetit pérballé me 1. AABC:€=90°,a = 6¢m.b =8cm = ¢ = 10cm
kénddrejté hipotenuzén sina.= ..., sinf = ...
Kosinusi i kéndit né Raporti i katetit anéshkruar me 1. AABC: € =90",b = 8cm, ¢ = 10¢m
trekéndéshin kénddrejté hipotenuzén COS0L= ..., COSB = ...,




Tangjenti i kéndit né Raporti i katetit pérballé me katetin 1. AABC: € =90",a = 6¢m,c = 10em

trekéndéshin kénddrejté anéshkruar Gieni tga = ..., tgp = ...

Kotangjenti i kéndit né Raporti i katetit anéshkruar me katetin | 1, AuBC:€ =90°,a = 6¢m.b = 8cm,
trekéndéshin kénddrejté pérballé Gjeni cotga = ..., cotgp = ...
Lidhjet midis funksioneve sinfa+cos’a =1 3.
. e et o ) tgaa == . Gjeni sina dhe cosa .
trigonometrike té njé kéndi , sina 4
o =
¢ cosa
Teorema e sinusit a b c Né trekéndéshin ABC, a=24 cm, & =45",b=110°

sing  sinf  siny

Gjeni: b, ¢ dhe kéndin v.

Teorema e kosinusit a® =b* +c* —2bccosa Ngé trekéndéshin ABC, b =24 cm, ¢ =10 cm,
a=45" Gjeni a.

Formula e syprinés sé sl siny Né trekéndéshin ABC, brinjét a =9 cm,
trekéndéshit 2 b =24 cm dhe kéndi y = 60°.

Zhvillohet njé diskutim rreth kétyre njohurive dhe zbatimeve té shumta qé€ ato kané.

Pérforcimi i té nxénit: N¢é varési t& véshtirésive qé dolén né pah né dy fazat e para t€ mésimit, mésuesi/ja pércakton
ushtrime té cilat nxénésit do t’i punojné né dyshe. Ushtrime t€ mundshme mund t€ jené:
9. Nga njé€ pikeé jashté njé rrethi jan€ hequr dy tangjente. Vértetoni se segmenti qé bashkon pikén e p€rbashkét me
origjinén &shté pérgjysmore e kéndit ndérmjet dy tangjenteve.

10. P -
a. Gjeni kéndet QOS, QRS dhe kéndin OQR né figurén e dhéné. <
Kéndi OSR éshté 42°. R
b. Gjeni PQ nése PS =10 cm.
c. Gjeni kéndin OPS. S

11. Né njé paralelogram, diagonalet jané pérkatésisht 6 cm dhe 8 cm, dhe formojné kéndin 60° ndérmjet tyre. Njehsoni
gjatésité e brinjéve si dhe syprinén e paralelogramit.

12. Vértetoni barazimin: a) (fga +cotga)’ — (tga —cotgar)’ =4  b) cos® x +sin* x =1 —2sin? x-cos’ x .

13. Duke ditur ¢ sin a = 0,8, gjeni: cos a, tg a, cotg a.

14. Nga njé far ndri¢imi, njé anije shihet 6 km larg né njé kurs 130", ndérsa njé anije tjetér duket 9 km larg né njé kurs
prej 195°. Llogaritni largesén ndérmjet anijeve.

15. Zgjidh ekuacionin 2cos’x + sin x = 1 pér kénde 0° < x < 360"

16. Né trekéndéshin ABC, jepen brinjét b =43 , ¢ = 12, dhe 4 =30° . Pércaktoni llojin e trekéndéshit.

Disa nga zgjidhjet e ushtrimeve diskutohen né tabelé, ku nxénési qé e prezanton argumenton veprimet gé kryen. Vémendje i
kushtohet edhe ndértimit t& figurés sé problemit 6 dhe zgjidhjes sé tij.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né fletoren-evidencé pér disa nxénés dhe vleréson disa té tjeré. duke
pasur parasysh aftésiné qé ata kané né€ identifikimin formulés apo vetisé sé€ rrethit q€ do t€ pérdorin, saktésin€ né gjetjen e
funksioneve trigonometrike t& kéndit, si dhe né bashképunimin né grup. Nj€ vend t€ rénd€sishém né vlerésim z& edhe
vlerésimi q€ nxénésit i bé&jné njéri-tjetrit gjaté prezantimit té zgjidhjeve. Gjaté vlerésimit, mésuesi/ja mban parasysh edhe
argumentimin g€ nxénésit b&jné pér zgjidhjen e situatave problemore.

Detyra: Ushtrime nga teste té réna né vite, si dhe nga tekste alternative, fletore pune, pérgatités pér maturén etj.




PLANIFIKIMI I ORES MiESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII —
Tema mésimore: Pérséritje pér maturén shtetérore. Situata e té nxénit:
v Shndérrimet gjeometrike. e Videolojé me raketa.
v Vektorét.
Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés Fjalét kyce: shndérrim gjeometrik,
mésimore zhvendosje, zmadhim, gendér, koeficient,
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: simetri, vektor, rregull trekéndéshi, rregull
- identifikon, pérshkruan dhe ndérton figura kongruente dhe t& paralelogrami, shumézimi vektorit me njé
ngjashme népérmjet simetrisé, zhvendosjes paralele dhe numér, mbledhja e dy vektoréve.
zmadhimit;
- pérshkruan ndryshimet dhe elementet e pandryshueshme né njé
shndérrim;
- kryen veprimet me vektorét né ményré algjebrike dhe
gjeometrike;
- njehson gjatésing e vektorit si largesé midis dy pikash;
- pércakton kushtet kur dy vektoré jané paralelé.
Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Fiziké, Gjeografi.

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: Mésuesi/ja prezanton pérpara nxénésve ushtrimet:

1. Skiconi né t€ njéjtin rrjet koordinativ trekéndéshin ABC me koordinata A(1; 1), B(7; 1), C(1; 5) dhe MNP me koordinata
M(-5; 4), N(=8; 4), P(-5; 2).

2. Skiconi né t€ njéjtin rrjet koordinativ trekéndéshin ABC me koordinata A(1; 1), B(7; 1), C(1; 5) dhe MNP me koordinata
M(-1; -1), N(-7; —1), P(-1; -5).

3. Skiconi né té njéjtin rrjet koordinativ trekéndéshin ABC me koordinata A(1; 1), B(7; 1), C(1; 5) dhe MNP me koordinata
M(1; -1), N(7; -1), P(1; =5).

Pér t€ zgjidhur kéto ushtrime, nxénésit punojné né€ dyshe, né fleté té€ milimetruara. Né pérfundim t€ punés, dyshet e aférta
krahasojné ushtrimet. Tre nxénés prezantojné zgjidhjet né tabelg.

Pasi béjné paraqitjen e pikave né planin koordinativ, arsyetojné edhe rreth lidhjes qé kané dy trekéndéshat e paraqitur.

Ndértimi i njohurive: Gjaté prezantimit t¢ zgjidhjeve, mésuesi/ja népérmjet marrédhénieve pyetje-pérgjigje, kérkon qé t&
sjellé né vémendje t€ nxénésve kuptimet themelore t€ shndérrimeve gjeometrike dhe vektoréve p.sh.:

1. Si jané trekéndéshat e rastit a? A mund té pércaktoni sa heré &shté zvogéluar trekéndéshi ABC?

2. Si jané trekéndéshat e rastit b dhe ¢? A vini re ndonjé lidhje mes koordinatave respektive né k&té rast?

Pasi merr pérgjigjet e nxénésve pér kéto raste, mésuesi/ja prezanton pérpara tyre njé situaté reale:

Nése do t€ jeni duke luajtur njé videlojé dhe raketa 1€viz 45 km djathtas e 23 km vertikalisht lart, e mé pas fillon t€ zbres€ 24
km djathtas e 13 km vertikalisht poshté, ku do té ndodhet raketa né pérfundim té€ dy 1€vizjeve? A mund t€ paraqitni kéto dy
1€vizje si njé t& vetme?

Pérséri nxénésit paragesin né letér t€ milimetruar kéto dy lévizje. Duke studiuar dy 1€vizjet, m€suesi/ja orienton nxénésit t&
shprehin dy 1€vizjet si shumé vektorésh. Mésuesi/ja nxit nxénésit té hartojné€ dy diagrame ku t& shprehin lidhjet mes
koncepteve t€ sipérpérmendura. Njé formé e tyre mund té jeté si p.sh.:




Zhvendosje

Elementét
e tij

Paragitja
algjebrike

Simetri
sipas njé
pike

Zmadhim

(zvogélm)

Shndérrime
gjeometrike

Simetri
sipas njé
drejtéze

paragitja
gjeometrike

veprimet
me vektorét

Pasi kané hartuar diagramet, nxénésit mbajn€ shénime né ményré té strukturuar pér secilin kuptim. M€ pas, mésuesi/ja
pércakton detyra pér dyshet e nxénésve si mé poshté:

Ushtrimi 1. Pér trekéndéshin ABC me koordinata A(-5; 1), B(=3; 1), C(—1; 4) pércaktoni shémbéllimin e tij sipas
a) simetris€ sipas drejté€zés y = x; b) simetris€ sipas OY; ¢) zmadhimit me qendér A dhe koeficient —2;

]
Ushtrimi 2. Né trekéndéshin ABC, M éshté mesi i BC. Vértetoni se AM = 5 (AB+ AC)

Ushtrimi 3. Jepen vektorét x = 2i —3 j dhe y =4i+ 2 pércaktoni vektorin 2x —3y .

Ushtrimi 4. Pércaktoni largesén ndérmjet pikave A(1; 5) dhe B(-2; 5)

Gjaté kohés g€ nxénésit punojné né dyshe, mésuesi/ja vézhgon punén e tyre dhe ndihmon dyshet qé hasin véshtirési.

Pasi kané zgjidhur ushtrimet, dyshet e aférta krahasojné pérfundimet dhe pérgjigjet diskutohen né tabelé. Gjaté prezantimit
té zgjidhjeve, mésuesja e vé theksin n€ argumentimin q€ nxénésit b&jné pér veprimet.

Pérforcimi i té nxénit: N¢ kété fazé t€ mésimit, puna vazhdon pérséri né€ dyshe. Ushtrimet e késaj faze pércaktohen né bazé
t€ mangésive qé mésuesi/ja vuri re né dy fazat e para té€ orés s€ mésimit, si dhe né pérputhje me até ¢ka pércakton programi i
maturés shtetérore. Situata t€ mundshme mund té jené:

1. Pér katérkéndéshin ABCD me kulme A(1; 4), B(4; 4), C(6; 6), D(1; 6) skiconi shémbéllimin sipas:

a) simetris€ sipas OX;  b)simetris€ sipas y = —X; ¢) zmadhimit me gendér D dhe koeficient Y%.

) 1 T,
2.Skiconi né letér té milimetruar vektorét: x = (3]; y= (6 J si dhe vektorét: @)3x; b)x+2y

3. Pércaktoni koordinatat e vektorit AB nése A(1; 4) dhe B(0; 5) si dhe gjatésiné e tij.
4. Né paralelogramin ABCD, shénojmé E = Zl; E = B .

a) Pércaktoni me ndihmén e vektoréve & dhe I; , vektorét AC; A0;0D, BD .

b) Pércaktoni llojin e katérkéndéshit ABCD, nése ‘R" = ‘E)‘

5. Jepen pika A(-2, 5), B(1, 3) dhe C(m, —3). Pércaktoni vlerén e m, n€ ményré qé pikat A, B, C t€ ndodhen n€ njé drejtéz.
Disa nga zgjidhjet e ushtrimeve prezantohen né tabelg.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né fletoren-evidencé pér disa nxénés, dhe vleréson disa té tjeré duke
pasur parasysh aftésiné e tyre né kryerjen apo identifikimin e shndérrimeve té kérkuara, njehsimin e koordinatave té vektorit
dhe kryerjen e veprimeve me to, si dhe punén qé nxénésit zhvilluan né fletoret e tyre, si dhe né bashképunimin né grup.

Detyra: Ushtrime nga teste té réna né vite, si dhe nga tekste alternative: fletore pune, pérgatités pér maturén etj.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje

Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Pérséritje pér maturén shtetérore.
» Derivati.

Situata e té€ nxénit:
e Shpejtésia e 1€vizjes sé trupit

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés mésimore
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:
- kupton dhe pérdor derivatin e funksionit si koeficient kéndor t&
tangjentes;
- shkruan ekuacionin e tangjentes dhe pingules me vijén né njé piké té
vijés;
- njehson derivatin e njé funksioni duke zbatuar rregullat e derivimit;
- studion monotoniné e funksionit duke pérdorur derivatin e par€;
- studion pérkulshméring e vijés, duke pérdorur derivatin e dyt¢;
- zgjidh situata reale duke pérdorur dervatin e funksionit.

Fjalét kyce: derivat, koeficient kéndor,
tangjente, normé ndryshimi, pika
stacionare, ekstremume, funksion rrités,
funksion zbrités, rregull zinxhir.

Burimet: libri 1 nxénésit, libri i mésuesit

Lidhja me fushat e tjera ose me
temat ndérkurrikulare: fiziké,
teknologji

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:

Parashikimi i njohurive: N¢é kété oré mésimi, mésuesi/ja fillimisht ndan klasén né tri grupe té€ médha. Secili grup merr si

detyré té punojé me njérin nga diagramet:

Grupi i dyté:
Formulat kryesore
té derivimit

Grupi i paré:
Kuptimi i derivatit dhe
rregullat e derivimit

Grupi i treté:
Studimi i vijés me ané
té derivatit

Nx&nésit marrin kohén e nevojshme pér t€ punuar né grupe, ndérsa mésuesi/ja vézhgon punén e tyre pa ndérhyré.

Grupet fqinje nuk marrin té njéjtén detyré. Pasi kané pérfunduar punén né grupe, pérfagésues té grupeve qé kané té njéjtén
detyré€, mblidhen dhe diskutojné pérgjigjet.

Pasi kané diskutuar n€ grupe, pérgjigjet diskutohen né tabelé. Fillimisht diskutohen pérgjigjet pér diagramin e par€, e pastaj
pér dy t€ tjerét me radhé. Gjaté kohés qé pérfaqésues té grupeve prezantojné, mésuesi/ja dhe shokét mund t’u drejtojné
pyetej shokéve nése mendojné se kané pasaktési ose koncepte qé duhen sqaruar. Né pérfundim t€ prezantimeve, mésuesi/ja
bén njé pérmbledhje t€ strukturuar pér secilin diagram.

Ndértimi i njohurive: Pas pérmbledhjes sé strukturuar, mésuesi/ja pércakton detyrat gé nxénésit do t’i punojné né grupe
katérshe:

1. Njehsoni derivatin e funksionit
a. y=ex’— 6xné pikén x = 2;
b. y= M) .
Ux
2. Zbatoni rregullat e derivimit pér t€ njehsuar derivatin e funksioneve:
a. y=x'-e';
3Inx
b. y= Fya

c. y=Inx?).




3. Pércaktoni shpejtésiné e lévizjes sé pikés e cila kryen 1évizje sipas ligjit y = x(2x> — 5x).
4. Shkruani tangjenten né pikén me abshisé x = 2, t& vijés y = x” +2x

5. Pérvijén me ekuaciony = x> +4x—5:
a. studioni monotoniné dhe pércaktoni ekstremumet;
b. shkruani ekuacionin e tangjentes n€ pikén ku ka ekstremum;
c. studioni pérkulshméring.
Né pérfundim té punés, pérfagésues t€ grupeve, krahasojné pérgjigjet dhe pérgjigjet pérfundimtare prezantohen né tabelé.
Gjaté prezantimit, mésuesi/ja e v€ theksin né argumentimin e veprimeve qé kryhen p.sh.:
—  Cilén veti t& derivateve zbatove?
—  Cilén rregull zbatove?
—  Cili éshté kuptimi i shpejtésisé sé 1€vizjes?
— A ka ndonjé kuptim tjetér derivati i par€ i njé funksioni?
— Ponése do t& interesoheshim pér nxitimin e 1€vizjes si do t&€ vepronim?
— Si e njehsuat koeficientin kéndor té tangjentes?
—  Po koeficientin e pingules?
Nx&nésit mund té drejtojné pyetje té tjera nése mendojné se kané akoma koncepte té paqarta ose té korrigjojné nése véné re
pasaktési né pérgjigje.

Pérforcimi i té nxénit: Duke analizuar manggésité q€ vuri re né kété fazg té orés s€ mésimit, mésuesi/ja pércakton edhe
detyrat pér fazén e treté t€ orés sé mésimit p.sh.:

x? —2x

7 .
X

1. Njehsoni derivatin e funksionit y = (2x — 5)(4 — 3x?); y = 6x°; y =

o _ 2 5
2. Njehsoni: ¥ =*¢ ; y= ln_x ;YT (2x7 = 6x)
sinx
3. NE cilén piké té vijés, tangjentja me vijén y = x*>— x formon me boshtin OX, kéndin 45°.
Pér ¢’vleré té m, vijat y = Inx dhe y = mx”jané tangjente.
5. Jepet funksioniy = y = mx’ + nx + p. Gjeni m, n, p né ményré qé funksioni pér x = 3 té keté minimum t& barabarté

me —2, dhe t€ kalojé nga pika (1, 2).
6. Pér¢’vlerd t¢ m, vija y = x" +mx’ +%x2 +1, &shté e lugét né R.

7. Do té duhet t& ndértojmé njé kuti cilindrike me véllim 250 & cm®. Sa duhet t’i marrim pérmasat e kutisé né ményré
q¢ té harxhojmé sa mé pak material?
Pér zgjidhjen e ushtrimeve, nxénésit do té vazhdojné punén né grup. Gjaté kohés qé nxénésit punojné, mésuesi/ja vézhgon
punén e tyre duke ndihmuar ose orientuar grupet qé hasin véshtirési. Né pérfundim té punés, té gjitha ushtrimet diskutohen,
dhe kur éshté e nevojshme, zgjidhja prezantohet n€ tabel€. Gjaté prezantimit t€ zgjidhjeve, nxénésit e tjeré vlerésojné
saktésiné e zgjidhjeve, por dhe plotésojné ose korrigjojné nése éshté e nevojshme.

Vlerésimi: N¢ pérfundim té or€s sé mésimit, mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime né fletoren-evidencé pér
disa té tjeré. Mésuesi/ja e mbéshtet vlerésimin né punén qé nxénésit b&jné né fletoren e tyre, si dhe né prezantimin e
pérgjigjeve né tabelé. N€ vlerésim merr parasysh edhe punén né grup dhe realizimin e koncepteve t€ vendosura né fillim té
orés sé mésimit.

Detyra: Ushtrime nga teste té réna né vite, si dhe nga tekste alternative, fletore pune, pérgatités pér maturén etj.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Dt.

Fusha: Matematiké | Lénda: Matematiké me zgjedhje

Shkalla: VI Klasa: XII —

Tema mésimore: Pérséritje pér maturén shtetérore.
» Integrali.

Situata e té nxénit:

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés
mésimore
Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit:

Fjalét kyce: integral, integral i caktuar, kufij t&
integrimit, sypring, integrim me zévendésim,
integrim me pjesé€, integrim i funksioneve

- njehson integralin e funksionit duke pérdorur formulat dhe vetit¢ | racionale.
e njohura;

- njehson integralin e funksionit duke pérdorur teknika té ndryshme
integrimi;

- njehson integralin e caktuar sipas formulés s¢ Njuton-Lajbnicit;

- pérdor integralin e caktuar pér t€ njehsuar syprinén nén njé vijé

dhe ndérmjet dy vijave.

Burimet: libri i nxénésit, libri i mésuesi Lidhja me fushat e tjera ose me temat

ndérkurrikulare: fiziké, teknologji

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: N¢é kété oré mésimi, nxénésit do té punojné fillimisht né€ dyshe sipas bankave. Né secilén bankg,
¢do nxénés ka detyré té veganté:

Nxénési i paré:
Njehsoni derivatet e funksioneve
a)y=x>—6x+2

Nxénési i dyté:
Njehsoni integralin e funksioneve

y=x =3x"+2x+1

4

b)y=3x y:3i+4
4

C)y:\/; y:%x\/;—?)

Né ményré q€ nxénésit t&€ mésojné duke hulumtuar, mésuesi/ja kérkon qé€ né€ ¢do dyshe, ata t&€ punojné né¢ ményré té pavarur
njérin nga grupet e ushtrimeve. Nxénésit marrin kohén e mjaftueshme pér zgjidhjen e ushtrimeve, ndérsa mésuesi/ja
vézhgon punén e tyre pa ndérhyré.
Pasi kané pérfunduar zgjidhjet, mésuesi/ja fton nxénésit e secilés dyshe té kémbejné fletoret dhe té krahasojné pérgjigjet e
tyre me até té shokut. Ai/ajo drejton pyetjet:

—  Cfaré vini re?

— A kané lidhje pérgjigjet tuaja me njéra-tjetrén?

Ndértimi i njohurive: Nx&nésit nxiten nga mésuesi/ja té formulojné pohimin se derivimi dhe integrimi jané dy procese té
anasjella si dhe t€ pérmbledhin né ményré t€ strukturuar né tabel€ formulat dhe vetité kryesore t€ integraleve si dhe teknikat
e integrimit.

Derivati Integrali




Integrim i drejtpérdrejté |

Integrali i pacaktuar Integrim me pjesé J

Integrim me zévendésim |

Integrali

Integrim i funksioneve racionalé

Njehsimi i syprinave nén njé vijé

Integrali i caktuar

Njehsimi i syprinave ndérmjet dy vijave

Pas pérmbledhjes sé€ strukturuar, mésuesi/ja pércakton detyrat q€ nxénésit do t’i punojné né grupe me nga 4 veta.
1. Nijehsoni j (1-2x+3x%)dx ; jzl (x—l2 —2x%)dx ; j cos(2x)dx ; j 2xIn xdx ; j ﬁdx .
2. Njehsoni syprinén e kufizuar nga vijaty = x> + 1 dhe y = x> — 1.
Né pérfundim t€ punés, pérfagésues té grupeve, krahasojné pérgjigjet dhe i prezantojné ato né tabelé. Gjaté prezantimit,
mésuesi/ja e v€ theksin né argumentimin e veprimeve & kryhen p.sh.:
— Cilat formula t€ integraleve zbatuat? Po formula ¢ Njuton-Lajbnicit si do t& pérshtatej n€ rastin toné?
—  Cilat teknika pérdorét né rastin e ushtrimi 1? Né cilén prej tyre keni mé shumé véshtirési?
—  Si veprojmé pér t€ njehsuar syprinén e kérkuar nése ajo éshté e pozicionuar poshté boshtit t& abshisave?
Nxénésit mund t€ drejtojné pyetje té tjera nése mendojné se kané akoma koncepte t€ paqarta.

Pérforcimi i té nxénit: Duke analizuar manggsité€ q€ vuri re né kété faze t& orés s€ mésimit, mésuesi/ja pércakton edhe
detyrat pér fazén e treté t€ orés s¢ mésimit, p.sh.:

X -1 J- sinx
b

1 3
1. Njehsoni |(——4x);| (2x* —4x)’dx;
j [t [, 0F —anax; [——

cos” x
2. Njehsoni syprinén e kufizuar nga vija y =1gx; y=0 dhe x= %
3. Njehsoni syprinén e kufizuar nga vijat: a) y =e¢* dhe y=¢".
4. Jepet j(2x +)dx = ]l‘dx . Gjeni vlerén ¢ a.
0 1

Nxénésit vazhdojné t€ punojné né grupe edhe né kété etapé t€ orés s€¢ mésimit. Pasi pérfundojné zgjidhjet, nxénés té
ndryshém i prezantojné ato né tabelé.

Vlerésimi: N¢é pérfundim t€ orés s¢ mésimit mésuesi/ja vleréson disa nxénés dhe mban shénime né fletoren-evidencé pér
disa té tjeré. Mésuesi/ja ¢ mbéshtet vlerésimin né punén qé nxénésit béjné né fletoren e tyre, si dhe né prezantimin e
pérgjigjeve né tabelé. Né vleré€sim merr parasysh edhe aftésiné e nxénésve pér t€ punuar né grup, si dhe vlerésimin qé ata
béné pér njéri-tjetrin gjaté prezantimit t€ zgjidhjeve.

Detyra: Ushtrime nga teste t€ réna né vite, si dhe nga tekste alternative, fletore pune, pérgatités pér maturén et;.




PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE Dt.

Fusha: Matematiké Lénda: Matematiké Shkalla: VI Klasa: XII
Tema mésimore: Pérséritje pér maturén shtetérore. Situata e té nxénit:
v’ Statistika. Korrelacioni, skatergrafi 1.

v" Probabiliteti.

Rezultatet e té nxénit té kompetencave matematikore sipas temés mésimore | Fjalét kyce: popullaté; kampionim,

Nxénési/ja né fund té orés sé mésimit: shpérndarje, tabela dendurie, diagrame,
- nxjerr t& dhéna pér popullatén ose shpérndarjen nga njé kampion, mesatarja aritmetike, mesorja, moda,
ndérkohé qé njeh kufijté e kampionimit; amplituda, ndryshesa ndérkuartilore,

- interpreton dhe ndérton tabela, diagrame, pérfshiré edhe tabela dendurie;

- llogarit mesataren aritmetike, mesoren, modén, amplitudén, ndryshesén
ndérkuartilore t&€ njé bashkésie t& dhénash;

- interpreton, analizon dhe krahason shpérndarjen e t&€ dhénave me
shpérndarjet empirike me njé ndryshore;

- njeh korrelacionin dhe kupton qé korrelacioni nuk ndikon te shkaku;

- zbaton ngjarjet e rastit njélloj t€ mundshme dhe t€ pavarura pér t&
njehsuar rezultatet e pritshme nga eksperimentet;

- zbaton vetiné qé€ shuma e probabiliteteve e t€ gjitha ngjarjeve
elementare, Eshté njé;

- njehson probabilitetin me kusht, probabilitetin ¢ ngjarjeve té pavarura
dhe t& ngjarjeve té papajtueshme.

korrelacioni, diagrame rrethore,
diagrami me shtylla, skatergrafi, drejtéz
e pérafrimit mé té miré; probabilitet,
ngjarje e pavarur, e papajtueshme,
elementare, kusht.

Burimet: libri i nxénésit; libri i mésuesit. Lidhja me fushat e tjera ose me temat
ndérkurrikulare: Shkenca,
Psikologjia, Ekonomia

Metodologjia dhe veprimtarité e nxénésve

Organizimi i orés sé mésimit:
Parashikimi i njohurive: Fillimisht mésuesi/ja fton nxénésit té plotésojné hartén e koncepteve té cilat do té€ diskutojné né
kété oré mésimi. Pér kété, ai/ajo ndan klasén né grupe me nga katér veta dhe secilit i grup i cakton detyrén pérkatése.
Gjysma e grupeve do té risjellin né harté gjithcka atyre ju kujtohet nga statistika, kurse gjysma tjetér do té risjellin né harté
gjithgka atyre iu kujtohet nga probabiliteti.

Nx&nésit punojné né grupe dhe mésuesi/ja vézhgon punén e tyre. Ndérkohé, ai/ajo jep edhe udhézime té vecanta né disa
grupe rreth koncepteve qé ata duhet té kujtojné dhe t€ pérmendin né€ hartg.

ME pas, mésuesi/ja fton nxénésit t€ plotésojné hartén né tabelé ku ka vendosur: &
Nxénés t€ ndryshém njéri pas tjetrit plotésojné hartén derisa ajo merr pamjen e Probabiliteti
ploté. Mésuesi/ja kujdeset g€ té rikujtohen té€ gjitha konceptet.
Njé pamje e hartés mund té jeté:

Studimi statistikor

. Popullat Kampionimi
M ; Pérpunon
enyrat e té dhénat
paragitjes Llojet e té dhénave Tregues
Diagrama statistikoré
Rrethore — Tabela Té vazhduara Diskrete
Grafikét
Karakteristikat Karakteristika
e shpérndarjes té pozicionit
Me pika




Ku nxénésit vazhdojné dhe plotésojné até...

Probabiliteti n(4) Shpérndarja e probabiliteteve

Studion p(4y=——+~ tregon ...

dukurité e "(H)

. 0<p(4)<1

rastit #(4) Shuma e probabiliteteve ...
Prova

oo Ngjarja n(A)

apésira e
rezultateve Probabilitet
n(H) Llojet e ngjarjeve E kundért i bashkimit
i Elementare

p(A) =1 E sigurt

Té pavarura Té papajtueshme

Ndértimi i njohurive: NE pérfundim pérfagésues té grupeve prezantojné pérgjigjet. Nxénésit mund té korrigjojné pérgjigjet
e shokéve, por edhe mund t€ shtojné rreshta pér konceptet té tjera qé mendojné se jané t€ nevojshme. Mésuesi/ja pas
plotésimit t& hartés s€ konceptit pér secilin grup, sugjeron t€ diskutojné rreth pérdorimit té tyre né fusha té ndryshme.
ME pas fton nxénésit t€ zgjidhin ushtrimet:
1. Jepet vargu i numrave 5, 4, 10, 3, 3,4, 7, 4, 6, 5. Gjeni, modén, mesoren, mesataren
dhe amplitudén. L Nota x 4[5 J6 [7 [8 [9 [10
2. Notat e marra nga 100 studenté né njé test jepen né tabelé.  "henduria f | 4 16 120 117 21 |8
Gjeni mesataren, mesoren, klasén modale.
3. Hidhen dy zare, njéri i zi e tjetri i kuq, dhe gjejmé shumén e pikéve té réna. Gjeni shpérndarjen e probabiliteteve té
ndryshores E “Shuma e pikéve t€ réna né t€ dyja zaret”.
4. Njé rrugé, AB paraqitet me ngjitje e zbritje. Njé makiné, rrugén nga A né B e bén me shpejtési 40 km/oré, ndérsa rrugén
nga B né A e bén me shpejtési 80 km/oré. Gjeni shpejtésiné mesatare t€ makinés gjaté gjithé rrugés.

5. Mosha mesatare e teté nxénésve té njé klase éshté 17 vjeg. Sa do té jeté mosha mesatare € tyre pas 5 vitesh?

6. Njé grup prej 10 nxénésish zhvilluan provim né matematiké dhe kimi. Notat pérkatése jepen né tabelé:
Nxénési 1 |2 3 4 5 6 7 8 9 10
Nota e matematikés 5 7 5 8 6 8 6 7 4 6
Nota e kimisé 6 |6 7 6 7 7 7 6 5 7

Paraqitini kéto t& dhéna grafikisht duke vendosur né boshtin e abshisave notén e matematikés dhe né boshtin e ordinatave
notén e kimis€. Mé pas ndértoni drejtézén e pérafrimit mé t€ miré.

Nxénésit vazhdojné punén né grupet e tyre. Né pérfundim t& punés, pérfagésues t€ grupeve krahasojné pérgjigjet. Pérgjigjet
prezantohen né klas€. Gjaté prezantimit té pérgjigjeve, mésuesi/ja e vé theksin né argumentimin e veprimeve.

Pérforcimi i té nxénit: N¢ varési t€ mangésive qé dolén n€ pah né dy fazat e para té mésimit, mésuesi/ja pércakton ushtrime
té cilat nxénésit do t’i punojné né€ dyshe. Ushtrime t&€ mundshme mund t€ jené:
1. A dhe B jané dy ngjarje té lidhura me njé eksperiment té rastit. Gjeni probabilitetin e B, n€ qofté se
p(A) :%;p(AﬂB) =0 dhe p(4U B) :%
2. R dhe S jané dy ngjarje té lidhura me njé eksperiment té rastit. Duke ditur q€ p(R) = 0,4; p(S) = 0,7 dhe p(R dhe S) =
0,3, tregoni q€ R dhe S nuk jané t& pavarura.
3. NE& njé kuti jané 5 sfera t€ kuqe, 2 sfera t€ zeza dhe 4 t& bardha. Gjeni probabilitetin q€ né nxjerrje té rastésishme té dalé
sferé e kuge ose e bardhg.
Pérgjigjet e ushtrimeve diskutohen né tabelé.

Vlerésimi: Mésuesi/ja gjaté késaj ore mban shénime né fletoren-evidencé pér disa nxénés, dhe vleréson disa té tjeré duke
pasur parasysh aftésiné qé ata kané né zgjidhjen e situatave problemore né lidhje me statistikén dhe probabilitetin, né




interpretimin e korrelacionit, n€ interpretimin e probabilitetit me kusht etj. Gjaté vlerésimit, mésuesi/ja mban parasysh edhe
argumentimin qé nxénésit b&jné pér zgjidhjen e situatave problemore.

Detyra: Ushtrime nga teste té réna né vite, si dhe nga tekste alternative, fletore pune, pérgatit€s pér maturén etj.
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